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HUGNG DAN SU DUNG SACH

Méi bai hoc thudng ¢ cac phan nhu sau:

Gagi mé van dé, dan dat hoc sinh vao bai hoc.

Hoat déng khéi dong

&‘9 Gai y mét s6 van dé gitp hoc sinh tim ra kién thitc mai.
Hoat dong kham pha
’%{) Kién thirc trong tam
Thuc hanh G‘lup hoc sinh [am nhiing bai tap cao ban ap dung kién thuc
’ vifa hoc.
Vén dung Ung dung kién thiic da biét vao mét tinh huéng, diéu kién

mdi hoac dé gidi quyét van dé.

Cac kién thuc, ki nang hoc sinh dat dugc sau méi bai hoc.

Gilp cac em tim hiéu nhiing diéu ki diéu cia Toan hoc va cac
ing dung ctia Toan hoc vao thuc té cudc séng.

Hay bdo qudn, giit gin sdch gido khoa
dé danh ting cdc em hoc sinh I6p sau!




LG1 NOI PAU

Cac em hoc sinh, quy thay, c6 gido va phu huynh than mén!

Sach Toan 8 thudc bd sach gido khoa Chan trai sang tao dugc bién soan
theo Chuang trinh gido duc phé théng nam 2018 clia B6 Gido duc va Dao tao.
Cau trdc séach Toan 8 dugc chia thanh hai tap.

Tap hai bao gém ba phan:

$6 va Bai s6 gobm hai chuong: Ham sé va dé thi; Phuong trinh.

Hinh hoc va Po lugng gdbm hai chuong: Dinh Ii Thalés; Hinh déng dang.

Mét sé yéu té Théng ké va Xdc sudt gom mot chuong: Mot s6 yéu té xdc sudt.
Cdu trdc mdi bai hoc thudng dugc théng nhat theo cac budc: khéi dong,
kham pha, thuc hanh, van dung va cudi mdi bai hoc cé néi dung dé hoc sinh
tu danh gid. Cac bai hoc sé tao nén méi trudng hoc tap tuong tac tich cuc;
déng thai khai thac duogc cac ting dung cong nghé théng tin vao hoc Toan.
No&i dung sach huéng dén muc dich dam bao dé day, dé hoc, gén Todn hoc
V@i thuc tién. Cac hoat dong hoc tap duagc chon loc phu hap véi lia tudi
va kha ndng nhan thiic cia hoc sinh, thé hién tinh than tich hap, gn bé
mon Toén véi cac moén hoc khac, dap tng dugc nhu cau cla hoc sinh trén
moi mién dat nudc.

Chung t6i tin tudng rang vdi cach bién soan nay, sach gido khoa Toan 8 sé
hé trg gido vién han ché dugc nhitng khé khan trong qua trinh day hoc,
déng thai gitp cac em hoc sinh hiing tha hon khi hoc téap.

Rat mong nhan dugc su gép y clia quy thay, c6 gido, phu huynh va cac em
hoc sinh dé sach ngay cang hoan thién hon.

CACTACGIA
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Phan SO VA DAI SO
Chucng  HAM SO VA DO THI

/

Trong chuong nay, cdc em sé tim hiéu vé ham s6, mot
khai niém co ban ctia toan hoc. Chung ta ciing sé hoc
vé cach xac dinh mét diém bang phuong phap toa do,
cach vé dé thi cia ham sé bac nhat, cach tim hé s6
géc clia mot dudng thang va van dung céac kién thic
dé vao gidi toan va gidi quyét mot sé van dé thuc tién.

5 =,

Phuong phap toa d6 c6 rat nhiéu tng dung tir xép chd
trong rap hat cho dén biéu dién vi tri cc quan cd trén ban cd.



@56 lieu vé lugng mua M (mm) trong 7 thang mua mua ctia thanh pho
Pa Lat nam 2020 dugc biéu dién theo sé n chi thang trong biéu dé

dudi day.

Lwong mwa cha thanh phé Da Lat

trong 7 thang mua mwa nam 2020
(mm) A

243 € 377.8
400 34363799 5 2887
200 134 ~o155,4
0 f ; ; : : ‘ + -
5 6 T 8 9 10 11 (Thang)

(Nguén: Téng cuc Théng ké)
Quan sat biéu dé va cho biét luong mua & méi thang la bao nhiéu?

1. KHAINIEM HAM SO

o -
61 a) Nhiét d6 co thé d (°C) ctia bénh nhéan theo thé1 gian h (gi6) trong ngay duwgc ghi trong

bang sau:

h(go) | 7 | 8 |9 10|11 |12]|13|14]15
dec) |36 |37 |36|37|38|37|38]39]39

Ung véi méi gio em doc dwoce bao nhiéu s6 chi nhiét d6?
b) Thoi gian t (gity) dé mét vat chuyén déng déu di hét quang duong 180 km ti 16 nghich
vé6i van tée v (km/h) ciia n6 theo cong thire: t = Lo

v

Tinh va lap bang cac gia tri twong ting cua t khi v 1an hrot bang 10; 20; 30; 60; 180.
Ung vé1 moi gia tri cia dai lwong v em tinh dwge bao nhiéu gia tri cua dai lwong t?

Néu dai lwong y phu thuée vao moét dai lwong thay dbi x sao cho véi moi gia tri cia X
ta luén xac dinh dwoe duy nhat mot gi tri twong g cia y thi y dwoc goi 1a ham s6
cua bién s6 x.

Vi du 1. Hay chi ra cac dai lwong 1a ham sé va bién sb trong @ va e1
Gidai

— Pai lwrong hrong mura M 13 ham s6 ctia bién s n chi thang trong nam.

— Pai lrong nhiét 6 d 1a ham s6 cua bién s6 h chi gid trong ngay.

— Pai lwong thot gian t 1a ham sb ctia bién sd v chi van tde.



Thuc hanh 1. Mb ta c4c dai luong 14 ham s6 va bién s6 trong cic m6 hinh sau:
a) Biéu do cot chi doanh thu y (triéu dong) ciia mot cira hang trong thang x.

- Doanh thu cuta cira hang © F
riéu
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b) Quang duong s (km) di duge trong thoi gian t (gid) ciia mot
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chiéc xe chay véi toc do khong ddi bang 40 km/h. -10 .
c) S6 tién y (ddng) ngudi mua phai tra cho x quyén vo co gia e 0
10000 dong/quyén. i

Van dung 1. Khi do nhiét d9, ta cé cong thirc dbi tir don vi d6 C
(Celsius) sang don vi d6 F (Fahrenheit) nhu sau: F = 1,8C + 32.
Theo em, F c6 phai 1a mét ham s theo bién s6 C hay khong? Giai thich. Hinh I
. GIATRICUA HAM SO

’ Cho biét dai lwong y duge tinh theo dai lwong x nhu sau; y = 2x + 3.

x 1 2 3 +
y=2x+3 5 7 9

a) Tinh y khi x =4.
b) Cho x mdt gia tri tuy y, tinh gia tri twong g cuia y.

Céch cho mdt ham s6

Ham s6 ¢6 thé duoc cho bang bang, biéu db hoic bang cong thirc, ...

Néu y la ham sb clia x ta c6 thé viét y= f()f), y= i, - Chfmg han, v&i ham s6 dugc
cho boi cong thirc y =4x + 1, ta con c6 theé viet y = f(x) =4x + 1.

Cho ham sb y = f(x), néu tmg véi x = a ta ¢6 y = f(a) thi f(a) dugc goi 1a gid tri cia
ham 56 y = f(x) tai x = a.

Bang s6 lidu sau day duoc goi 1a mot bang gid tri ciia ham sé y = f(x).

X a b c

y = f(x) f(a) f(b) f(c)




Vi du 2. Cho ham s6 y = f(x) =—2x + 1.

a) Tinh £(10); f(—10). , ‘ ‘

b) Lap bang gia tri cia ham so véi x lan lwot bang —2; —1; 0; 1; 2.

Giai

a) Thay x bang 10 va —10 vao f(x), ta c6:
f(10)=-2.10+1=-20+1=-19;
f(-10)=-2.(-10)+1=20+1=21.

b) Cho x lan lrot bang —2; —1; 0; 1; 2, ta c6 bang gié tri ctia ham sb:

X -2 -1 0 1 2
y=fx)=-2x+1 5 3 1 -1 -3
Thuc hanh 2.
a) Cac gia tr1 trong tmg cua hai dai hwrong x va y dwoc cho trong bang sau:
X =3 =2 = 1 2 3
y —6 —4 =2 2 4 6

Dai lrong y ¢6 phai 1a ham s6 cia dai hrong x khong?

b) Cho ham sé y = f(x) =x’.

— Tinh f(2); f(-3).

— Lap bang gi4 tri ctia ham s6 véi x lan lwot bang —3; —2; —1; 0; 1; 2; 3.

Van dung 2. Goi C = f(d) la ham s6 m6 ta mdi quan hé giita chu vi C va duong kinh d
ctia mot duong tron. Tim cong thire f{d) va 1ap bang gia tri ciia ham sb vmg véi d 1an heot
bang 1; 2; 3; 4 (theo don vi cm).
Chiui y: Khi x thay d6i ma y luén nhan mot gia tri khong doi ¢ thi y duge goi la
ham héng, ki hiéu 'y = f(x) = c.
Vi du 3. Nhiét d0 N cua mét may ép trimg ga duoc
cai dat luén bang 37,5 °C khong thay dbi theo thoi gian t.
Em hay viét cong thirc x4c dinh ham s6 N(t) ciia nhiét d6
theo thot gian.

Giai
Vinhiét &6 khong d6i va luén bang 37,5 °C véi moi gia tri
ctia bién s6 t nén ta ¢6 ham hang: N(t) = 37,5.
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BAITAP

. Céc gia tri tuong Ung cua hai dai lugng x va y dugc cho trong cac bang sau. Trong

mdi trudng hop, hdy cho biét dai lugng y ¢ phai 12 ham sb cua dai lugng x khong?
Giai thich.

a)
- 0 1 2 3 4 5 6 7
¢ 1 2 3 4 5 6 7 8
b)
x | 3| =2 | 4 1 2 2
1 1 1 1
y 3 2 2 3

Cho ham sd y = f(x) = 3x.

a) Tinh f(1); f(-2); re)

b) Lap bang céc gié tri trong tmg cta y khi x 1an luot nhén céc gia tri:
—3; -2; -1; 0; L 25 3.

. Cho ham sb y = f(x) = x* + 4. Tinh f(-3); f(-2); f(-1); f(0); f(1).

Khéi lwong m (g) cia mot thanh sat ¢6 khdi lwong riéng 1a 7,8 kg/dm?® ti 18 thuan véi
thé tich V (cm’) theo cong thirc m = 7,8V. Dai lugng m cd phai 1a ham s6 cua dai lugng V
khong? Néu c6, tinh m(10); m(20); m(30); m(40); m(50).

. Thoi gian t (gi®) cia mot vt chuyén dong déu trén quang duong 20 km ti 18 nghich véi

; 20 o
toc do v (km/h) ctia né theo cong thirc t = —- Tinh va 1ap bang cac gia tri twong ing
v
ctia t khi v 14n lwot nhan cac gié tri 10; 20; 40; 80.

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?
- Nhén biét dugc nhitng mé hinh thuc té dan dén khai niém ham sé.
-Tinh dugc gia tri cia ham s6 khi ham s6 dé xéc dinh bdi cong thic.



giup ban:

- Quéan Hau Trang dang & giao cua cac cot

nao va hang nao?
- Tai giao ctia c6t b va hang 8 la quan gi?

Cho biét tén goi clia cac quan cd trén ban

cd vua nhu sau:

' Ban Clc mdi hoc choi ¢ vua. Em hay tim

-l -

quncy [ 1X | XX (23] 14 (1L |1k 2|kl 1}
Tengoi | T6t | Xe | Ma |Tuong | Hau | wua £ <
1. TOA DO CUA MOT PIEM

Bic
. y (km)
Trén bién c¢6 moét con tau & vi tri A va mot g
hon dao ¢ vi tri B (Hinh 1). Hay mé ta vi tri B 7
cua con tau va vi tri ciia hon dao so voi1 vi tri 6
cua hai truc Ox va Oy. Tay .
Vi tri géc - :
~
)19

Nam

Hinh 1

Trong thure té, ¢6 nhiéu tinh huéng chiing ta can phai x4c dinh vi tri ciia cac diém trén

mit phang.

Mat phfmg toa do

Trén mat phang, ta vé hai truc s6 Ox va Oy vudng goc
v&i1 nhau tai géc O ctia méi truc, khi d6 ta c6 #é truc
toa do Oxy.

Céac truc Ox, Oy goi la cac truc toa do. Ox goi la
truc hoénh va thuong dwoc vé nim ngang, Oy goi
la truc tung va thuong dwgc vé thing dirng.
Giao diém O duoe goi la gé'c toq do.

Mit phﬁng c6 hé truc toa do Oxy goi la mdt phc‘ing
toa d¢ Oxy. Hai truc Ox, Oy chia mat phfmg toa do
Oxy thanh bén géc: goc phan tw th I, IT, 11T, IV.
Céc don vi dai trén hai truc toa dé thwong dwgce chon
bang nhau (néu khéng noéi gi thém).
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Toa d) ciia mdt diém trén mit phing toa do

Ta xac dinh vi tri mot diém P trong mit phang
toa d6 Oxy bang cach ding hai s6 thuc nhu sau:
Tur P vé cac duong vudng goc voi cac truc toa do
cét truc hoanh tai diém a va truc tung tai diém b.
Khi d6 cap s6 (a; b) goi 14 toa dé ciia diém P va
ki hiéu P(a; b). S a goi 13 hoanh d@p va sb b goi
13 tung dj cua diém P,

Géc toa dd O c6 toa do 1a (0; 0).

Chii y: Trén mat phing toa do, mdi diém P
xac dinh dang mét cap sb (a; b).
Vi du 1. Tim toa d6 ctia cac diém A, B, C trong
Hinh 4.

Gidi
Qua A ké cac duong thing vudng goc v6i hai
truc toa d9, cac dudong nay cit Ox tai diém 2
va cit Oy tai diém 3. Ta duoc toa do diém A 12
(2;3).
Tuong tu, ta c6: B(5; -3), C(-1; -5).

Thuc hanh 1. Tim toa d6 cia cac diém O, E, F trong Hinh 4.

la-}
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Hinh 3
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Hinh 4

Van dung 1. Tim toa dd vi tri A clia con thuyén va B cta hon dao trong ef ,

XAC DINH MOT PIEM TREN MAT PHANG TOA PO KHI BIETTOA PO

CUANO

., Ban Khoa tim duoc tim ban dd cb cho biét

kho bau cua thuyén truong Poc Nhan trén dao
Hon Dira (Hinh 5) dugc gidu tai diém c6 toa do
(6; 4). Em hay ké mot dudng thing vuéng goc
voi Ox tai diém 6 va mot dudng thang vudng goc
v6i Oy tai diém 4. Xéc dinh giao diém cua hai
duong thing vira v& dé gitip ban Khoa tim kho bau.

by

61

5 =

4+

3 N

2+ A

§y =

(6] 1 52 30 4 5 6
Hinh 5

1



A

W

12

Pé xac dinh mot diém P c6 toa do 1a (a; b), ta
thuc hién cac budc sau:

—Tim trén truc hoanh diém a va v& dudng thang
vudng goc vai truc nay tai diém a.

— Tim trén truc tung diém b \{a‘\ v& dudng thing
vudng gbc voi truc nay tai diém b.

— Giao diém cuia hai dudng thing vira vé cho ta

diém P can tim.

A

4 P(a;b)

2-10
g

1
1
1
i
Ly
)

Hinh 6

»
>
X

3

Chui y: Trén mit phing toa do, mdi cap sb (a; b) xac dinh mot diém P duy nhat.
Vi du 2. V& mot hé truc toa d6 Oxy va danh dau cac diém A(-1; 2), B(3; 4).

Céc didm A(1; 2), B(3; 4) duoc x4c dinh trén

mit phing toa d6 Oxy nhu Hinh 7.

Thuc hanh 2. V& mét hé truc toa d6 Oxy
va danh diu cac diém C(3; 0), D(0; -2),

E(-3; —4).

Giai

il

w

s 0

—1 4

Hinh 7

Wt ————————-4

*y

ST
7 1

Van dung 2. Ngudi ta c6 thé dung hai sé dé xac dinh vi tri ciia mot diém trén mat dat
hoic dia cau, chz"mg han Ly Son 1a mét huyén dao noi tiéng ctua Viét Nam, nam & vi tri
109°07'3"D, 15°22'51"B. Em hay ldy mot ban d6 dia 1i Viét Nam va xéac dinh vi tri ciia

dao Ly Son theo kinh d¢ va vi do.

. DO THICUA HAM SO

Lam thé nao dé biéu dién ham s6 y = f(x) trén mat phang toa d6?

Ngudi ta c6 thé biéu dién ham sb y = f(x) mot cach truc quan bing cach vé& cac diém c6
toa df (x; y) trong mét phang toa do.

D6 thi cia ham sé y = f(x) trén mit phing toa d6 Oxy la tip hop tat ca cac diém

M(x; f(x)).
Vi du 3. V& d thi ctia ham s6 ham s6 y = f(x) cho bang bang sau:
X 20 22 24 26 28 30
y = f(x) 10 40 30 52 60 80




Giai

D6 thi ham s6 1a tap hop cac diém c6 toa do (20; 10), (22; 40), (24; 30), (26; 52),
(28; 60), (30; 80) dwoc vé trén mat phing toa d6 (Hinh 8).

v

80 -

701

60

50

40 1
30

20

104

(6]

10 20 30

Hinh 8

8

y 4

161

12

141

101

8
6
4l
5

32-19

||||||

Vi du 4. Lap bang gia tri ctia ham s6 ¢6 d thi nr Hinh 9.

Ta c6 bang gia tri ciia ham so da cho nhw sau:

Giai

X

1 2

3

4

y

4 8

12

16

Thuc hanh 3. V& 6 thi ctia ham s6 y = f(x) cho bang

bang sau:

X

-2 -1

1

¥

2 1

-1

-2

Van dung 3. Cho ham sé y = f(x) ¢6 d6 thi nhwr Hinh 10.
Hay hoan thanh bang gia tri ctia ham s6 sau day:

X

-2 -1

0

1

¥

2 2

9

2

_'3 _'2 _'1 (0]

Hinh 10

><v

13
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BAI TAP

. V& mét hé truc toa 6 Oxy va danh déu cac diém A(=2; 0), B(3; 0), C(4; 0).

a) Em c6 nhén xét gi vé cac diém A, B, C?

b) Em hay cho biét mot diém bét ki trén truc hoanh c6 tung d6 bang bao nhiéu.

V& mdt hé truc toa dd Oxy va danh dau cac diém M(0; —2), N(0; 1), P(0; 4).

a) Em c6 nhan xét gi vé cac diém M, N, P?

b) Em hiay cho biét mot diém bét ki trén truc tung c6 hoanh d6 bing bao nhiéu.

V& mot hé truc toa d6 Oxy va danh dau cac diém A(=3; 3), B(3; 3), C(3; =3), D(=3; =3).
Néu nhan xét vé cac canh va cac goc cia tir gidc ABCD.

. V& db thi ham s6 dugc cho bai bang sau:

x | 3] 1o 1] 2
y | | 2o 21 4

Trong nhiing diém sau, tim diém thudc dd thi cua ham sd y =4x:

M(-1; —-4); N(1; —-4); P(i; l).
Cho y 1a ham s cua bién s6 x. Gi tri twong {mg ciia x, y duoc cho trong bang sau:
X =2 b 0 1 2
y =6 =3 0 3 6
a) V& hé truc toa d6 Oxy va xac dinh cac diém biéu dién céc cap gia tri (x; y) trong (mg
c6 trong bang trén.

b) Em c6 nhéan xét gi vé cac diém vira xéc dinh trong cau a?

S6 quyén vo x da mua va s6 tién y (nghip d(‘“nlg) Phéi tra vy 5
cua ba ban Hung, Diing, Manh dugc biéu dién lan lugt  124+-----—----- .
boi ba diém H, D, M trong mit phang toa d6 Oxy nhu T §
Hinh 11. e | H |
a) Tim toa d9 cua cdc diém H, D, M. 8: ________ .
b) Hoi ai mua nhiéu quyén vé nhat? Il L
Mai trong coi mdt cira hang ban kem, em nhén thdy  6+1--- M
c6 mbi quan hé giira s que kem S ban ra mdi ngay va T !
nhiét d6 cao nhit t (°C) clia ngdy hom d6. Mai da ghilai 4T P
cac gia tri tuong img cua t va S trong bang sau: 2

t 18 20 21 25 28 30 'R R

S 36 [ 40 | 42 [ 50 [ 56 | 60 | O 1335436 =
V& db thi cia ham s6 S theo bién s t. Hinh 11



Em c6 biét?

RENE DESCARTES - NGUOI PHAT MINH RA MAT PHANG TOA PO

Descartes (1596 — 1650) 1a nha khoa hoc, nha toan hoc
ngudi Phap di hoan thién va cong bé 1i thuyét vé mat phing
toa d5. Ong dugc xem 1a nha toan hoc di két hop duogc hai

nganh Hinh hoc va Pai s6.
(Ngudn: https://www.britannica.com/biography/
Rene-Descartes)

TRO CHOI: BAN TAU TREN BIEN

Trd choi danh cho nhém hai ban. Mdi ban yA
liy mot to gidy c6 vé hé truc toa d6 Oxy
(10 <x, y < 10). Tu b tri 4 tau vao 4 diém s
c6 toa do tuy y (phai giir kin khong cho dbi
phuong biét). Cach choi nhu sau:

£

— Hai ban ngdi xa nhau.

— Céc ban luan phién doc toa df ciia diém ma 7 .
minh vira bin. g
- Néu toa d6 ban tring véi toa d6 tau ciia bén i E
bi ban thi bén nay ho to “tau chim”, ngugc lai
thi hd “hut”.

— Ban nao bi chim hét tau trude thi thua.
Chuic c4c em vui nhé!

9999339 STITIITITISISII PP PP PP PP PP PP P PP PR R PR R PR PR R PR PR R R R PR R PRI PRI PP I PP I PP IITITIIIIIIIIIIITY
T oot oooooo

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- Xac dinh dugc toa dé clia mot diém trén mat phéng toa do.

- Xéc dinh dugc mét diém trén mat phéng toa dé khi biét toa d6 ctia né.
- Nhan biét duoc dé thi ham sé.

15



5 €6 mét cai bé da chifa sin 5 m® nudc.
Ngudi ta bat dau md mot voi nudc
cho chdy vao bé, méi gid chay dugc
2 m’®. Hay tinh:

a) Luong nudc chay vao bé sau 1 gid.
b) Lugng nudc chdy vao bé sau x gid.
¢) Lugng nudcy ¢é trong bé sau x gid.

1. HAM SO BAC NHAT
i . ol e .
&1 Trong thuc t€ chung ta thudng gip cac mo hinh dan dén nhitng ham s6 c6 dang nhu:
y=2x+5,y=—x+4;y=15%; ...
Nhimng ham s6 nay duoc goi 1a ham sé bac nhat. Vay ham sb bac nhét c6 dang nhu thé nao?

¥ Ham s6 bdc nhat 1a ham sb duge cho boi cong thirc y = ax + b vdi a, b la céc sb
cho trudc va a # 0.

Vi du 1. Tim cac ham sb bac nhét trong cac ham sb sau ddy va chi ra cac hé s6 a, b cua

cac ham s6 do:

y=2x+5; y=-Tx; s=2v+8; P=98m+23; y=\/5x+\/§; y=2x*+9.
Giai

Cac ham s6 sau 1a ham s6 bac nhét:

y=2x+5véia=2vab=>5.

y==Txvéia=-Tvab=0.

s=2v+8vbia=2vab=8.

P=98m+23vé6ia=98vab=23.

y=«/§x+ 3 voia= 2vz‘1b=«/§.

Thuc hanh 1. Tim cic ham sé bac nhit trong cac ham sb sau ddy va chi ra cac hé sé
a, b cua cac ham so do: 5
y=4x-7, y=x2; y=—6x—-4;, y=4x; y=—; s=5v+8, m=30n-25.
X
3m X

Van dung 1. M6t hinh chir nhat cé cac kich thudce la
2 mva 3 m. Goi y la chu vi cua hinh chir nhdt nay saukhi 2m
tang chiéu dai va chidu rong thém x (m). Hay chimg to
y 1a mot ham s6 bac nhét theo bién s6 x. Tim céc hé s a, b
ctia ham s nay.

16 Hinh 1




2. BANG GIA TRI CUA HAM SO BAC NHAT

e

2 Luong nude y (tinh theo m’) ¢6 trong mét bé mrde sau x gidr mé voi cap nude duroe cho
bai ham s6 y = 2x + 3. Tinh lwgng murde ¢6 trong bé sau 0 gidy; 1 gio; 2 gio; 3 gio; 10 gio
va hoan thanh bang gia tri sau:

X 0 1 2 3 10
y=fx)=2x+3 ? ? ? ? ?

bé lap bang gia tr1 cia ham sb bac nhét y=ax+bta lan luot cho x nhan cac gia tr1
X1, X, X3, ... (X1, Xp, X, ... tAng dan) va tinh c4c gid tri trong ting cia y r6i ghi vao bang
¢6 dang sau:

X X X, X,

y=ax+b ¥ Vs Y3

Vi du 2. Lap bang gia tr1 cia cac ham sb bac nhat
y=1fx)=5x+3vay=gx)=-2x+3
vé6i x 1an lwot bang —2; —1; 0; 1; 2.
Gidi

Bang gi tri ciia ham s6 y = f(x) = 5x + 3:

X -2 -1 0 1 2
y=fx)=5x+3 —7 -2 3 8 13

Bang gia tri cia ham s6 y = g(x) = —2x + 3:

X -2 -1 0 1 2
y=gx)=-2x+3 7 5 3 1 -1

Thuc hanh 2. Lap bang gia tr1 cua moi ham sb bac nhét sau:
y=fx)=4x-1vay=h(x)=-0,5x + 8
v6i x lan leot béng -3;-2;-1;0; 1; 2; 3.

Van dung 2. M6t xe khach khéi hanh tir bén xe phia Béc buu dién thanh phé Nha Trang
dé di ra thanh ph6 Pa Nang véi toc d6 40 knvh (Hinh 2).

Buu dién i R
Nha Trang Bén xe Pa Niang
L ] | |
| L] a

—

Hinh 2

1.7



a) Biét rang bén xe cach buu dién thanh phd Nha Trang 6 km. Sau x gid, xe khach cach
buu dién thanh pho Nha Trang y km. Tinh y theo x.

b) Chiing minh rang y 12 mot ham s6 bac nhat theo bién s6 x.

c) Hoan thanh bang gi4 tri ctia ham s & cau b) va giai thich ¥ nghia ciia bang gia tri nay:
0 1 2 3

.? 9 2 .?

. DO THI CUA HAM SO BAC NHAT

Po thi ciia ham s0 y=ax (a#0)

 Hing mua x mét day dién va phai tra sb tién Ia yA
y nghin ddng. Gi4 trj twong tng giita x va y dugc cho béi Al Q
bang sau: il
X 1 ] 3 4 galoea B
y 4 8 12 16 B
Hung vé& cic diém M(1; 4), N(2; 8), P(3; 12), Q(4; 16) [N

trén mit phang toa 6 Oxy nhu Hinh 3.
Hay dung thu6c thing dé kiém tra céc diém O, M, N, P, Q
c6 thang hang khong.

N B O
ORI e s

ey
||||||

32199123456 «x

Ngudi ta chimg minh duge rang: P thi ciia ham sé y = ax (a # 0) 12 mot dudng thing
di qua goc toa do O(0; 0).
Dé v& 6 thi ciia ham sb y = ax, ta thuong thuc hién céc budce sau:
Buwée 1: Xac dinh mot diém M trén do thi khac géc toa do O, chéng han M(1; a).
Buéc 2: V& dudng thing di qua hai diém O va M.
Chii y: D6 thi ctia ham s y = ax con duoc goi 13 dwong thing y = ax.
Vi du 3. V& db thi ciia cac ham sb sau:

a)y=3x; b)y=§x.

Giai

a) Chox =1 tacé y = 3. Ta v& diém A(1; 3).
DG thi ham s6 y = 3x 1a dudng thing di qua cac diém O(0; 0) va A(1; 3) (Hinh 4a).



b) Chox =3 tacéy= 1. Ta v& diém B(3; 1).

D6 thi ham s6 y = %x la duong thing di qua cac diém O(0; 0) va B(3; 1) (Hinh 4b).

vA

2...

3-.—- B {

3 o

a)

Vi du 4. Tim a @ ham s6 y = ax ¢6 d6 thi nhw trong hinh sau:

vA

ny

“y

Hinh 4

Hinh 5

Giai

yA

b)

"y

b)

a) Puong thing trong Hinh Sa di qua cac diém O(0; 0) va A(1; —2) nén 1a d6 thi ciia
ham séy=ax. Chox=1 tacc')y=anéna=—2.V€1ydéthi_c‘>‘Hinh 5a la @b thi cua

ham s6 y =-2x.

b) Puong thing trong Hinh 5b di qua cac diém O(0; 0) va B(2; 3) nén la d6 thi ciia

; 3 ,
hamsoy=ax. Chox=2tacoy=2anén2a=3,suyraa= 5 Vay d6 th1 ¢ Hinh 5b 1a

dd thi cua ham séy=%x.

19



e.

3

M

20

Thuc hanh 3.
a) V& d6 thi ctia cac ham so: y=0,5x; y =-3X; y=X:
b) Cac db thi sau day la db thi cia ham s nao?

4 A vA

>
“

y
3 31 3
2t--7A BX:--21 2
B/ i N7 !
35a/01 5 3 % 350N 23 *x S04 3 %
1 -1 o s
2 B 21
-3 =3 31
a) b) c)
Hinh 6
Do thicia hams6 y=ax+b (a#0,b#0)
Cho hai ham s6
y=fx)=xvay=gx)=x+3.
a) Thay dau ? bang s6 thich hop.
X -2 -1 0 1 2
y SEXISX ? ? 7 ? ?
y=gix)ex 3 ? ? ? ? ?

b) Trén cing mot mat phéng toa d6, v& do thi cia ham s y=1(x)va biéu dién cac diém
c6 toa d6 thoa man ham sé y = g(x) ¢6 trong bang trén.

¢) Kiém tra xem cac diém thude d6 thi ciia ham s6 y = g(x) v& & cau b c6 thing hang khong.
Va du doan cach vé d6 thi ciia ham s y = g(x).

Ta suy ra tinh chat ctia db thi ham s6 bac nhat nhw sau:

Db thi ctia ham s6 y = ax + b (a # 0, b # 0) 1a mét dwong thang:
— Cit truc tung tai diém c6 tung do béng b;
— Song song vdi duong thing y = ax.

Cach vé d6 thicﬁahﬁms6y=ax+b(a¢0,b¢0)

Ta da biét dd thi cia ham sd y = ax + b la m6t duong théng. Pé vé& dd thi ham sb noi
trén ta chi can x4c dinh dwoc hai diém phan biét tuy y thude db thi 11 vé duong théng
di qua hai diém do. Thong thwong ta xac dinh hai diém dic biét 1a giao diém cua d6 thi
v hai truc toa do.



Buéc 1: Cho x =0 thi y =b, ta dugc diém M(0; b) trén Oy.

y A
b ;
Cho y = 0 thi x ==—, ta dugc diém N(—E;O) trén Ox. =
a a M y=ax+b
Buéc 2: V& dudng thing di qua hai diém M va N, ta duoc N/O >
dd thi cia ham sd y = ax +b. oL X
Chii y: Db thi ciia ham s6 y = ax + b con goi 12 dieong thing :
y=ax+b.
Hinh 7
Vi du 5. V& 46 thi ctia cac ham s6 sau: y1
a)y=2x—4; b)y=-x+3. 27
Giai

a) Voiham séy =2x —4:
Chox=0thiy=-4;

Choy=0thix=2.

D0 thi clia ham s6 y = 2x — 4 1a dudng thang
di qua hai diém M(0; —4) va N(2; 0) (Hinh 8).

b) V&i ham s§ y = —x + 3:
Chox=0thiy=3;

Choy=0thix=3.

D6 thi cia ham s6 y =—x + 3 12 dudng thing
di qua hai diém P(0; 3) va Q(3; 0) (Hinh 9).

Thuc hanh 4. V& d6 thi ctia cac ham sb sau:
a)y=>5x+2; b)y=-2x-6.

Van dung 3. Mt 10 xo ¢6 chiéu dai ban dau
khi chura treo vat nang 1a 10 cm. Cho biét khi
treo thém vao 10 xo mét vat nang 1 kg thi
chiéu dai 16 xo ting thém 3 cm.

a) Tinh chiéu dai y (cm) cta 10 xo theo
khéi lwong x (kg) clia vit.

b) V& db thi ciia ham s y theo bién s6 x.

Hinh 10
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BAITAP
. Tim c4c ham s bac nhét trong cac ham s6 sau day va xac dinh cac hé s6a,bcua chung.
a)y=4x+2; b)y=5-3x; Q)y=2+x%

d) y=-0,2x; e)y=\/§x—1.

. Véi gié tri ndo cia m thi m&i ham s6 sau day 1a ham sb bac nhét?

a)y=(m-1)x+m; b) y=3-2mx.

. a) V& db thi cac ham sb sau day trén cung mdt mat phfmg toa do:

y=x; y=x+2; Y X ¥=—x+2.

b) Bon do thi noéi trén cat nhau tai cac diem O(0; 0), A, B, C. T giac c¢6 4 dinh O, A,
B, C la hinh gi? Giai thich.

. Dé dbi nhiét d6 tir 46 F (Fahrenheit) sang d6 C (Celsius),
ta ding cong thirc C = %(F -32).

a) C c6 phai 1a ham sb bac nhit theo bién s F khong?

b) Hay tinh C khi F =32 va tinh F khi C = 100.

. Goi C va r 14n luot 1a chu vi va ban kinh ciia mot duong tron. Hay
chimg t6 C 1a m¢t ham s6 bac nhét theo bién sb r. Tim hé s a, b cla
ham s6 nay. Hinh 11
. Mot ngudi di bd trén duong thing véi toe d6 v (km/h).

Goi s (km) 1a quang duodng di dugc trong t (gi0).

a) Lap cong thirc tinh s theo t.

b) V& db thi ciia ham s6 s theo bién s6 t khi v=4.

=

o
-

— N
o =) S
w w ~
o 8 8 3

4

=)
~
S

i
o o
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S
o

L
S

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- Nhan biét khai niém ham sé bac nhat.

~Thiét lap dugc bang gia tri cla ham sé bac nhaty =ax + b (a#0).

— Vé dugc d6 thi cia ham s6 bac nhaty = ax + b (a # 0).

-Van dung dugc ham s bac nhat va dé thi vao giai quyét mot s6 bai todn thuc tién.



(AN
@ Khi nao thi hai dudng thang

y=ax+b(@a=0)
vay=ax+b'(@=0)
song song vdi nhau,
trung nhau, cit nhau?

]/iNé;

1. HE SO GOC CUA PUONG THANG y =ax +b (a=0)

¥ ; 3 ; .
e‘ a) Trong mat phang toa d¢ Oxy, cho duong thang y = ax + b (a # 0) cat Ox tai diem A va

T 1a mét diém trén duong thang y = ax + b (a # 0) ¢6 tung d6 duong (Hinh 1).
Ta goi o =xAT 1 gdc tao boi dudng thing y = ax + b (a # 0) va truc Ox.
Hay néu nhén xét ctia em vé s6 do clia géc o va hé s6 a trong hai truong hop dudi day.

YA

A/\a/

/4 0

a)

YA
fl p
LQ."*X N
S 3
.\e\q
% N
I35
)5y %
b)
Hinh 1

b) Hay so sanh cac hé s6 a cua cac dudng thing y = ax + b trong mdi hinh ¢ Hinh 2 va
so sanh cac goc o hoic cac goe P tao boi cac dudng thang d6 véi truc Ox.

Hinh 2
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> Quan s4t Hinh 3. y4 by

Ta nhan thiy:

— Khi hé s6 a duong (a > 0) thi goc o tao béi dudng thing y = ax + b va tryc Ox 1a
gbc nhon. Hé sb a cang 16m thi goc o cang 16n nhung van nho hon 90°.

— Khi hé s6 a 4m (a < 0) thi géc P tao bai dudng thing y = ax + b va truc Ox la goc ti.
Hé s6 a cang 16n thi goc B cang 16n nhung van nho hon 180°.

Heé s a 1a hé 56 géc ciia dudng thing y = ax + b (a # 0).

Vi du 1. Tim hé s6 goc ciia cac duong thing sau day: 5
a)y=0,7x; b) y=-2x+2022; )y= —Ex—2023.
Giai
a) Pudng thang y = 0,7x c¢6 hé sb goc a=0,7.
b) Pudng thing y = —2x + 2022 c6 hé sé goc a =—2.
; 2 . 2
c¢) Budng thang y = —gx —2023 c6 hé s0 goc a= -3
Thuc hanh 1. Tim hé s6 goc cua cac dudng thing sau déy:
a)y=-5x-35; b)y= \/§x+3; c)y=«/1_lx+\/7.
Van dung 1. Trong céc duong thang sau diy, duong thing nao tao véi Ox mét goc
nhon, duong thang nao tao véi Ox mot goc ti?
a)y=3x+6; b)y=—-4x+1; c)y=-3x—6.

HAI DPUONG THANG SONG SONG, HAl PUONG THANG CAT NHAU

Nhan biét hai dwdng thiang song song

a) So sanh hé s6 goc ciia hai dudng thing:
d:y=2x+3vad:y=2x-2.

Néu nhan xét vé vi tri giita hai dudng

thang nay.

b) Tim dudng thing d” di qua gbc O va

song song vo&i duong thang d. -3 -2 - L 2 3 4 § |x

y\.

e
N

J;

Hinh 3

Hai duong thang phén biét c¢6 hé sb goc bang nhau thi song song véi nhau va nguoc lai,
hai dudng thing song song thi c6 hé sé goc bang nhau.



-

Vi du 2.
a) Néu nhén xét vé vi tri gitta hai duong thing d;; y=—x+1vad; y=-x—-2.
b) X’éc dinh ham s6 })iét db thi cuia n6 la dwong thang d, song song véi duong thang d,
va cat truc Oy tai diém (0; 3).

Giai
a)‘ Hai duong théng d, va d, phan biét (cat Oy tai hai diém khac nhau) va cé hé sé goc
bang nhau (cung bang —1), suyrad, // d,.
b) Duong thang d; song song véi d;, suy ra d; phai c6 hé sé goc bang —1. Ta lai c6 d; di
qua diém (0; 3). Vay d; c6 phwong trinh y =—x + 3.
Chit y: Hai duong thing y = ax +bvay=a’x + b’ tring nhau khi va chi khia=a’, b=b".

Nhin biét hai dwong thing cit nhau

Quan sat Hinh 4. oy
a) Tim giao diém cua hai dwong thing & A

X

(3%}

d:y=2xvad:y=x.
b) Néu nhan xét vé hai dudong thing c6
hé sb goc khac nhau.
¢) Cho duwong thang d”: y = ax + b va cho
biét d” cat d. Hé sb gbécacuad’cod thé nhan oL S 0
cac gia tr1 nao?

[3%)

[y

Hy

=N

(S}

Hinh 4

Hai duong thing c6 hé s6 géc khac nhau thi cit nhau va nguoe lai, hai dwong thing
cat nhau thi ¢6 hé s6 goc khac nhau.

Vi du 3.

a) Tim céc cap duwong thang cit nhau trong cac dwong thing sau:
di:y=5x+4; dy: y=-2x-3; d;: y = 5x.

b) Cho duwong thing d,: y = mx + n. Tim diéu kién ctia m dé d, cit d, va cit d,.

Giai
a) Ta c6 cac cap duong thang cit nhau 1a: d, va d,; d, va d, vi hai duong thing trong
moi cdp co hé sb gdbc khac nhau.

b) Piéu kién ciam dé d, cit d, vacitd, lam # 5 vam = -2.

25
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Vi du 4. Tim céc cap duong thang cit nhau hay song song trong céc dudng thing sau:
di:y=3x+2; dy:y=3x-6; d;:y=4x+2.
Giai
Hai duong thing d, va d, song song vi ¢6 hé s6 goc bang nhau.
Hai duong thing d, va d, cit nhau vi ¢6 hé s6 goc khac nhau.
Hai duong thang d, va d, cét nhau vi ¢6 hé s6 gbc khac nhau.
Thuc hanh 2. Hay chi ra ba cap duong thang cat nhau va cac cip duong thang
song song véi nhau trong cac duong thing sau:

dp:y =3x; dy:y=-T7x+9; dy: y=3x-0,8;
doy=-Tx-1; d52y=\/§x+10; d6:y=\/§X+\/E.
Van dung 2.
‘? 3 km ].3 2 km (_j :/o:o I.)
' vy '
y = g(x) e
Hinh 5

Hai 6 t6 khéi hanh ctiing lic va cling véi toe d6 50 km/h, mot 6 t6 bat dau tir B, mot 6 to
bét dau tir C va cing di vé phia D.

a) Viét cong thirc ciia hai ham s6 biéu thi khoang cach tir A dén moéi xe sau x gio.

b) Ching t6 d6 thi ctia hai ham s6 trén 14 hai duong thing song song.

BAITAP
Cho ham s bac nhat y=ax—4.
a) Tim hé sb goc a biét rang d6 thi ham s6 di qua diém M(1; —2).
b) Ve d6 thi cia ham sé.
a) Ve dd thi cta hai ham sb y=xvay=x+ 2 trén cing mot mat phéng toa do.
b) Diing thuée do goc dé tim gbe tao boi hai duong thang y =x va y=x + 2 vdi truc Ox.
Hay chi ra ba cip duong thing cat nhau va céc cap duwong thang song song véi nhau
trong cac duong thing sau:

d;: y=0,2x; dyy=-2x+4; diy=02%x—08:

Tim hé s géc a dé hai duong thing y = ax + 2 va y = 9x — 9 song song véi nhau.

Cho hai ham s6 bac nhat y =2mx —Svay=2x+1.

Vi gia tri nao cia m thi d6 thi cta hai ham sb da cho 1a:

a) Hai duong thing song song véi nhau?

b) Hai dwong thang cit nhau?

Cho duong thang d: y = x + 2023. Xac dinh hai ham s6 biét d6 thi cua ching 1a
hai dwong thing song song véi d.

Cho duong thing d: y = —x — 2022. Xac dinh hai ham sd biét d6 thi cua ching la
hai duong thang cat d.



8.

10.

Lan phu gitip me ban nuéc chanh, em nhan thiy sb li nude chanh y ban dugc trong ngay
va nhiét do trung binh x (°C) ciia ngdy hém d6 c6 mdi twong quan. Lan ghi lai cac gia tri
tuong Ung cua hai dai lugng x va y trong bang sau:

x(C) 2012224262830
y (linuéc chanh) [ 10 | 11 | 12| 13|14 | 15
a) So sanh cac gia tri x va y twong Ung trong bang dir liéu trén vdi toa do (x; y) cua cac
diém A, B, C, D, E, F trén mit phéng toa do trong Hinh 6.

| Lt

1015 20T T 1251
[ | h, il 4

EsiSIEEESEERREEEEEl | 5] |
Hinh 6

b) Cho biét duong thang d: y = mx di qua cac diém A, B, C, D, E, F ¢ cau a. Tim hé so

goc cua d.

Mot xe khach khoi hanh tir bén xe phia Nam buu dién thanh phé Hué dé di vao

thanh phé Quy Nhon véi toc do 50 km/h.

S
L 1 | ]
] 1 | ]
Thanh phé Bén xe Buu dién
Quy Nhon thanh pho Hué

Hinh 7
a) Cho big’:t bél’l xe cach buu dién thanh phd Hué 4 km. Sau x gid, xe khach cach buu dién
thanh pho Hué y km. Tinh y theo x.
b) Tim hé s goc clia dudng thang 14 d thi ciia ham s6 y & céu a.
Mot ngudi bit ddu md mot voi nude vao mot cai bé da chira sdn 3 m® nude, mdi gio
chay dugc 1 m’.
a) Tinh thé tich y (m®) cia nudc c6 trong bé sau x gio.
b) V& db thi ciia ham s6 y theo bién sb x.

Sau bai hoc nay, em da lam duogc nhiing gi?

- Nhéan biét dugc khai niém hé sé goc clia dudng thdngy =ax + b (a = 0).

- Strdung dugc hé sé goc clia dudng thdng dé nhan biét va gidi thich dugc su ct nhau hodc
song song cla hai dudng théng cho trudc.
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BAITAP CUOI CHUONG 5

CAU HOI TRAC NGHIEM
Chon phuong an ding.
. V& mdt hé truc toa d6 Oxy va danh diu cac diém M(1; 1), N(4; 1), P(2; -1), Q(-1; —1).
Tir gidc MNPQ 14 hinh gi?
A. Hinh binh hanh. B. Hinh thang cén.
C. Hinh vuéng. D. Hinh chit nhat.
Do dai canh MN cua tir giac trong cau 1 1a
A.3. B.5. C. 3. D. /5.

Mot ngudi bat ddu mé mot voi nude vao mot cai bé da chira sdn 2 m® nuée, mdi gio chiy
duge 3 m’ nuéc. Thé tich y (m?) clia nuée c6 trong bé sau x gid bang

A.y=2x+3. B.y=3x+2. C.y=6x. D.y=x+6.
. Trong cac diém sau, diém nao thudc dd thi cia ham sé y=2—4x?

A.(1;1). B. (2; 0). C. (1;-1). D. (1;-2).

Trong cac diém sau, diém nao thudc do thi ciia ham sb y =—5x + 5?

A.(1; 1). B. (2; 0). C. (0; 4). D. (2;-5).

Pudng thang song song voi duong thang y = 2x va cét tryc tung tai diém c6 tung do
bang 1 1a
A y=2x-1. B.y=-2x-1. C.y=2x+1. D.y=6-2(1-x).

Cho hai dudng thing y = %x +3vay= —% x + 3. Hai dudng thang da cho

A. cit nhau tai diém c6 hoanh @613 3.  B. song song véi nhau.
C. cat nhau tai diém c6 tung d6 14 3. D. tring nhau.

Cho cac ham sb béac nhit y= %x +2;y= —%x +2;y=-3x+2. Két luan nao sau day
la ding?
A. Db thi cta cac ham sb trén 1a cac dudng thing song song vdi nhau.
B. Db thi ciia c4c ham s trén 14 cac duong thing di qua gbc toa do.
C. D0 thi ctia cac ham sb trén 1a cac dudng thing tring nhau.
D. D4 thi clia cac ham s6 trén 13 cac dudng thing cit nhau tai mot diém.
-x+10
5
A. 12 mot duong thing c6 hé s6 goc 1a—1.
B. khong phai 1a mot duong thing.
C. cit truc hoanh tai diém c6 hoanh d9 1a 10.
D. di qua diém (200; 50).

D6 thi ham s6 y =



10.

11.
12.

13.

14.
. Mt nguoi di bd véi toe do khong dbi 3 km/h. Goi s (km) la quang dudng di dugc trong

16.
17.
18.

19.

BAITAP TU LUAN

Cho ham s6 y = f{x) =—.
X

4
o SN e %
a)Tmhf(g),f( 5),{5).

b) Hay tim cAc gi4 tri twong tmg ctia ham s trong bang sau:

1
x 3| 2| a3 1 5
2 4
y=f=— | 2 | 2 | 2 | 2| 2| 2| >
4x

Cho ham sb y = f(x) ="+ 1. Tinh f(-3); f(=2); f(-1); f(0); f(1).

V& mot hé truc toa dd Oxy va danh diu cac diém A(=2; 0), B(0; 4), C(5; 4), D(3; 0).
T giac ABCD 14 hinh gi?

Cho biét dd thi cua ham sb y = ax di qua diém P(l; —i)

a) Xéc dinh hé sb a. 3

b) V& diém trén do thi c6 hoanh d6 bang —5.

¢) V& diém trén db thi c6 tung d6 bang 2.

Tim ham s6 c6 db thi 1a duong thang song song v6i d thi ham sb y =—2x + 10.

t (gio).

a) Lap cong thirc tinh s theo t.

b) V& d6 thi ctia ham s6 s theo bién s6 t.

Tim m dé cac ham s6 bac nhat y = 2mx — 2 va y = 6x + 3 c6 dd thi 1a nhitng duong thing
song song voi nhau.

Tim n dé cac ham sb bac nhit y = 3nx + 4 va y = 6x + 4 c6 d6 thi 1a nhitng dudng thing
trung nhau.

Tim k @& c4c ham s6 bic nhit y =kx — 1 va y =4x + 1 ¢6 db thi 12 nhitng duong thing
cit nhau.

Cho hai ham s§ y=x + 3, y =—x + 3 ¢6 d thi 1an luot 14 cic duong thang d, va d,.

a) Bang cach vé hinh, tim toa d¢ giao diém A cuia hai dudng thing néi trén va tim cac
giao diém B, C lin luot cua d, va d, véi truc Ox.

b) Dung thude do goc dé tim goc tao bai d, va d, 1an luot véi truc Ox.

¢) Tinh chu vi va di¢n tich cua tam gidc ABC.
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Chuong  PHUONG TRINH

( k.
Trong chuong nay, cdc em sé tim hiéu nhiing

kién thic vé phuong trinh bac nhat mét an, dé la cac
bai todn tim x ma cac em da biét. Qua d6 cac em sé
phat trién ki ndng gidi phuong trinh bac nhat mot an
va 4p dung dé gidi quyét dugc mot s van dé
thuc tién gén véi phuong trinh bac nhat. a

Phwong trinh bic nhat mét 4n c6 thé dugc dung dé tinh
13i suat tién gui tiet kiém ngan hang.



Quan sat hinh bén. Biét rang
can thang bang, cé thé tim
duoc khéi lugng cua qua

can [% khéng? Tim bang
cach nao?

1. PHUONG TRINH MOT AN

e

a) 6] @)} trén, viét cac biéu thiic biéu thi téng khéi lwong cuia cac vat trén moi dia can.
Tir diéu kién can thang bang, hai biéu thirc ¢6 mébi quan hé nhwr thé nao?
b) Néu x = 200 thi can c6 thing bang khong? Tai sao?

Néu x = 100 thi can c6 thang bang khéng? Tai sao?

Trong e; trén, do can thang bang nén téng khéi hrong cac vat trén hai dia can bang
nhau, tir d6 ta nhan dwoc

4x =600 + x. (1)
Ta goi (1) 1a méot phirong trinh véi an s6 x (hay 4n x).

Khi x =200, hai vé cia (1) ¢6 gi4 tri bang nhau, déu bang 800. Ta néi sé 200 thoa man
(hoac nghiém ding) phuong trinh (1). Ta ciing néi s6 200 (hay x = 200) la mot nghiém
cua phuong trinh (1).

Téng quat, phwong trinh véi 4n x ¢6 dang A(x) = B(x), trong d6 vé trai A(x) va vé phai
B(x) la hai biéu thirc ctia ciing mot bién x. Nguoi ta thuong ding phwong trinh khi néi
vé viée tim x, dé A(xo) = B(x).

Gia tri ctia bién lam cho hai vé ctia phwong trinh c6 gié tri bing nhau goi 1a nghiém ctia
phuong trinh do.

Ngoai phwong trinh véi an x, ta ¢6 thé lap phwong trinh véi an y, an t, ... Chang han,
7y —4 = 2(y + 3) 1a phuwong trinh véi 4n y; 3t + 5 = 2t 1a phwong trinh vdi an t.

Vi du 1. Nam nay me 39 tudi, gap 3 lan tubi cia Lan ndm ngodi.
a) Hay viét phurong trinh 4n x biéu thi diéu nay bang cach ki hiéu x 1a tubi ctia Lan nam nay.

b) Minh néi ring tudi ctia Lan nam nay la 13, con Mai néi tudi ctia Lan nam nay la 14.
Ban nao noé1 ding? Hay giai thich.
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Gidai
a) Tudi ctia Lan nam ngodi 1a x — 1. Theo dé bai, ta c6 phwong trinh:
3(x—1)=39.
b) Véi x = 13, vé tréi ctia phwong trinh trén c6 gia tri 3(13—1)=3 .12 =36 # 39.
Vay 13 khong thoa man phwong trinh trén.
Véix =14, vé trai ciia phwrong trinh trén c6 gia tri 3(14 — 1) = 3 . 13 = 39, bang gia tri
vé phai. Do do, 14 l1a nghiém ctia phwong trinh trén.

Vay tudi cia Lan nam nay 1a 14. Ban Mai néi ding.

Thuc hanh 1. Cho phwong trinh 4t —3 =12 —t.
Trong hai s6 3 va 5, ¢6 s6 nao la nghiém ctia phwong trinh di cho khéng?

Van dung 1. Dit 1én hai dia nhitng qua can nhw Hinh 1.
a) Biét rang can thang bang, hiy viét phwong :
trinh biéu thi sy thang bang nay.

b) Néu x = 100 thi can c6 thang bang khong?
Vi sao?

Néux =150 thi can c6 thang bang khong? Vi sao?
Twr d6, chi ra mét nghiém cia phwong trinh Hinh 1
& cau a.

. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN VA CACH GIAI

Xét can thang bang & ().

a) Giai thich tai sao néu bo ra khéi méi dia can mét qua can @ thi can van thang bang.
b) Néu thay qua can bang ba qua can (1 (Hinh 2) thi can con thing bang khéng?
Tai sao?

¢) Tiép theo, chia cac qua can trén moi dia can thanh ba phan bing nhau, 16i bo di
hai phan (Hinh 3). Khi d6, can con thing bang khong? Tai sao?

Hinh 2 Hinh 3



L3

Tuong ng vai cac bude & ﬁ;, ta thuc hién cac bién d6i sau dbi véi phuong trinh (1):

4x =600 +x
4x—x=600+x —x (trix hai vé cho x)
3x = 600 (thu gon hai vé)
x = 200. (chia hai vé cho 3)

Nhur véy, bang cac bién d6i nhu trén ta da tim dugc nghiém x = 200 ciia phuong trinh (1).
Ta c6 thé thay d6i cach viét va néi cac bién dbi trén nhu sau:

4x =600 +x
4x —x =600 (chuyén hang tir x tix vé phai sang vé trdi va doi dau)
3x =600 (thu gon vé trdi)
x = 200. (chia hai vé cho 3)

Nguoi ta thuong viét phuong trinh vé dang c6 mét vé bang 0, ching han phuong trinh
3x = 600 duoc viét thanh 3x — 600 = 0 (chuyén 600 sang vé trai va di dau).

Phuong trinh dang ax + b = 0, véi a va b la hai s6 d3 cho va a # 0, dugc goi la
phwong trinh bdc nhat mét éan.

Viéc tim cac nghiém ctia mot phuong trinh goi 1a giai phuong trinh do.
Nhur d4 1am véi phuong trinh (1), dé giai phuong trinh, ta thuong st dung céc quy tic
bién ddi sau:
» Chuyén mot hang tir tir vé nay sang vé kia va d6i ddu hang tir &6 (Quy tic chuyén vé);
» Nhén ca hai vé v6i ciing mét s6 khac 0 (Quy tic nhin véi mot s6);
« Chia hai vé cho cting mét s6 khéac 0 (Quy tic chia cho mét s).
Ap dung céc quy tic trén, ta giai phuong trinh bac nhit mot 4n nhur sau:

ax+b=0

ax=—b  (chuyénb tir vé trdi sang vé phai va doi déu thanh —b)

X= _—b (chia hai vé cho a)
a

Vay phuong trinh c6 nghiém x = _—b

a
Vi du 2. Giai cac phuong trinh sau:
a)-3x—-6=0; b)2—§x=0.
Giai
a)-3x—-6=0
—3x=6 (chuyén —6 sang vé phdi va doi dau)
=-2. (chia hai vé cho —3)

Vay phuong trinh c6 nghiém x =—-2.

33



34

b)2——=x=0
3
—% X=-2 (chuyén 2 sang vé phai va déi déu)
5 .
x=(-2): [_E) (chia hai vé cho —%)
6
x _ —

5

Vay phuong trinh ¢6 nghi¢m x = g
Thuc hanh 2. Giai cac phuong trinh sau:
a) 3x+ll-—-0; b) 21—0,75x=0.

3 2 2
Chii y: Trong thuc hanh, nhiéu truong hop dé giai mot phuong trinh ta phai bién dbi dé
dwa cac phuong trinh vé dang phuong trinh bac nhat mét 4n.
Vi du 3. Giai cac phuong trinh sau bang cach dwa vé phuong trinh bac nhét mot an.

a) 5x — (7—2x) = 14; b) 7"'1+2x=165_"-
Giai
a)5x—(7-2x)=14
5x—7+2x=14 (b6 ddu ngodc)
5x+2x=14+7 (chuyén vé)
Tx=21 (rut gon)
x=3. (chia hai vé cho 7)

Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = 3.
b) 7x—1+2x:16—x

5(7x-1) L 2x.30 _ 6(16-x)

6.5 30 5.6

35X—5+60x=96—6x  (nhdn hai vé véi 30 dé khir mdu va bé dau ngodc)
35X +60x +6x=96+5  (chuyén vé)
101x =101 (rut gon)
x=1. (chia hai vé cho 101)

Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = 1.
Thuc hanh 3. Giai cac phuong trinh sau:
542 i 3x—2=2'

4 3 2
Chii y: Qué trinh giai phwong trinh c6 thé din dén trudng hop dic biét 12 hé sé cua 4n
bing 0. Khi d6, phwong trinh ¢ thé khéng c6 nghiém (v6 nghiém) hodc nghiém ding
vO1 Mol X.

(quy dong mdu sé 6 hai vé)

a)15-4x=x-5; b)



Vi du 4. Giai phuong trinh x +7 = x—7.

Giai
x+7=x-17
X—x=-7-7
Ox =-14.
Vay phuong trinh v6é nghiém.
Vi du 5. Giai phuong trinh x + 7=x+17.
Giai
x+7T=x+7
X=-x=7-=17
0x=0.

Vay phuong trinh nghiém ding véi moi x.
Van dung 2. Hai ban An va Mai giai phuong trinh x = 2x nhu sau:
An: Xx=2x

1=2. (chia hai vé cho x)
Vay phuong trinh v6 nghiém.
Mai: X =2x
x—2x=0 (chuyén 2x sang vé trdi)
—x=0 (rut gon)
x=0. (nhén hai vé véi—1)

Vay phuong trinh c6 nghiém x = 0.
Em hiy cho biét ban nao giai ding.

BAITAP

. Trong Hinh 4, cho biét cic vién bi ¢6 ciing khéi luong 14 x (g) va cin thing bing.
Viét phuong trinh biéu dién lién hé giira khdi lwong clia cac vat & hai dia can.
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2. Trong cac phuong trinh sau, phuwong trinh nao 1a phuong trinh bic nhit mét an?
Xéac dinh c4c hé sb a va b ciia phuong trinh bac nhat mét 4n do.

4 3
7 +_=O; b == —5:4;
%) et )57
c)0t+6=0; d)x*+3=0.
3. Giai céc phuong trinh sau:
a)5x-30=0; b)4-3x=11;
c)3x+x+20=0; d)%x+%=x+2.
4. Giai cac phuong trinh sau:
a) 8 —(x—15)=2(3 - 2x); b)—6(1,5 — 2u) = 3(-15 + 2u);
©) (x+3)’ —x(x +4)=13; d) (7 +5)y-5)- (-2 =-5.

5. Giai cac phuong trinh sau:

a)5x—3=x+2; b)9x+5=1_6+3x;
4 3 6 8
+

C)M_lzﬂ; d)x+3_2 23
3 2 @ 5 3 10

6. Tim x, biét rang néu lay x trir di %, roi nhan két qua véi % thi duoc %

O 2 W—
Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?
- Hiéu dugc phuong trinh bac nhat mét an.
- Giai dugc phuong trinh bac nhat mét an.
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@Sau khi gidm gia 15% thi doi giay
thé thao c6 gia la 1275000 déng.
Héi ltc chua giam gia thi doi giay
c6 gia la bao nhiéu?

Giam gid 15%

1. BIEU DIEN MOT PAI LUGNG BO1 BIEU THUC CHUA AN

&1 Mot manh vuon hinh chit nhat cé chiéu rong 1a x (m), chiéu dai hon chiéu rong 20 m.
Hay viét biéu thirc vai bién x biéu thi:

a) Chiéu dai ctia hinh chit nhat;

b) Chu vi ctia hinh chir nhét;

¢) Dién tich cta hinh chir nhat.

Trf)ng thuc té doi séng cling nhu tropg toan hoc, nhiéu dai lugng phu 7thucf)c 1513 nha~u.
Néu ki hiéu mét trong céc dai luqng ay la x thi cac dai luong khac c6 thé duoc biéu dien
dudi dang mot biéu thirc chira bién x.
Vi dy 1. Mot 6 16 khoi hanh tir thanh phd A dén thanh phd B v6i téc do 40 km/h.
Khj tr B quay vé A xe chay voi toc do 50 km/h. Goi x (km) la chiéu dai quang duong AB.
Viét bicu thirc bicu thi:
a) Thoi gian 6 t6 di tir A dén B;
b) Téng thoi gian 6 t6 di tir A dén B va tir B vé A.

Giai
a) Thoi gian 6 t6 di tir A dén B 1a :—0 (gio).
b) Téng thoi gian 6 to di tr Adén Bvatir BvE Al 4i0 +% (gid).
Thuc hanh 1. Tién lwong co ban cia anh Minh mbi thang 1a x (triéu ddng). Tién
phu cap moi thang 1a 3 500000 dong.
a) Viét biéu thtrc biéu thi tién lrong mdi thang ciia anh Minh. Biét tién luong mdi thang
béng tong tién lwrong co ban va tién phu cap.
b) 'Thépg Tét, anh 'Mi‘nh dugc thuong 1 thang luong ’cimg véi 60% tién phu cép.
Viét biéu thire chi s6 tién anh Minh duge nhén ¢ thang Tét.
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2. GIAI BAITOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH BAC NHAT

e

38

2 Thay dau[?]bang céc dit liéu thich hop dé hoan thanh 1oi giai bai toan.

Mot ngudi di xe gan may tir A dén B véi toe d6 40 km/h. Lic vé nguoi d6 di véi toe do
50 km/h nén thoi gian vé it hon thoi gian di 1a 30 phut. Tim chiéu dai quang dwong AB.
Giai
Goi chiéu dai quing dwong AB la x (km). Piéu kién x > [2].
L X
Thoi gian di la: — gio.
g 40 a
Thoi gian vé 1a: (2]
Ta c6: 30 phut = % gio.
73 461 gian vé 1t Bow thi wian i it = g6 e 2 c6 phizony frinh:
X _[@=1
40 2
Giai phwong trinh, ta dirge x =[] thoa méan diéu kién x > [2]
Vay chiéu dai quang duong AB la[?].

Tom tdit cdc bueée gidi bai todn bang cdch Idgp phicong trinh:

Burée 1. Lap phrong trinh.

— Chon 4n s6 va dat diéu kién thich hop cho an s6.

— Biéu dién cac dai lwong chwa biét theo an va theo cac dai luong da biét.

— Lap phuong trinh biéu dién méi quan hé giira cac dai hrong.

Burée 2. Giai phuong trinh.

Biroce 3. Tra lon.

— Kiém tra xem trong cac nghiém cua phwong trinh, nghiém nao thoa man diéu kién
ctia 4n, nghiém nao khong.

— Két luan.

Vi du 2. Bac Thanh giri 300000 000 ddng vao mot ngan hang véi ki han mét nam.
Sau mot nim béc rt vé duoc ca von 1an 1ai 1a 318 600000 déng. Tinh 13i sudt mot nAm
ctia khoan tién bac Thanh giri & ngén hang d6.
Giai
Goi lai suét tién guri mot nam la x. Diéu kién: x > 0.
Tién 14 sau mot nam gri 1a: 300000000 . x (dong).
Vi ca von lan 13i sau mot nam 1a 318 600000 dong nén ta ¢6 phwrong trinh:
300000000 + 300000000x = 318600000
300000 000x = 18600000
x = 0,062.
Ta ¢6 x = 0,062 = 6,2% thoa man diéu kién x > 0.

Vay lai suat tién giri ngan hang 14 6,2% mot nam.



o

I/I"dy 3. Nam nay tubi ctia me gép ba lan tudi cia Trang. Biét rﬁpg 5 nam sau tong s6
tudi cua me va Trang la 66 tudi. Hoi nam nay Trang bao nhiéu tu6i?
Giai

Goi tudi ctia Trang nam nay 1a x (tubi). Piéu kién: x € N*,
Tudi ctia me nam nay la: 3x (tudi).
Tudi ctia Trang 5 nam sau 1a: x + 5 (tudi).
Tudi ctia me 5 nam sau la: 3x + 5 (tubi).
Vi 5 nam sau tng s6 tudi ctia hai ngudi 13 66 tudi, nén ta c6 phuong trinh:

x+8+ 3%+ 5—606

4x + 10 =66

4x =56

x=14.
Ta c6 x = 14 thoa man diéu kién x € N*,
Vay nam nay Trang 14 tudi.
Thuic hanh 2. Mt nguoi mua 36 bong hoa héng va bong hoa cam chudng hét tat ca
136 800 d6ng. Gia méi bong hoa héng 1a 3000 déng, gia mbi bong hoa cam chuéng 1a
4 800 df“mg. Tinh s6 béng hoa méi loai.

|_ 3000 dbng/bong -| |— 4800 déng/bong —|

Van dung. Giai bai toan da cho trong @ (trang 37).

BAITAP

. Mbt nhan vién giao hang trong hai ngay da giao dwroc 95 don hang. Biét sé don hang

ngay thit hai giao durge nhiéu hon ngay thir nhét 1a 15 don. Tinh s6 don hang nhan vién
d6 giao dwgce trong ngay thit nhat.

Anh Binh tiéu hao 14 calo cho méi phut boi va 10 calo cho méi phit chay bo.
Trong 40 phut vé1 hai hoat dong trén, anh Binh da tiéu hao 500 calo. Tinh thoi gian
chay b¢ ctia anh Binh.
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Mot cira hang ngay thir nhit ban dwoc nhiéu hon ngay thir hai 560 kg gao. Tinh s6 gao
ctra hang ban dugc trong ngay thir nhit, biét ring néu ngay thir nhat ban dugc thém
60 kg gao thi s& gip 1,5 1an ngay thir hai.

Mot xe tai di tir A dén B véi tbe do 50 kmv/h. Khi tir B quay vé A xe chay véi toc do
40 km/h. Thoi gian ca di 13n vé& mét 5 gio 24 phat khong ké thoi gian nghi. Tinh chiéu
dai quang duong AB.

Béc Nam giri tiét kiém mot sb tién tai mot ngan hang theo thé thirc ki han mét nim
v6i 1ai sudt 6,2%/nam, tién 14i sau mdi nim gui tiét kiém s& duoc nhap vao tién von dé
tinh 14i cho nam tiép theo. Sau hai ndm giri bac Nam riit hét tién vé va nhan dugc ca von
13n 13i 12 225 568 800 dong. Hoi sb tién ban dau bac Nam giri tiét kiém 1a bao nhiéu?

Téng s6 hoc sinh khéi 8 va khéi 9 cia mot trudng 13 580 em, trong d6 ¢6 256 em 1a hoc
sinh giéi. Tinh s6 hoc sinh ctia mi khdi, biét ring s6 hoc sinh gioi khdi 8 chiém ti 18
40% s6 hoc sinh khéi 8, s6 hoc sinh gioi khdi 9 chiém ti 18 48% s hoc sinh khéi 9.

Mot lo dung dich chita 12% mubi. Néu pha thém 350 g nudc vao lo thi duge mot dung
dich 5% mubi. Tinh khéi lwgng dung dich trong lo lic du.

Pé khuyén khich tiét kiém dién, gia ban 1¢ dién sinh hoat nam 2022 dugc tinh luy tién,
nghia 14 sir dung cang nhiéu dién thi gi4 m&i kWh cang tang theo cic mirc nhu sau:
Mitc 1: Tinh cho 50 kWh d4u tién.

Miic 2: Tinh cho s6 kWh tir 51 dén 100 kWh, mbi kWh & mirc 2 cao hon 56 dong
so vO1 ¢ mirc 1.

Miic 3: Tinh cho s6 kWh tir 101 dén 200 kWh, m&i kWh & mirc 3 cao hon 280 ddng
so véi & mirc 2.

Miic 4: Tinh cho s6 kWh tir 201 dén 300 kWh, mdi kWh & mirc 4 cao hon 522 ddng
s0 v&i1 & mirc 3.

Ngoai ra, ngudi st dung dién con phai tra thém 10% thué gia tri gia tang.
Théng vira rdi nha ban Minh da sir dung hét 185 kWh va phai tra 375969 dong. Hoi mdi
kWh ¢ murc 3 gia bao nhiéu?

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhifng gi?
Gidi quyét dugc mot s6 van dé thuc tién gan véi phuong trinh bac nhat.



BAITAP CUOGI CHUONG 6
CAU HOI TRAC NGHIEM

Chon phwong 4n ding.

. Phuong trinh ax + b= 0 12 phwong trinh bac nhit mét 4n néu
A.a=0. B.b#0.

C.b=0. D.a#0.

. Phuong trinh nio sau ddy 1a phuong trinh bac nhit mét 4n?
A.3x+2y—6=0. B.3x+6=0.

C.x*=4, D.y-x+1=0.

. Phuong trinh nao sau day nhén x = 2 1a nghiém?
A.3x+6=0. B.2x—-4=0.
C.2x+3=1+x. D.x+2=4+x.

. Nghiém cta phuong trinh 5x +3 =18 1a
A . x=-3. B.x=5.

C.x=3. D.x=-5.

. Phuong trinh x —4 = 10 — x ¢ nghiém la
A.3. B. 14.

C 7 D.-7.

. Cho biét 3x — 9 = 0. Khi d6 gia tri cua biéu thirc x* —2x — 3 1a
A. 3. B. 1.
€. 0. D. 6.

BAITAP TU LUAN

. Gidi cac phuong trinh sau:
a)5x—-12=3; b) 2,5y + 6 =—6,5;
c)lx—2=§; d)lx+ 2=x+1.

5 5 2 3
. Giai cac phuong trinh sau:
a) 10-(x-5)=20;
b)-12 + 3(1,5 - 3u) = 15;
c) (x+2)—x(x-3)=-12;
d) (x+5)(x-5)—-(x-3)*=6.

. Giai cac phuong trinh sau:

2) 3x—1=3+2x; b)x+5=1__x—2;
6 3 3 4

5 3x—2+2=4;x; d) £+2x+1=4(x—2).
5 2 10 3 6 5
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10. Mot t6 may c6 ké hoach mbi ngay phai may 30 chiéc 4o. Trong thuc té mdi ngay té da
may duoc 40 chiéc 40. Do d6 xudng da hoan thanh ké hoach sém hon 3 ngay va may
thém duoc 20 chiéc 4o nita. Tinh s6 40 ma t6 phai may theo ké hoach.

11. Trong mdt cude thi, hoc sinh cn tra 151 50 cau hoi tric nghiém, mdi cau tra 16i dung
dugc 5 diém, mdi cau tra 10i sai (hodc khong tra 101) bi trir 2 diém. An d3 tham gia cudc
thi trén va da ghi duoc tong cong 1a 194 diém. Hoi An tra 10i ding may cau?

12. Biét ring trong 500 g dung dich nudc mudi chira 150 g mudi nguyén chét. Hoi can phai
thém vao dung dich d6 bao nhiéu gam nu6c dé dung dich c6 ndng do 1a 20%?

13. Mot 6 t6 du dinh di tir A dén B v&i tde d6 50 km/h. Sau khi di dugc % quang duong
voi toe do d6, vi dudng xdu nén ngudi 1ai xe phai giam tc do con 40 km/h trén
quéang duong con lai. Vi thé 6 to da dén B cham hon du dinh 30 phut. Tinh chiéu dai
quang duong AB.

14. Mot hinh chir nhat c6 chiéu dai gip 3 1an chidu rong. Néu tang chidu dai thém 3 m va
giam chiéu rong 2 m thi dién tich giam 90 m’. Tinh chiéu dai va chiéu rong ciia hinh
chir nhat.

15. Trong thang 4, mdt cong nhan nhan duoc tién lrong 1a 7800 000 déng gom tién luong
clia 24 ngay lam viéc binh thuong va 4 ngay 1am ting ca (ngay Chi nhét va ngay 1€).
Biét tién lwong clia mot ngdy ting ca nhiéu hon tién lwong clia mot ngay lam viée
binh thudng 1a 200000 dong. Tinh tién lwong ciia mdt ngay 1am viéc binh thudng.

16. Mot siéu thi dién méay cé chuong trinh khuyén mai giam gia tu lanh, sau hai l4n
giam gia, mbi 1an giam 20% so v6i gia tai thoi diém d6 thi gia ban cia mot chiée ti lanh
1a 12800000 dong. Tinh gia tién th lanh d6 lic chwa giam gi 14n nao.
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Phin HINH HOC VA DO LUONG
HINH HOC PHANG

Chuong  DINH LI THALES

Trong chuong nay, céc em sé tim hiéu vé dinh liThalés:
Mét dinh li vé tinh chia ti Ié cha cac dudng thang
song song. Ching ta ciing sé hoc vé dudng
trung binh trong tam giac va tinh chat chia ti lé cla
céc dudng phéan gidc trong tam gidc, déng thdi
van dung cac kién thic dé vao gidi toan va gidi quyét
mét s6 van dé thuc tién.

AT

Dueong vao Tam Céc — Bich Péng (thugc tinh Ninh Binh).

Lam thé nao dé do khoang cach AB ma khong phai virot
qua song?

43



1.

&

@Nhﬁ’ng sgi cap treo clia cau Thuan Phudc (thudc thanh phé Da Nang)
cho ta hinh danh nhiing doan thidng song song. Cac doan théng
AA’, BB’, CC’ thé hién ba soi cap cla cau. Néu biét d6 dai cac doan
AB, BC, A’B’, c6 thé tinh dé dai B'C’ khéng?

POAN THANG Ti LE

Ti s0 cua hai doan thing

a) Cho hai s6 5 va 8. Hay tinh ti s6 giita hai so dacho. A B
b) Hay do va tinh ti s6 gitta hai d6 dai (theo mm) cia  C D
hai doan théng AB va CD trong Hinh 1. Hinh 1

Ti s6 ctia hai doan théng la ti s6 do dai caa chiing theo cting mot don v1 do.

Ti s6 cuia hai doan thing AB va CD dwoce ki hiéu la: %,

Vi du 1. Tinh ti s6 ctia hai doan thang MN va RS trong cac tnrong hop sau:

a) MN =7 cm, RS = 14 cm; b) MN =150 cm, RS=2m.
MN 7 1 G

a)TacO —=—=—.
RS 14 2

b) Taco MN =150 cm; RS =2 m =200 cm.

MN _150 _3

RS 200 4

Chii y:

— Pé tinh ti s6 cua hai doan thing, ta phai dira chiing vé ciing mét don vi do.

— Ti s6 cuia hai doan théng khong phu thude vao don vi do do dai doan théng.

Thuc hanh 1. Hay tinh ti s6 cia hai doan thing AB va CD trong cac truong hop sau:
a) AB=6cm; CD =8 cm; b)AB=1,2m; CD =42 cm.



Poan thing ti 1§

2 S B
So sanh ti so0 cua hai doan thang AB va CD
VGi ti 56 ctia hai doan thang EF va MN trong € ., D
M . . : . N
Hinh 2

Hai doan thiang AB va CD duoc goi 1 ti 18 v6i hai doan thing EF va MN néu:

AB EF AB CD

LI ST hay —_—

CD MN EF MN
Tir nay, do dai cac doan thing dugc coi nhu cing mét don vi do néu khong néi gi thém.
Vi du 2. Trong Hinh 2, chimg minh ring hai doan thing AB va CD ti 1& véi hai
doan thing EF va MN.

Giai
«AB 2 o BF 4 2 AB EF
TacO —=—va —=—=—, Suyra —=——,
€D 3 MN 6 3 CD MN

Vay hai doan thang AB va CD ti 1é vé6i hai doa
Thuc hanh 2. Trong Hinh 3, chimg minh ring,
a) AB vaBC ti1é vdi A'B' va B'C';
b) ACvaA'C'ti € véi AB va A'B.

A A’
B 3m
B'
C ¢ 1,5m
Hinh 3 A mnn 4

Van dung 1. Hay tim cac doan thang ti 1¢ trong hinh vé& so d6 mét géc cong vién & Hinh 4.

2. DINH LITHALES TRONG TAM GIAC

e

)
3

Trén mot to gidy ké caro c6 cac duong ké ngang song song va cach déu nhau.
a) V& mot dudng thing d cit cac duong ké ngang cua t& gidy nhu trong Hinh 5a. Hay so
sanh dd dai cac doan théng MN, NP, PQ va QE.

d \

AN T
M/ AN

P/ /! N\
Q Vi \\

E 7 N
/ B C
b
@ Hinh 5 )
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b) V& mot tam giac ABC rdi v& mot dudng thing song song v6i canh BC va cat hai canh
AB, AC lan luot tai B’ va C'. Trén canh AB, ldy doan AI lam don vi do tinh ti s6 AB’ va B'B;
trén canh AC, 1y doan AJ lam don vi do tinh ti s6 AC’ va C'C (Hinh 5b).
s o oo AB o ACE AB" . AC" BB . CIC
So sanh cac ti sO va : va - va :
AB AC’ BB C'C’AB AC

DPinh li Thalés

Néu mét duong thing song song véi mot canh ciia tam gidc va cét hai canh con lai thi
no6 dinh ra trén hai canh d6 cac doan thang twong g ti 1€.

GT |AABC,B'C'//BC (B’ € AB,C' € AC)
KL | AB' AC’ AB’ AC’ BB CC s & .

AB AC’ BB CC’ AB AC / \

B C
Hinh 6

Vi du 3. Tinh d6 dai x trong Hinh 7, cho biét MN // QR.

Gidi P
Xét APQR, c6 MN // QR, nén theo dinh li 12 3
Thalés ta co: M N
@:E,Suyra l.:i,vayx=4'12=6_ X y
MP NP 12 8 8 Q "
Hinh 7

Thuc hanh 3. Tinh d¢ dai x, y trong Hinh 8.

M
A
5,5 y
X 3
d E F R - S
2l N N

B d//BC C N H P

6

a) b)

Hinh 8



e4 Cho tam giac ABC c6 AB=6 cm, AC=8 cm va BC=10 cm.
Lay diéxq B’ trén AB sao cho AB' = 2 cm. Qua B' v&
duong thang song song voi BC va cat AC tai C'.
a) Tinh AC".
b) Qua C' v& dudng thang song song v&i AB va cit BC
tai D. Tinh BD, B'C'.
¢) Tinh va so sanh c4c ti s

AB' AC’ - B'C’
AB’ AC BC

Hé qua cia dinh li Thalés

4/ Néu mot duong thang cit hai canh ciia mot tam gidc va song song véi canh thit ba thi

tao ra mot tam giac mdi c6 ba canh trong Ung ti 1€ véi ba canh cua tam giac da cho.

GT |AABC,B'C'//BC (B € AB, C' € AC) N
B’ (&4
KL [ AB’ AC' BC’
AB AC BC L
B (&
Hinh 10
Vi du 4. Hay tinh EF trong Hinh 11. Cho biét MN // EF.
Giai
Trong tam gic DEF, ta c6 MN // EF. 2
Theo h¢ qua ciia dinh If Thalés, ta c6: 4 /\ "
DM MN 4 5 5
—=——.Suyra —=—.
DE EF 14 EF
5.14 1
Véy EF = L 175,
Chii y: Hé qua cia dinh 1i Thalés vin ding cho E F
truong hop dudng thing a song song v4i mot canh Hinh 1l
clia tam gidc va cit phan kéo dai ctia hai canh con lai
(Hinh 12).
A CI . ?! a
ol
B Asz i i
B e B C
a) b)
Hinh 12

47



48

Thuc hanh 4. Tim d¢ dai x trén Hinh 13.

O
3,6
C D
1,8
A 7.8 B
CD// AB
Hinh 13 Hinh 14

Van dung 2. Véi sb lidu do dac dwoc ghi trén Hinh 14, hay tinh bé rong CD cua
con kénh.

Cho tam giac ABC c6 AB = 6 cm, AC = 15 cm. Trén AB, AC lan luot léy B’, C’ sao cho
AB'=2cm,AC'=5cm.
8y Tlahcho fish 2. vg 2C° ’

AB T AC y -

b) Qua B’ v& dudng thing song song véi BC /

cat AC tai E. Tinh AE.
¢) So sanh AE va {\C'. i
d) Hay nhan xét vé vi tri cua E va C', vi tri cua Hinh 15
hai dudng thang B'C’ va B'E.

Dinh li Thalés dao

Néu mot duong thing cit hai canh clia mot tam gidc va dinh ra trén hai canh nay nhimng
doan thing twong tmg ti 18 thi duong thing d6 song song véi canh con lai ciia tam giac.

GT |AABC,B' €AB,C € AC
AB’ AC' /\
= 'BI Cl
BB C'C
KL [BC'/BC
B C

Hinh 16

Vi dy 5. Quan sat Hinh 17. Chimg minh ring DE // BC va
EF // AB.

Giai
,AD 6 1 .AE 7 1 AD AE
A0 —=—=—Vd —=—=—, suyra—=—,
DB 12 EC 14 2 DB EC
Theo dinh li Thales dao trong AABC, ta ¢6 DE // BC. B 8 16
Hinh 17
Tuong tu, ta cling co g=g Suy ra EF // AB. "
EA FB



Thuc hanh 5. Hay chi ra cc cip dudng thing song song véi nhau trong mdi hinh dudi day.

Hinh 18

Vén dung 3. Do chiéu cao AB .
clia mot tod nha bing hai
cay coc FE, DK, mot sgi day i
va mot thudc cudn nhu sau: pN
— Pit coc FE ¢ dinh, di
chuyén coc DK sao cho nhin %
thdy K, F, A thang hang. W “F
— Cang thang day FC di quaK
va cat mat dit tai C. |
) L

—DPo khoang cach BC va DC B E DC
trén mat dét. Hinh 19

Cho biét DK = 1 m, BC =24 m, DC = 1,2 m. Tinh chiéu cao AB cua toa nha.

BAITAP

. a) Hay do chiéu dai va chiéu réng cai ban hoc ciia em va tinh ti s6 gitra hai kich thuéc nay.
b) Quéng dudng tir Thanh phé H6 Chi Minh di My Tho 1a 70 km, quéing dudng tir
Thanh phé H6 Chi Minh di Ca Mau 1 350 km. Tinh ti s6 giita hai quang dudng nay.

¢) Cho biét % = % va AB = 6 cm. Hay tinh CD.

2. Tim x trong Hinh 20.

D
M N . A X
X
2/ \ 2,6
v O
MN // BC C D AB // DE E M N
a) b) c)
Hinh 20
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3. Véi s6 liéu dugc ghi trén Hinh 21. Hay tinh khoang cach CD tir con tiu dén tram
quan tric dat tai diém C.

o Nl

Hinh 21
A
3,6 45
4. Quan sét Hinh 22, chimg minh ring MN // BC. M N
2,/ \
B c
Hinh 22
5. Tinh cac d¢ dai x, y trong Hinh 23.
E 8 D
|

A M
3 X
H X K Q C
P 1,8
1,5 y
/ \ H 5
B 6 & 6,

HK // BC N PQ//NH A % B
a) b) 9
Hinh 23

6. Quan sat Hinh 24, chi ra cac cip dudng thing song song va chimg minh diéu 4y.

M
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7. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢6 hai dudng chéo
AC va BD cit nhau tai O.

Chimg minh ring: OA . OD = OB . OC.

8. Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Pudng thing
song song vé1 AB cat AD, BD, AC va BC theo thir tu
tai cac diem M, N, P, Q.
Chimg minh ring MN = PQ.

9. Quan sat Hinh 25 va chirmg minh x =

ah

a'—a

Em c6 biét?

P PP IV IV EFFFEE RN NP PP P IS I I T I I IO UUUO PRI PP IV IIIGEEFETUUIONOOOOPPPPIIIIITIRRDD

KIM TU THAP CAO BAO NHIEU? 3
Thalés, mot trong bay nha hién triét cia Hy Lap, séng & thanh phé Milet khoang tir
nam 625 dén 547 trudc Cong nguyén. Ong c nhimg cong trinh vi dai vé Toan hoc,
Thién vén hoc, Triét hoc, Chinh tri, Khoa hoc tu nhién. Vao hon 2600 nam truée c6 mét
quéc vuong Ai Cap, vi mubn biét Kim tu thép 16n ¢6 dé cao chinh xac 1a bao nhiéu, da
nho Thalés do dac giup. Khi dén hen, ong chi mang theo mdt cai coc va mot cay thudc.
Moi ngudi rat that vong va ban tan x6n xao vi ho khéng tin rang chi v6i dung cu don so
nhu thé ma c6 thé do dugc chiéu cao clia mot kim tir thap khdng 16. Tuy nhién, 6ng vin
than nhién, cdm coc xuéng d4t (Hinh 26) 10i lan
luot do chiéu cao cua céi coc, bong cuia cai coc
va bong cua kim tu thap. Nhu trong Hinh 26 thi
ong s& ¢6 s6 do cia d, OA va OB, tir d6 6ng tinh
duoc x, tire chiéu cao cua kim tu thap.
Chiéu cao cua kim tu thap dugc tinh nhu sau:

x OB OB
—=—-,suyrax=d.—.

d OA OA

(Ngudn: https://www.britannica.com/summary/

Thales-of-Miletus.) 9

I nIImmI I

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?

- Gidi thich dugc dinh li Thalés trong tam giac (dinh li thuan va dao).

-Tinh dugc d6 dai doan thdng béng cach sit dung dinh li Thalés. Giai quyét dugc mét sé van
dé thuc tién gan vdi viéc van dung dinh liThalés (vi du: tinh khodng cach gita hai vi tri, ...).
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N ; 3
1 Cho tam giac ABC, v& duong thang d di qua trung diem M

W

52

@Gi&a hai diém B va C c6 mét hé nudc (xem
hinh bén). Biét DE = 45 m. Lam thé nao dé
tinh duogc khoadng cach giira hai diém Bva C?

PUONG TRUNG BINH CUA TAM GIAC

cua canh AB, song song voi canh BC va cit AC tai N o /\N
(Hinh 1). Hay chimg minh N 14 trung diém cta AC. a

B Hinh 1 C

Chi y: Pudng thing di qua trung diém mot canh cia tam gidc va song song véi canh
thr hai thi di qua trung diém canh thit ba.

Dueong trung binh ciia tam gide 1a doan thang ni trung diém hai canh cuia tam giéc.

A
Trong Hinh 2, doan MN la dudng trung binh ctia tam giéc /\
M N
ABC. / \<
B Hinh 2 G

Vi du 1. Trong Hinh 3, tim cac dudng trung binh cua
tam giac XYZ.

Giai
ViA, B lan luot 13 trung diém cta XY va XZ nén AB 1a
dudng trung binh cta tam gidc XYZ. Tuong tu, ta cling
c6 BC va CA 1a cac dudng trung binh cta tam giac XYZ.

Thuc hanh 1. Tim d9 dai doan thiang NQ trong Hinh 4.




N

Van dung 1. Trong Hinh 5, ching minh MN 1a duong
trung binh ctia tam gidc ABC.

) A M B

. TINH CHAT CUA PUONG TRUNG BINH Hinh 5
Cho M, N lan luot 1a trung diém cua hai canh AB va AC cua A
tam giac ABC.
a) Tinh céc ti s6 ﬂ,&; M N
AB AC

b) Chirng minh MN // BC;

.. MN 1 B C
¢) Ching minh —— = —,

) g 56 Hinh 6

Puong trung binh clia tam giac thi song song vdi canh thir ba va bang nira canh ay.

Vi du 2. Trong Hinh 7, cho biét OP = 12 cm va céc diém 0
R, S, T, U lan luot 14 trung diém cac canh OX, PX, OY, PY. A//RC%
a) Chl’mg minh RS // TU. X S P U Y
b) Tinh d6 dai RS va TU. Hinh 7

Gidi

a) Trong AOPX, ta c6 R 14 trung diém cta OX va S 1 trung diém cta PX, nén RS 14
dudng trung binh ciia AOPX. Suy ra RS // OP. (1)

Tuong tu, ta chimg minh duge TU la dudng trung binh cia AOPY. Suy ra TU // OP. (2)
T (1) va(2) suy ra RS // TU. oP 12

b) Theo tinh chat cia dudng trung binh ta ¢c6: RS =TU = = — s =6 (cm).

Thuc hanh 2. Trong Hinh 8, cho biét JK = 10 cm,
DE = 6,5 cm, EL = 3,7 cm. Tinh DJ, EF, DF, KL.
Van dung 2. Hay tinh khoang céch BC trong

phan @ (trang 52).
BAITAP
Cho MN 1la duong trung binh ctia mdi tam gidc ABC trong Hinh 9. Hay tim gi4 tri x
trong mdi hinh.
B B B 58
M X 'L*Xq} M M D ‘
/ ; : ' N
A N g < & A
a) b) c)
Hinh 9
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Tinh do dai doan PQ (Hinh 10).

w

Hinh 10 Hinh 11

Cho biét canh méi 6 vuéng bang 1 cm. Tinh d6 dai cac doan PQ, PR, RQ, AB, BC, CA
trong Hinh 11.

Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢6 E va F lan luwot 1a A B
trung diém hai canh bén AD va BC. Goi K 1a giao diém
cua AF va DC (Hinh 12).
a) Tam giac FBA va tam giac FCK ¢6 bang nhau khong? E Fz
Vi sao?
b) Chnrng minh EF // CD // AB. 1
2 : AB+CD D C K
¢) Chimg minh EF = ——. s

Cho tam giac ABC nhon. Goi M, N, P lan lwot 1a trung diém cia AB, AC, BC.
Ké duong cao AH. Chirng minh rang tit giac MNPH 14 hinh thang can.
Mot mai nha dwoc vé lai nhw Hinh 13. Tinh d6 dai x trong hinh mai nha.
Anh chup tir Google Maps cia moét truong hoc ‘ducyc cho trong Hinh 14. Hay tinh
chiéu dai canh DE, cho biét BC =232 mva B, C lan lwot 1a trung diém cia AD va AE.

Hinh 13 Hinh 14

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- M6 ta dugc dinh nghia duong trung binh clia tam giac.

- Gidi thich dugc tinh chat dudng trung binh clia tam giac (dudng trung binh ctia tam giac
thi song song véi canh thi ba va bang nia canh do).

- Biét van dung tinh chat clia dudng trung binh cia tam giac trong gidi toan va gidi quyét
mot s6 van dé thuc té.



@Duﬁng phan giac AD cuia tam giac

A
ABC chia canh déi dién BC thanh
hai doan thang ti Ié véi hai doan S ¢
thang nao trong hinh?
B 2 D 4 C

1. TINH CHAT PUONG PHAN GIAC CUA TAM GIAC

e

yf

i/

Cho tam giac ABC c¢6 dwong phan giac AD. =

Vé duong thing qua B song song véi AD va cit &

duomng thiang AC tai E (Hinh 1). Hay giai thich

tai sao:

a) Tam giac BAE cén tai A.

b) DB AE AB B : .

DC AC AC o

Dinh li

Trong tam gidc, duong phan giac ctia mot goc chia canh d6i dién thanh hai doan thing
ti 16 v6i hai canh ké hai doan éy.

C
GT | AD la duong phan giac cua goc A trong
AABC,DeBC b
KL | DB _AB
DC AC
A B

Hinh 2

Vi du 1. Cho tam gidc ABC ¢6 AB = 5 cm, AC = 8 cm. Puong phan gic clia gbe A cat
BC tai D. Biét DB = 4 cm, tinh DC.

Giai
Trong tam giac ABC, ta c6 AD la duong phan giac

A
clia @, suy ra Db B nén 4 _ é 5 8
DC AC DC 8
B 4 D C

Suy ra DC = 48 6.4 (cm).

Hinh 3



2. AP DUNG TiNH CHIA Ti LE CUA PUONG PHAN GIAC CUA TAM GIAC

1.

56

Ta cé tl}é van dung tinh chit ciia dudng phan giac trong tam gidc dé tinh ti 16 céc
doan thang hodc khoang céach.
Vi du 2: Cho tam giéc OEF nhu trong Hinh 4. g
Tinh ti s0 hai doan thang ME va MF.
Giai
Ta c6 OM la duong phan gidc cua EOF trong 16 M
tam giac OEF, suy ra:
ME_OE 16 _4
MF OF 12 3

12 F
Vi du 3. Tinh d¢ dai cac doan BZ, UC, UZ trong Hinh 5. oy
Giai
Tam giac BCZ vuong tai C nén ta c6: C
BZ =+/BC? +CZ? =+/64+36 = 10.
Ta c6 BU la dudong phan giac cia CBZ trong 8 6
tam giac BCZ, suy ra: Y
UC BC 8 4
vz Bz 105 O B z
Hinh 5
Ta lai c6 CZ=6. (2)
TS (1) Q). .o e WG THGY_ (2 Dol
4 5 4+5 9 9 3 M
Suy ra UC=4.Z=§;UZ=5.E=E.
43 33
7
Thuc hanh. Tinh d dai canh MQ cia tam giac MPQ
trong Hinh 6.
P 4 N 5 Q
Hinh 6
BAITAP
Tinh 6 dai x trong Hinh 7.
A E P
12 5
5 3 18 F 10 S
6
HQ
x D 24 B gr 2 R X Q
a) b) ¢
Hinh 7



2. Tam giac ABC ¢c6 AB =6 cm, AC = 8 cm, BC = 10 cm. Pudng phén giac cia géc BAC
cit canh BC tai D.
a) Tinh d6 dai cac doan thing DB va DC.
b) Tinh ti s6 dién tich giita AADB va AADC.

3. Tam gidc ABC c6 AB = 15 cm, AC = 20 cm, BC = 25 cm. Dudng phan gidc cua
gbc BAC cit BC tai D. Qua D v& DE // AB (E € AC).
a) Tinh d6 dai cac doan thing DB, DC va DE.
b) Chirng minh ABC la tam giac vudng. Tinh dién tich tam giac ABC.
¢) Tinh dién tich cac tam gidac ADB, ADE va DCE.

4. Cho tam giac ABC vudng tai A ¢c6 AB =3 cm, AC =4 cm. Dudng phén giac cia goc A
cat BC tai D.
a) Tinh BC, DB, DC.
b) V& dudng cao AH. Tinh AH, HD va AD.

5. Cho tam giac ABC c6 trung tuyén AM. Pudng phén giic ciia goc AMB cit AB tai D va
duodng phan giac cia goc AMC cit AC tai E (Hinh 8). Chimg minh DE // BC.

A

O

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?
- Gidi thich dugc tinh chat dudng phan giac clia tam giac.
- Gidi quyét dugc mot s6 van dé thuc tién gan vai tinh chat duong phan giac cdia tam giac.
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BAITAP CUOI CHUONG 7
CAU HOI TRAC NGHIEM
Chon phuong an ding.

. Cho tam gidc ABC, biét DE / BC va

AE=6 cm, EC=3 cm, DB =2 cm %
(Hinh 1). D6 dai doan thang AD la D E
A.4cm. B.3cm. 2/ 3
C.5cm. D. 3,5 cm. B C

. Cho tam giac ABC, biét DE // BC A
(Hinh 2). Trong cac khing dinh sau, A
khang dinh nao sai? D E
A AD_AE L AD _AE /
DB EC AB AC
¢ AE_DE | DB_DE 2
"AC BC "AB BC

. Cho Hinh 3, biét AM = 3 cm, ’ 7
MN =4 cm, AC = 9 cm. Gia tri cia
biéu thirc x —y 13 y 9
A.4. B.-3.

.3 D.—4. i

Hinh 3

. Cho tam giac MNP c6 MD la tia phén giac ctia goc M (D € NP). Trong cac khang dinh
sau, khing dinh nao diing?

A DN_DP DN MP DN _MP MN_DP
"MN MP  MN DP "MN DP’ "MP DN’
Cho hai doan thédng AB = 12 cm va CD = 18 cm. Ti s6 cua hai doan thing AB va CD 1a
Al B; 3, & =, B 2,
3 4 3 2

. Cho Hinh 4, bié&t MN / BC, AN = 4 cm,
NC =8 cm, MN = 5 cm. By dai

canh BC 1a
A. 10 cm. B. 20 cm.
C.15cm. D. 16 cm. B C

Hinh 4



i A

Cho Hinh 5, biét MN // DE, MN = 6 cm, M 6 N

M}’=3cm,PE=SCm.B€>déidoan 3 2

thang DE la 5

A. 6 cm. B.5cm.

C.8cm. D. 10 cm. D E
Hinh 5

Cho AABC, mét dudong théng song song vii BC cat AB va AC lan luot tai D va E.
Qua E ké duong thang song song véi CD cit AB tai F. Biét AB = 25 cm, AF =9 cm,
EF =12 cm, d6 dai doan DC la

A.25cm. B. 20 cm. C.15cm. D. 12 cm.
9. Cho AABC biét AM 1a duong phan gidc. Trong cac khing dinh sau, khang dinh
nao dung?
AN 8B o B _BM. - o aM AR 5 BM_AM
MC AC MC AC MC AC MC AC

10.

11.

12.

BAITAP TU LUAN

Cho tam giac ABC va diém D trén canh AB sao cho AD = 13,5 cm, DB = 4,5 cm. Tinh
ti s6 cac khoang cach tir cac diém D va B dén canh AC.
a) Do cao AN va chiéu dai bong néng
cua cac doan théng AN, BN trén
mat dat duoc ghi lai nhu trong Hinh 6.
Tim chiéu cao AB cua céi cy.

<>

& 24m 29m G
Hinh 6
b) M6t toa nha cao 24 m, d6 bong ning
dai 36 m trén dudng nhu Hinh 7. Mot ”
ngudi cao 1,6 m muon ding trong %
béng rim cua toa nha. Hoéi nguoi do
¢6 thé dimg céch toa nha xa nhét bao M L6mf
nhiéu mét? DU
- 36m :
Hinh 7

Cho tam giac ABC c6 BC bang 30 cm. Trén dudng cao AH ldy cac diém K, I sao cho

AK =KI=1IH. Qua I va K v& cic dudng EF // BC, MN // BC (E,M € AB; F, N € AC).
a) Tinh d6 dai cac doan thang MN va EF.
b) Tinh dién tich tir gidc MNFE biét rang dién tich tam giac ABC 1a 10,8 dm’.
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13. Tinh d¢ dai x trong Hinh 8.

B (MN // BC) C

a) b)
Hinh 8

14. Tinh d¢ dai x trong Hinh 9.
A

i x -
N 3 1 P
45 72 W
M
b)

Hinh 9

15. Cho tir gidc ABCD ¢6 AC va BD cit nhau tai O. Qua O, ké duong thang song song véi BC
cit AB tai E, ké duong thing song song véi CD cat AD tai F.
a) Chirng minh FE // BD;
b) Tir O ké dudng thing song song v&i AB cat BC tai G va dudng thing song song véi
AD cit CD tai H. Chimg minh ring CG . DH = BG . CH.

16. Cho hinh binh hanh ABCD. Pudng thing a A 7
di qua A cit BD, BC, DC lan luot tai E, K, G E
(Hinh 10). Chiing minh ring:
a) AE’=EK . EG; a
D C G

1 1 1
b) —=—+—.
AE AK AG

D
17. a) Quan sat Hinh 11, chimg minh AK la
dudng phéan giac cua goc A trong tam gidc A
ABC. H
b) Dua vao két qua cua cau a, hdy néu cach
v& dudng phan giac cia mét goc trong tam
B K &

giac bang thudce ké va éke.

Hinh 10

Hinh 11
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(Chuang nay gidi thiéu nhimng hinh c¢6 hinh dang
giéng nhau nhung kich thudc c6 thé khac nhau,
dé la nhiing hinh déng dang; gitip cac em giai thich
dugc cac trudng hop dong dang clia hai tam giac;
déng thai nhan biét dugc hinh déng dang phéi canh,
hinh d6ng dang qua hinh anh cu thé; cdm nhan dugc
vé dep ctia hinh déng dang trong thé gidi tu nhién,
trong kién tric va trong nghé thuat.

Hinh anh nhimg con chim canh cut gidng nhau vé
hinh dang, xinh dep va dang yéu cho ta cam nhan dugc
vé dep cuia hinh déng dang trong thé gi6i tu nhién.
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@Hai tam giac c6 ba canh bang nhau thi bang nhau. Con hai tam giac
¢6 ba géc bang nhau thi c6 bang nhau khéng?

1. TAM GIAC PONG DANG

@y
&1 Néu nhan xét vé hinh dang va kich thudc cua ting cap hinh: Hinh la va Hinh 1b,
Hinh 1c va Hinh 1d, Hinh le va Hinh 1g.
Al

Hinh 1

Hai hinh trong mdi cap hinh ciia &1’ g0i 13 hai hinh dong dang.
Trong bai nay, ta chi xét cac tam gidc ddng dang.

> ,
eZ Cho tam giac ABC va tam giac A'B'C’ X
nhu Hinh 2. A ¢ .5
a) Hiy viét cac cap goc bang nhau. 4 5 ?
b) Tinh va so sanh céc ti s6
B 6 9 C

A'B'’ A'C’ B'C c
AB’ AC’ BC Hinh 2

Tam gidc A'B'C’ goi 1a dong dang véi tam gidc ABC néu:
B-A:B-B@-cwil_aY Bt
AB AC BC

&<
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Tam gidc A'B'C’ ddng dang véi tam gidc ABC duogc ki hiéu 1a AA'B'C' @@ AABC
(c4c dinh duoc viét theo thir ti tuong tmg).
Ti 6 céc canh tuong tmg 20 = AC_BC _ ¢ o0i1a # 56 déng damg.

AB AC BC

Vidy 1. O Hinh 2 trong &2 AA'B'C’ ©» AABC véi ti s6 dong dang 1a bao nhiéu?
Giai,

AA'B'C' «» AAI’BC v6i ti s6 dong dang k = ‘:g -%=%-

Vi du 2. Cho bict AMNP «» AABC.

a) Hay viét cac cap goc bang nhau.

b) Cho MN = 15 cm, AB = 6 cm, tinh ti s& %

a) Vi AMNP «» AABC nén

b) Vi AMNP «» AABC nén — =—=
AC AB 6 2

Thuc hanh 1. Quan sat Hinh 3, cho biét AAMN ¢ AABC. 4

a)‘ Hay viét ti s6 cua cac canh tuong tmg va tinh ti sé

dong dang. 65° 12

b) Tinh AMN. B Hinh 3 C

. TINH CHAT

a) Neu AA'B'C' = AABC thi tam gidc A'B'C’ c6 dong dang véi tam gisc ABC khong?
Ti s6 dong dang 14 bao nhiéu?

b) Cho AA'B'C’ @ AABC theo ti s6 k thi AABC @ AAB'C’ theo ti s6 nao?

Ta c6 cac tinh chat don gian cua hai tam giac dong dang:

Tinh chat 1: Mdi tam gi4c ddng dang véi chinh né theo ti sd k = 1.

Tinh chét 2: Néu AA'B'C’ & AABC theo ti s6 k thi AABC & AA'B'C’ theo ti sé .
Ta néi AA'B'C’ va AABC dong dang véi nhau. k

Tinh chit 3: Néu AA'B'C’ ©» AA"B"C” va AA"B"C" & AABC thi AA'B'C’ ©» AABC.

Vi du 3. Cho AMNP © ADEF va ADEF © AABC, biét M = 48°. Tinh A.
Gidi

Ta c6 AMNP ¢ ADEF va ADEF © AABC, nén AMNP <> AABC.

Dodé M = A. Vi M=48°, suy ra A = 48°.
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A
Thuc hanh 2. Quan sat Hinh 4, cho biét AADE ©» AAMN, D -
AAMN @« AABC, DE la dudng trung binh ctia tam giac
AMN, MN la dudng trung binh cua tam giac ABC.
Tam gidc ADE ddng dang v&i tam gidc ABC theo ti s6
d6ng dang 1 bao nhiéu?

B Hinh 4 C

. DINH LI

Quan st Hinh 5, biét MN // BC. Hay dién vao [?] cho thich hop.

B
z/\\chung; M
M=[2]
N=[?]
AM AN
AB AC e
A A I3 A Al At s r s A
Néu nhén xét vé moi quan hé gita tam giac AMN va Hinh 5
tam giac ABC.

Néu mot duong thang c4t hai canh cia mot tam giac va song song voi canh con lai thi
né tao thanh mot tam gidc méi dong dang véi tam gidc d cho.

A
GT |AABC,MN//BC,MGAB,N€AC 7/\1\:
B

KL |AAMN€/JAABC

Hinh 6
. A
Vi du 4. Quan sat Hinh 7, cho biét DE // BC, EF // AB.
Chimg minh ring AADE @ AEFC. . .
Giai
Ta c6: DE // BC nén AADE ¢ AABC;
EF // AB nén AEFC «» AABC. 5 = .
Do d6 AADE ¢» AEFC. Hinh 7



Thuc hanh 3. Quan st Hinh 8, cho biét DC / MP, E D
EF // MQ. 1

a) Chimg minh rang AEPF @ ADCQ.
b) AICF c¢6 dong dang véi AMPQ khong? Tai sao?

Hinh 8

Chii y: Pinh Ii trén ciing dung trong trudng hop dudng thing a cit phan kéo dai cua hai
canh cua tam giac va song song v&i canh con lai (Hinh 9a, 9b).

M N a A
AR f i
N a
B e
a) - b) N

Hinh 9

binh hanh.
a) Chimg minh ring AIEB @ AIDA.
b) Cho biét CB =3BE va Al =9 cm. Tinh d6 dai DC. p

E
, A 7,
Van dung. Trong Hinh 10, cho biét ABCD 14 hinh /
(&

Hinh 10

BAITAP

. Trong hai khang dinh sau, khang dinh nao diing, khing dinh nao sai? Tai sa0?

a) Hai tam giac bang nhau thi dong dang véi nhau.

b) Hai tam gi4c ddng dang v&i nhau thi bang nhau.

. Cho tam gidc ABC, hiy vé mot tam giac dong dang v&i tam gidc ABC theo ti s6
ddng dang k = %

. a) Trong Hinh 11, cho biét AABC ©» AAB'C’. Viét ti s6 ciia cic canh twong tmg va
chi ra cac cap goc twong Ung.

Al
A /\
B C B’ (€4

Hinh 11
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4.
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b) Trong Hinh 12, cho biét ADEF ¢» AD'EF’. Tinh s6 do D' vaF.

D
78° D’
E F E' F'

Hinh 12
¢) Trong Hinh 13, cho biét AMNP ©» AM'NP’. Tinh d6 dai cac doan thang MN va M'P".

M'
15
0o P
M
39 ;6
N N’ 12 P’

Hinh 13

Trong Hinh 14, cho biét AB // CD.
a) Chimg minh ring AAEB ©» ADEC.
b) Tim x.

Hinh 14
Cho AABC @» ADEF theo ti s6 dong dang k = %
a) Tinh ti s6 chu vi cua hai tam gi4c d4 cho.
b) Cho biét hiéu chu vi clia hai tam gidc trén 1a 36 cm, tinh chu vi cia mdi tam giac.
A

Nguoi ta img dung hai tam gidc dong dang dé do %
khoang cach BC & hai dia diém khong thé dén dugc 2\ p E
(Hinh 15). Biét DE / BC. 2
a) Chimg minh ring AADE @ AABC. B C
b) Tinh khoang cach BC.

Hinh 15

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?

- Mé ta& dugc dinh nghia ctia hai tam giac déng dang, ki hiéu, cach viét, ti s6 déng dang.

- Gidi quyét dugc mét s6 van dé thuc tién gan vai viéc van dung kién thuc vé hai tam giac
déng dang.



®
& — 4

e

Céc trudng hop déng dang cla hai tam giac cé diéu gi khac véi cac
trudng hop bang nhau ctia hai tam giac?

. TRUONG HOP PONG DANG THU NHAT (c.c.c)

Cho tam giac ABC va tam gidc A'B'C’ ¢6 A
cac kich thude nhw Hinh 1. Trén canh AB p 2 3 9
va AC cua tam giac ABC lan lhuot lay hai . S
diém M, N sao choAM =2 cm, AN = 3 cm.
e 2 AR IANGE BYH
a) So sanh céc ti sO B AC o B 5 C
b) Tinh d6 dai doan thing MN. 2
¢) Em c6 nhan xét gi vé méi quan hé giita S
cac tam giac ABC, AMN va A’'B'C'? ZA
B, 4 C
b)
Hinh 1

Pinh li:

Néu ba canh cua tam gidc nay ti 18 véi ba canh ctia tam gic kia thi hai tam giac d6
ddng dang véi nhau.

A
GT |AABCvaAAB(C, N
AB' _AC' BC
AB  AC BC
KL |AA'B'C' » AABC
B C B’ '

Hinh 2
Vi du 1. Cho tam giac ABC va tam giac DEF c6 kich thwée cac canh nhw Hinh 3.
Chimg minh rang AABC ¢ ADEF.

D
i 10 15
N
B 7 C E 17.5 F

Hinh 3
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Giai

AR AT i et 2, 06 B E:_:%_

DE 10 5 DF 15 5 EF 17,5
Suy ra AB:AC:BC.V_ﬁyAABCwADEF (c.c.c).
DE DF FEF

Thuc hanh 1. Tim trong Hinh 4 cac cap

tam giac dong dang. 5

25 14 14
21 9
gl
6 3
a) )

68

b) c d)

Hinh 4
Nhdn xét: Néu tam giac A'B'C’ df)ng dang v&i tam giac ABC theo ti sd k thi ti s chu vi
ctia hai tam giac d6 ciing bang k.

. TRUONG HOP PONG DANG THU HAI (c.g.c)

D
Cho tam gisic DEF 2 figiac ABC €6 DE =§AB, DF =§AC, f

D=A (Hinh 5). Trén tia AB, lay diém M sao cho AM = DE.

. ! .
QuaMkeMN//BCA(I:{EACI)A;N N
a) So sanh céc ti s6 — va —

AB AC
b) So sanh AN véi DFE. M

¢) Tam giac AMN c6 dong dang véi tam gide ABC khong?
d) Du doan sy déng dang cua hai tam giac DEF va ABC.

Hinh 5
Pinh li:

Néu hai canh cta tam giac nay ti 1é véi hai canh cta tam giac kia va hai géc tao boi
c4c cap canh d6 bang nhau, thi hai tam gidc d6 dong dang véi nhau.

A
GT AABC va AA'B'C/, A
A'B :AC ’ ;:, :;‘:
AB AC
KL AAB'C' «o AABC
B [ & B’ @4

Hinh 6




Vi du 2. Cho hai tam giac DEF va ABC ¢6 DE = 3 cm, DF =5 cm, AB =9 cm,
AC=15cm, D=A (Hinh 7). Chimg minh ring ADEF ¢» AABC.

Giai 5
DE 3 1 DF 5 1
Tacé: —=—=—) —=—=—.
AB 9 3 AC 15 3
DE DF <
Suyra —=—. D
AB AC 3 i 5
Tam giac D%EF \I/; Ftam giac ABC co: § ! A
AB = AC (chitng minh trén), =
D=A (g thiét). €
Vay ADEF «» AABC (c.g.c).

Thuc hanh 2. Cho tam giac ADE va tam giac ACF
c6 cac kich thu6c nhu trong Hinh 8. Chimg minh ring
AADE «» AACF.

Hinh 8 C
Nhén xét: Néu tam gidc A'B'C’ dong dang véi tam gide ABC theo ti s k thi ti s cua
hai dudng trung tuyén twong (g ctia hai tam gi4c d6 ciing bing k.

. TRUONG HOP DPONG DANG THU BA (g.9)

Cho hai tam gidc ABC va A'B'C’ c6

A=A, C=C (Hinh 9).

Trén canh AC, lay diém D sao cho
DC = A'C'. Qua D ké duong thang
song song v&i AB cit canh BC tai E.

a) Tam gidc DEC ¢6 dong dang véi B
tam giac ABC khong? Hinh 9

b) Nhan xét vé mbi quan hé giira tam gidc A’'B'C’ va tam gidc DEC.
¢) Du doan vé sur déng dang cua hai tam giac A'B'C’ va ABC.

Pinh li:

Néu hai goc cia tam giac nay lan luot bang hai géc cua tam gidc kia thi hai tam gidc d6
ddng dang vé6i nhau.

A
GT  |AABCvaAAB'C’ A
A=A, B'=B
KL |AAB'C' v AABC
B € B ¢

Hinh 10 o
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Vi du 3. Trong Hinh 11, cho biét AD // BC, BE // DC. Chiing minh ring AADC ©» ACBE.

Giai A

Xét AADC va ACBE cé:
AD // BC nén DAC = BCE (so le trong); . B
BE // DC nén DCA = BEC (so le trong).
Suy ra AADC «» ACBE (g.g). K. /

Hinh 11

A’
Thuc hanh 3. Quan sét Hinh 12. A &
a) Chimg minh ring AABC » AA'B'C’. S 8
b) Tinh d3 dai canh B'C".
60° 41
B 6 € B ¢
Hinh 12
A 6 B

Van dung 1. Cho hinh thang ABCD (AB // CD)
c()AB=6m,CD=‘15m,OD=8m(H‘mh13). O
Tinh d¢ dai doan thang OB. 8
Van dung 2. Qua céc truong hop dong dang ciia D C
hai tam giéc, hay tra 1oi cdu hoi & @ (trang 67). Hz‘nlif I3

Nhdn xét: Néu tam gidc A'B'C’ déng dang v6i tam gide ABC theo ti s6 k thi ti s6 cua
hai dudng phén gidc twong {mg cuia hai tam giac do6 ciing bang k.

BAITAP
Trudng hop dong dang thi nhit (c.c.c)

. a) Tam giac AFE va MNG ¢ Hinh 14 ¢6

dong dang v6i nhau khéng? Vi sao? 3b
b) Biét tam gi4c AFE c6 chu vi bang 15 cm. A
Tinh chu vi tam gidc MNG. V\
3a
Hinh 14

Tam giac ABC c6 d6 dai AB =4 cm, AC = 6 cm, BC = 9 cm. Tam gidc A'B'C’ déng dang
véi tam giac ABC va c6 chu vi bang 66,5 cm. Hay tinh d6 dai céc canh cia tam gidc A'B'C’.

Mot cong vién c6 hai duong chay bd hinh tam Ft“ A j
gidc déng dang nhu Hinh 15. Kich thuéc ciia con B D ‘
dudng bén trong lan luot 13 300 m, 350 m va 550 m. &/ B 0
Canh ngén nhat cia con dudng bén ngoai 1a 600 m. l (
Nam chay bén vong trén con dudng bén trong, B

’5

Hinh 15

Hung chay hai vong trén con dudng bén ngoai.

So sanh quang duong chay duoc cua hai ban.



Trwong hop dong dang thit hai (c.g.c)
4. Xét xem cp tam giac nao trong cac Hinh 16a, 16b dong dang?

M
D
9 s 50° D
B AA
F E 10
5
12 3

O 18 c 4 s

A 4

N 8 P

a) b)
Hinh 16

5. Trong Hinh 17, cho biét DE =6 cm, EF = 7,8 cm, K
NP=13cm,NM=10cm, E=Nva P=42°. Tinh F.

6. a) Cho tam gisc ABC c6 AB=12 cm, AC= 15 cm, gy |6
BC = 18 cm. Trén canh AB, léy diém E sao cho
AE = 10 cm. Trén canh AC, léy diém F sao cho ) P N

AF = 8 cm (Hinh 18a). Tinh d6 dai doan thing EF. Hinh 17
b) Trong Hinh 18b, cho biét FD =FC, BC =9 dm, DE= 12 dm, AC =15 dm, MD =20 dm.

Chtmg minh rang AABC <> AMED.

M
A
A
8 15
12/10 . r
E
B 18 C B D C

E
a) b)
Hinh 18

Trwong hop dong dang thit ba (g.g)

7. Trong Hinh 19, cho biét MN // BC, MB // AC.
a) Chting minh rang ABNM ¢» AABC.
b) Tinh C.

Hinh 19
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8. a) Trong Hinh 20a, cho biét N = E, M = D, MP = 18 m, DF = 24 m, EF = 32 m,
NP=a+ 3 (m). Tim a.
b) Cho ABCD 12 hinh thang (AB // CD) (Hinh 20b).
Chimg minh ring AAMB & ACMD. Tim x, y.

A 8 B
N at+3 P E 32 F '
\w 10 15
; \O/
D D X C
a) b)

Hinh 20

9. a) Trong Hinh 21a, cho biét HOP = H/l—’TE, HPO = HEP , OH =6 cm va HE = 4 cm.
Tinh d6 dai doan thing HP.
b) Trong Hinh 21b, cho biét AME = AFM . Chémg minh ring AM? = AE . AF.

P
6 E
H E % M
4
a) b)
Hinh 21

10. Buong di va khoang céch tir nha anh Thanh
(diém M) dén cong ty (diém N) dugc thé hién
trong Hinh 22. Hay tim con duong ngin nhit
dé di tir nha cua anh Thanh dén cong ty.

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhitng gi?

- Giai thich dugc cac trudng hop déng dang cuia hai tam giac.

- Van dung kién thifc da hoc dé giai cac bai toan vé hai tam gidc dong dang.

- Gidi quyét dugc mot s6 van dé thuc tién gan vai viéc van dung kién thiic vé hai tam giac
déng dang.
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&

\/

3]

@ Béng clia moét cot cd trén - 5
mat dat dai 6 m. Cung h.
thai diém d6 mét thanh
sat cao 2,4 m cam vudng 5
géc voi mat dat c6 bong /
dai 1,8 m. Tinh chiéu cao E ;
clia cot co. K ,

/ /

S/ (24m it
/ ’ A
Fism D 6m i

AP DUNG CAC TRUONG HOP PONG DANG CUA TAM GIACVAO
TAM GIACVUONG

a) Tir truong hop dong dang thir ba cia M
hai tam gidc, xét xem tam giac ABC A
vudng tai A va tam gidc MNP vudng tai M /\
c6 B=N thi hai tam gidc d6 co dong
dang v&i nhau khong. B C ’ N P
b) Tir trudng hop dong dang thir hai cua M
hai tam gidc, xét xem néu tam gidc ABC 2
vuong tai A va tam gidc MNP vudng tai M /\
AB _ AC B C N P
¢6 —— =>——thi hai tam giac d6 c6 dong
MN MP b)
dang v6i nhau khéng. il

Néu tam giac vudng nay cé mot géc nhon bang géc nhon cia tam gidc vudng kia thi hai
tam gi4c vudng d6 dong dang v6i nhau.

Néu tam gidc vudng ndy c6 hai canh géc vudng ti 18 voi hai canh goc vuéng cia tam giac
vuéng kia thi hai tam giac vudng d6 dong dang véi nhau.

Vidu 1.

a) Cho tam giac ABC vuodng tai A, duong cao AH (Hinh 2a).

Chimg minh ring AABC ©» AHBA.

b) Tam gidc vuéng MPN va tam gidc vudng DEF c6 céc kich thudc nhu Hinh 2b co
ddng dang v6i nhau khong?
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a) Hinh 2
~ __ Gidi
a) AABC (A =90°) va AHBA (AHB=90°) ¢6 B chung.
Viy AABC © AHBA (g.9).

b) AMPN (M = 90°) va ADEF (D = 90°) c6 YN _ MP = (i :i).

Vay AMPN ¢ ADEF (c.g.c). lOD

Thuc hanh 1. Cho tam giac DEF vuong tai D ¢6 DH la

dwong cao (Hinh 3). Chimg minh ring DE* = EH . EF.

Van dung 1. Tinh chiéu cao ciia cot co trong t@

(trang 73). E H F
Hinh 3

THEM MOT DAU HIEU NHANBIET HAITAM GIACVUONG DONG DANG

Cho hai tam gi4c vuéng ABC va DEF c6 céc kich thude >
nhw Hinh 4. /Q\
a) Hay tinh d6 dai canh AC va DF.
f B 10 C
b) So sanh cac ti s6 E, AC BC
DF  EF’ 2

¢) Du doan su df)ng dang cua hai tam giac ABC va DEF.

Hinh 4

Néu canh huyén va mot canh goc vudng ciia tam giac vudng nay ti 16 véi canh huyén
va mot canh goc vudng ciia tam gidc vudng kia thi hai tam gidc vuéng d6 dong dang.

Vi du 2. Cho hai tam giac vuéng ABC va ADE c6 céc kich B
thwde nhr Hinh 5. Chimg minh ring AADE ¢» AABC.
Giai 20
E
AADE va AABC co: E:i 1 DE 2 l 10
AC 12 2 BC 20 2 1 4
Suy ra E:E.VéyAADEwAABC. D 8 W €
AC BC Hinh 5



Thuc hanh 2. Trong Hinh 6, tam giac nao dong dang v&i tam giac DEF?

E
15
6
& D F S
20 N 4 L 12
0 6
P T
M P
A B
Hinh 6
A
M
Van dung 2. Trong Hinh 7, biét AMNP @ AABC
vdi ti s0 dong dang k =——, hai dudng cao tuong
s 3 3 AB B H (& N K
ung 1a MK va AH.
Hinh 7

a) Chimg minh ring AMNK ¢ AABH va %=k.

b) Goi S, 1a dién tich tam giac MNP va S, 1a dién tich tam giac ABC.
Chimg minh ring :—‘ =&

Chu y: i

— Ti s6 hai dudng cao twong tmg ctia hai tam giac dong dang béng ti sb dong dang.
—Ti s6 dién tich cta hai tam giac ddng dang bang binh phuong ti s6 déng dang.

BAITAP
. Hay tim cp tam giac vudng dong dang trong Hinh 8.

D

B
U 6 9
48° §>v
E
] T 4
A C -
a)

12
b) c)
H
N p
A 6 k N
. I G
K M Q R 10
d) e 8

Hinh 8
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E
Quan sat Hinh 9.
a) Chimg minh ring ADEF ¢ AHDF.
b) Chnng minh ring DF* =FH . FE.
¢) Biét EF = 15 cm, FH= 5.4 cm. Tinh d6 dai doan thang DF. u
Trong Hinh 10, biét MB = 20 m, MF =2 m, EF = 1,65 m.
Tinh chiéu cao AB ciia ngon thép. o 2

K Hinh 9
c E
7
E 23 15 H D
1.65 mL
=M
F 2m B 20 A D A B G
> -—  »
20m
Hinh 10 Hinh 11 Hinh 12

Trong Hinh 11, cho biét B=C, BE = 25 cm, AB = 20 cm, DC = 15 cm. Tinh d6 dai
doan thing CE.
Quan st Hinh 12. Chimg minh ring: BC BD
a) AABH «» ADCB; b) —=—.

BE BA
Mot nguot do chiéu cao ctia mét toa nha nhé mét coc chén xuéng dat, coc cao 3 m va dat
céch xa toa nha 27 m. Sau khi ngudi ay I ra xa cach coc 1,2 m thi nhin thay dau coc va
dinh toa nha cing nam trén mot dwdng thing. Hoi toa nha cao bao nhiéu mét, biét ring
khoang cach tir chan dén mét nguoi ay 1a 1,5 m?
Cho tam giac ABC vuodng tai A c6 duong cao AH. Ké HM vudng goc vdi AB tai M.
a) Chtmg minh ring AAMH o AAHB.
b) Ké HN vuéng goc véi AC tai N. Chirng minh rang AM . AB =AN . AC.
¢) Chiing minh ring AANM  AABC.
d) Cho biét AB =9 cm, AC = 12 cm. Tinh dién tich tam giac AMN.

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

— Giai thich duoc cac trudng hop déng dang cuia hai tam giac vuéng.

— Gidi quyét dugc mét sé van dé thuc tién gan véi viéc van dung kién thic vé hai tam giac
déng dang.



1.

&

= Nhiing canh |a nhu hinh bén khac nhau
vé kich thudc nhung giéng nhau vé
hinh dang.
Em c6 thé néu thém nhiing su vat cé
dac diém nhu vay khéng?

HINH PONG DANG PHOI CANH

a) Cho doan th?mg AB va diém O. Ké céc Al
tia OA, OB. Trén tia OA, OB lan hrot
lay cac diém A’, B’ sao cho OA’' = 30A,
OB’ = 30B (Hinh 1a). A
1) A'B' c6 song song véi AB khong?
ii) Tinh ti s6 A2
AB -
b) Cho tam giac ABC va diém O. Ké céc tia
OA, OB, OC. Trén tia OA. OB, OC lan heot
lay cac diém A’, B', C' sao cho OA'=30A,
OB’ =30B, OC’ = 30C (Hinh 1b).
i) Tinh va so sanh céc ti s&
A'B" A'C' B'C'
AB  AC BC
i1) Chitng minh tam gidc A'B'C’ (hinh (F")
déng dang véi tam giac ABC (hinh (7).

Cho tit gide ABCD va diém O. Trén cac

tia OA, OB, OC, OD lan luot liy céc
v 1

diém A’, B, C’, D' sao cho OA' :EOA,

OB’ = %OB, oC' = %oc (Hinh 2).

Tinh va so sanh céc ti s6
A'B’ AD’' B'C' CD'
AB AD BC CD

Trong a,, néu véi moéi diém M thude hinh (F, ldy diém M’ thude tia OM sao cho
OM’ = 30M thi cac diém M’ d6 tao thanh hinh (7. Ta néi hinh (F' dong dang phéi canh
véi hinh (F theo #i s6 dong dang (goi tit 1a ti s6) k= 3. Piém O goi 1a tdm phéi canh.
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R ‘. . . 1
Tuong tu trong eg, hinh 76’ d6ng dang phoi canh véi hinh 76 theo ti s6 k = 5

Nhdin xét: Trong e-; va e;, ta ciing ndi (F' 1a hinh phong to cta (F (do k> 1); 76 1a
hinh thu nhé ctia hinh 76 (dok < 1).
Vi du 1. Cho hai tm anh hinh chit nhat ABCD, A'B'C'D’ nhw Hinh 3, biét A’'B' = 2AB.

Hinh 3

Khi d6, hinh A'B'C'D’ d6ng dang phdi canh véi hinh ABCD theo ti s6 k = 2 hay hinh
ABCD d6ng dang phéi canh véi hinh AB'C'D’ theo ti sé k = % (tAm phéi canh 14 diém O).

Ta ciing ¢6 thé n6i hinh A'B'C'D’ 1 hinh phéng to 2 1an ctia hinh ABCD hay hinh ABCD
12 hinh thu nhé 2 lan ctia hinh A'B'C'D’.

Nhdin xét:

a) Trong Hinh 3, ta ciing ndi cac canh A’'B’, B'C’, C'D’, D’A’ 1an lrot 1a hinh dong dang
phéi canh ciia cac canh AB, BC, CD, DA theo ti s6 k=2.

b) Hinh dong dang phdi canh véi ti s k ciia doan thang MN nao d6 1a doan thang M'N’
nam trén duong thing song song hozc tring véi duong thing MN va M'N’ = k. MN.
Thuc hanh 1. Cho ba tdm anh dwoc dat trén hréi 6 vuéng nhue Hinh 4. Hay chi ra
ba cap hinh, trong méi cap hinh ¢6 hinh nay dong dang phdi canh véi hinh kia va chi ra
ti s6 dong dang twong ting.




2. HAIHINH PONG DANG

=D
3 Trong Hinh 5, biét hinh 76, déng dang phdi canh véi hinh 76 theo ti sb k= %

6 cm

a) Tinh x, y.
b) So sanh hinh Z6, vé1 hinh 76'.

5.4 cm

Hai hinh 76, 76’ dwoc goi 1a dong dang néu c6 hinh 76, ddng dang phdi canh véi hinh 76
va bang hinh 76"

Nhén xét: Nhu vay, hinh 76 dong dang véi hinh 76’ néu 76’ bang 76 hoac biang mot
hinh phéng to hoac thu nhé cua 76.
Vi du 2. Trong céc hinh duéi day, hinh 76 déng dang véi hinh 7 theo ti s k= % = %,

hinh & déng dang véi hinh X theo ti s6 k= 15 =

24 4

g 5 x
Hinh 6
Thuc hanh 2. Trong Hinh 7 duéi day, hay chon ra céc cap hinh déng dang véi nhau.
Tim ti s6 dong dang twong vmg.
8.4 cm

Ll P 2 79



Van dung. Trong cac Hinh 8b, ¢, d, hinh nao déng dang véi Hinh 8a? Giai thich.

9cm 7.5 cm

Scm| I . . ; ‘ L 5 cm
A ;-.-,-—.« L ""'—’
a) b)
45cm 12 cm
Zacm " m 4cm
o) L (-!-9.?:

d)
Hinh 8

3. HINH PONG DANG TRONG TU NHIEN VA POl SONG
Hinh déng dang phéi canh c6 nhiéu img dung trong kién tric, xay dung va hoi hoa.
Trong kién tric, xdy dung, trang tri ndi that
H‘inh ddng dang gitip cac kién triic st thiét ké céc cong trinh dep, hai hoa, ¢6 gia tri cao
vé mi thuat.

b
b Hinh 9 /
Trong cong nghé ché tao
Véi cac hoa tiét hinh déng dang, cac
vat dung dugc tao ra c6 tinh hai hoa,
can d6i, vimng chic.

L Hinh 10
80



Trong héi hoa, nhiép anh
Nhitng bong hoa ddng dang dem lai cam himg trong sang tac cho cac hoa si va nhiép
anh gia.

Hinh 11

Thiét ké, trang tri
Hinh déng dang dugc cac nghé nhan sit dung dé thiét ké ra cac hoa vin trén nhitng tam
thd cAm véi nét nghé thuat dac trung, doc dao.

Hinh 12

Trong tw nhién
Trong tir nhién, hinh déng dang tao nén vé dep hai hoa cua cac loai thue vat va dong vit.

a) b) c)
Hinh 13
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BAITAP

1. Trong céc hinh dwéi day, hay chon ra cac cap hinh dong dang.

d) e

Hinh 14

2. Trong cac hinh dwéi day, hai hinh nao déng dang véi nhau?

4.5 cm

a) b)

Hinh 15
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3. Trong cac Hinh 16b, ¢, d, hinh nao dong dang véi Hinh 16a? Giai thich.

o
7 cm

a £

o

E [Ts £ *

2 L= 5 7L e
10,5 cm 14 cm 20 cm
b) ¢ d)
Hinh 16

4. Hinh 17b 13 Hinh 17a sau khi phéng to véi k = 1,5. Néu kich thude cia Hinh 17a 1a
4 x 6 thi kich thudc cua Hinh 17b 1a bao nhiéu?

Hinh 17

| Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?
- Nhén biét dugc hinh déng dang phéi canh (hinh vi tu), hinh déng dang qua cac hinh anh

cuthé.
- Nhan biét dugc vé dep trong tu nhién, nghé thuét, kién tric, cdng nghé ché tao,

biéu hién qua hinh déng dang.
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BAITAP CUOI CHUONG 8
CAU HOI TRAC NGHIEM
Chon phuong an ding.
. Trong c4c khing dinh sau, khing dinh niao ding?
A. Hai tam gi4c dong dang thi bang nhau.
B. Hai tam giic bang nhau thi ddng dang.
C. Hai tam giac bang nhau thi khéng dong dang.
D. Hai tam gi4c can thi luén dong dang.

. Néu AABC ©» AMNP theo ti s6 k = 3 thi AMNP & AABC theo ti s6

A. l B. l Ce3, D.9.

3 9

. Néu tam giac ABC co MN // AB (v6i M € AC, N € BC) thi
A. ACMN «» AABC. B. ACNM @« ACAB.
C. ACNM «» AABC. D. AMNC @2 AABC.

4. Cho AABD ©» ADEF véi ti s6 ddng dang k = % biét AB = 9 cm. Khi d6 DE bang
A. 6 cm. B. 12 cm. C.3 cm. D. 27 cm.

. Néu tam gisc ABC va tam gidc EFG ¢6 A =E, B=F thi
A.AABC @ AEGF. B. AABC @ AEFG.
C. AACB @ AGFE. D. ACBA @ AFGE.

. Cho AXYZ ©» AEFG, biét XY = 6 cm; EF =8 cm; EG = 12 cm. Khi d6 XZ bang
A. 10 cm. B.9cm. C.12 cm. D. 16 cm.

. Cho AABC @ ADFF, biét A =85°, B = 60°. Khi d6 s do F bang
A. 60°. B. 85°. (e L1 D. 45°.

. Cho hinh thang ABCD (AB // CD), c6 hai dudng chéo AC va BD cit nhau tai O.
Biét AB = 8 cm, CD = 20 cm. Khi 46 AAOB @ ACOD véi ti s6 dong dang 1a

A.k=g. B.k=§. C.k=z. D.k=§.
3 2 5 2



BAITAP TU LUAN

A
9. Trong Hinh 1, cho biét ABD = ACB, AC =9 cm, AD =4 cm. o
a) Ching minh tam gidc AABD ¢ AACB.
b) Tinh d6 dai canh AB.
B €

Hinh 1

10. a) Cho hinh thang ABCD (AB // CD), biét ADB = DCB (Hinh 2a).
Chimg minhrang BD’=AB.CD.
b) Cho hinh thang EFGH (EF // GH), HEF = HFG, EF =9 m, GH = 16 m (Hinh 2b).
Tinh d¢ dai x cia HF.

A B E 9 F
D i H 16 G
a) b)

Hinh 2

11. a) Tinh khoang cach HM ciia mét ho & Hinh 3a.

b) Tinh khoang cach MN ctia mgt khiic séng & Hinh 3b.

Hinh 3 B

12. Bong cia mdt can nha trén mat dét c6 do dai 6 m.
Cung thoi diém d6, mét coc sit cao 2 m cim vudng goc
v&i mat dat c6 bong dai 1,5 m (Hinh 4). Tinh chidu cao
ngoi nha.

Hinh 4



13.

14.

16.

17.

86

Ngudi ta do khoang cach giira hai diém D va K &
hai bo mdt dong séng (Hinh 5). Cho biét KE =90 m,
KF = 160 m. Tinh khoang cach DK.

E 9gom K 160m F

Hinh 5
Cho tam gic ABC nhon c6 hai dwdng cao BE, CF cét nhau tai H. Chimg minh ring
a) AAEB o AAFC.
py HE_HF
HC HB
¢) AHEF e AHCB.
. Cho tam gidc ABC nhon c6 hai duong cao BM, CN c4t nhau tai H.

a) Chimg minh ring AAMN ¢ AABC.

b) Phén gidc ciia BAC cét MN va BC Ian luot tai I va K. Chimg minh ring % = K%
Cho tam gidc ABC vudng tai A (AB <AC). Ké duong cao AH (H € BC).

a) Chimg minh ring AABH 2 ACBA, suy ra AB*=BH . BC.

b) V& HE vudng géc véi AB tai E, vé& HF vudng géc v6i AC tai F. Chimg minh rang
AE .AB=AF.AC.

¢) Chimg minh ring AAFE @ AABC.

d) Qua A v& dudng thing song song v6i BC cit dudng thang HF tai I. V& IN vudng goc
v6i BC tai N. Chimg minh rang AHNF © AHIC.

Quan sit Hinh 6. V& vao t& gidy tam gidc
DEF véi EF =4 cm, E =36°, F=76".

a) Chirng minh ring ADEF ©» AAMC.

b) Dung thude do chiéu dai canh DF cita ADEF.
Tinh khoang cach giira hai diém A va C ¢ hai
bd song trong Hinh 6.

Hinh 6



Phan MOT SO YEU T0 THONG KE VA XAC SUAT

Chugng  MOT SO YEU TO
XAC SUAT

Trong chuong nay, ching ta sé st dung ti s6 dé
mO ta xac suat cla mot bién c6 ngau nhién trong mot
s6 tinh huéng thudng gap. Chung ta cling sé tim hiéu
moi lién hé gilta xac suat thuc nghiém cta mét
bién c6 vGi xac suat clua bién ¢6 trong moét sé
phép thir don gidn va ting dung vao mot sé bai toan
udc lugng s6 phan ti cia mot tap hop.

VONG Qy AY
MAY. MANES

Kha nang mii tén chi vao 6 ghi s6 16n hon 50 trén vong
quay may man nay la bao nhiéu?
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Mét hop cé 1 qua béong xanh va 4 qua bong doé cé kich thudc va
khéi lugng nhu nhau. Chau ldy ra ngau nhién 1 qua bdng tit hop.
Theo em, kha nang Chau ldy dugc béng dé bang may lan kha nang
ldy duoc bong xanh?

KET QUA THUAN LOI

1 Mot hop chira 10 tam thé cung loai dugc danh so6 lan lugt tir 3 dén 12. Chon ra ngau

B4

i

88

nhién 1 thé tir hop. Hay liét ké cac két qua lam cho mdi bién cb sau xay ra:
A: “Sb ghi trén thé 14y ra chia hét cho 3”;
B: “S6 ghi trén thé l4y ra chia hét cho 6.

Ta thiy néu 1dy duoc thé ghi s 3 thi bién cb A xay ra nhung bién c6 B khong xay ra.
Khi d¢ ta néi ket qua lay dugc the ghi so 3 1a thuan loi cho bieén ¢o A va két qua lay dugc
thé ghi s6 3 khong thuan loi cho bién cb B.

Trong mdt phép thir, mdi két qua lam cho mét bién cd xay ra duoc goi 1a mot két qua
thuan 1¢1 cho bién ¢6 dé.

Vi du 1. Trong phép thir ldy thé & &;, xét cac bién cb sau:

C: “So ghi trén thé 1a s6 nguyén t0”;

D: “Sb ghi trén thé 12 s6 167,
Hay néu cac két qua thuan lgi cho mdi bién cb C va D.

Giai

Céc két qua thuan 1oi cho bién cb C 1a lay duoc thé ghi s6 3; 5; 7; 11.
Cac két qua thuén lgi cho biéncd D 1a léy duogc the ghi $63:5:7;9; 11.
Thuc hanh 1.
Trén ban c6 mot té'u‘n bia hinh tron dugc chie}
thanh ’8 hinh quat bang nhau yé duogc danh so
tir 1 dén 8 nhu Hinh 1. ?(oay tam bia quanh tdm
hinh tron va xem khi tam bia d’irngrlai, mili tén
chi vao 0 ghi s0 nao. Xét cac bien co sau:
A: “Mili tén chi vao & ghi s6 chin”;
B: “Miii tén chi vao 6 ghi s6 chia hét cho 4”;
C: “Mii tén chi vao 6 ghi s6 nho hon 3”.
Hay néu céc két qua thuan loi cho mbi bién cb trén. Hinh 1




2. MO TA XAC SUATBANGTIi SO

c

e T oy S i
2 Gieo mot con xuc xac can doi va dong chat. Goi A 1a bién c6 gieo dugc mét ¢6 s6 cham

chia hét cho 3. Tinh x4c suit cua bién cb A.

Trong phép thir trén, ta thiy:
— C6 6 két qua c6 thé xay ra. .
— Vi con xtic xic 12 can d6i va dong chét nén 6 két qua c6 ciing x4c sudt xay ra 1a 7

Khi gieo dugc mat 3 chim hodic 6 chim thi bién ¢ A Xdy ra nén xac sudt ctia bién cd A 12

2 1

P(A)=—=-—.

6 3
Khi tit ca céc két qua ctua mot tro choi hay phép thir nghiém déu c6 kha nang xay ra
bang nhau thi x4c suat xay ra ctia bién cd A la ti sO gitra s0 ket qua thuén 1¢i cho A va
tong so ket qua cé thé xay ra cha phép thi, tuc 1a

S6 két qua thuan lgi cho A

PA)57 - Tk z :
Tong so két qua c6 thé xay ra

Pé phan biét v6i xac suat thuc nghiém, xac suit P(A) x4c dinh & cong thirc trén con
duoc goi 1a xac suat Ii thuyét ciia bién cb A.
Vi du 2. Trong phép thir gico mét con xiic xic & ez, tinh x4c suét cia cac bién cb sau:

A: “Gieo dugc mit ¢6 s6 chim 13 56 167;

B: “Gieo dugc mit c6 nhiéu hon 3 cham”.

Giai

Vi xtic xéc can dbi va dong chét nén 6 két qua clia phép thir ¢ kha nang xay ra bing nhau.
Bién cb A xay ra khi gieo dugc mat c6 1; 3 hoac 5 chdm nén c6 3 két qua thuan lgi
cho A. Xéc suit ciia bién cd A 1a ;

3
P(A)===—.
(A) e =5
Bién c6 B xay ra khi gieo dugc mat c6 4; 5 hoidc 6 chdm nén c6 3 két qua thuan lgi
cho B. Xéc suit cia bién cd B 1a 3 1

P(B)=—=—.
6 2
Chui y: A va B 1a hai bién 0 khac nhau nhung c6 xé4c suat xay ra bang nhau. Tanéi A va B
14 hai bién ¢ dong kha ndng.
Thute hanh 2. Hay tra 18i cau héi & @ (trang 88).
Vi du 3. Ti 18 thanh vién nir cia mot cau lac bd nghé thuat 13 60%. Tdng sb thanh vién
cua cau lac bg 1a 25 nguoi.
a) Gap nga:lu nhién 1 thanh vién cuta cau lac bd, tinh xac suét thanh vién d6 12 nt.
b) Em c6 nhén xét gi vé ti 1¢ thanh vién nit va x4c suit trén?
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Giai
Ta thdy kha ning gap mdi thanh vién cua ciu lac bd 1a nhu nhau.
a) S6 thanh vién nit cia cau lac b 12 25 . 60% = 15 (ngudi).
Xéc suét géap dugc thanh vién nir la 1—5 = 5
b) Ti 1€ thanh vién nit cia cau lac bd 1a 60% = % = %, do d6 ti 1€ thanh vién nir cua
cu lac bd ding bing x4c suat gip ngau nhién mot thanh vién nit cia cau lac b do.
Van dung.
Mot khu phé co 200, ngudi lao d(fmg,’m(:)i nguoi lam Yiéc ‘6 mot trong ndm th vuc la
Kinh doanh, San xuat, (Eiéo duc, Y té \fé Dich vu. Biéu do trong Hinh 2 thong ké ti 1¢
nguoi lao dong thugc moi linh vue nghé nghiép.
Gap ngiu nhién mot ngudi lao dong ciia khu phd.
a) Tinh xéc suit ngudi do6 ¢ cong viée thude linh vuc Gido duc.
b) Tinh x4c sut ngudi d6 cé cong viéc khong thude linh vire Y té hay Dich vu.

Tilé nganh nghé thuéc
mét sé linh vuc
m Kinh doanh
W San xuat
mGidoduc
mYté
mDich vu

Hinh 2

BAITAP

. Trong hdp ¢6 5 qua béng cb kich thudc va khdi luong gidng nhau va dugc danh sb

lan luot 12 5; 8; 10; 13; 16. Léy ra ngau nhién 1 qua béng tir hop. Tinh xac sut cua cac
bién cb:

A: “S6 ghi trén qua bong 14 s6 167;

B: “S6 ghi trén qua béng chia hét cho 3”;

C: “S6 ghi trén qua béng 16n hon 4.

. Mot hop chira 3 vién bi xanh, 4 vién bi do va 5 vién bi vang c6 kich thuéc va khdi lwong

gidng nhau. Lay ra ngiu nhién 1 vién bi tir hop. Tinh x4c suat ctia c4c bién cd:
A: “Vién bi lay ra c6 mau xanh”;
B: “Vién bi lay ra khong c6 mau do”.



3. Trong hop c¢6 10 tAm thé cing loai, trén mbi thé c6 ghi mot sé tr nhién. Liy ra ngiu
nhién 1 thé tir hop. Biét rang x4c suét 1y duoc thé ghi sé chin gip 4 1an x4c suét lay
duoc thé ghi s 18. Hoi trong hdp c6 bao nhiéu thé ghi s6 167

4. Sb lwong hoc sinh tham gia Cau lac by Co vua ciia mét truomg duoc biu dién & bidu dd sau:

¥ S& hoc sinh tham gia Cau lac bé C& vua
(S6 hoc ' e
sinh) A
10
8
6
4
0
Lép 6 Lép 7 Lép 8 Lép 9 (Khai)
HNam BN

Chon ngu nhién 1 hoc sinh trong Cau lac b C& vua cua tredng d6. Tinh x4c suit cua
cac bién cb:
A: “Hoc sinh dugc chon 1a nir”;
B: “Hoc sinh dugc chon hoc 16p 8”;
C: “Hoc sinh dugc chon la nam va khéng hoc 16p 77

5. MOt trudong trung hoc co s& ¢ 600 hoc sinh. Ti 1¢ phan trim hoc sinh mdi khdi 16p
duoc cho & biéu do trong Hinh 4. Chon ngau nhién mét hoc sinh trong truong dé di du
phong van. Biét rang moi hoc sinh ctia truong déu c6 kha nang dugc lya chon nhu nhau.
a) Tinh xac sut cua bién cb “Hoc sinh duoc chon thude khéi 97
b) Tinh xé4c suét cia bién cb “Hoc sinh duoc chon khong thudc khéi 6.

Ti 18 phin trim hoc sinh mai
khéi clia truorng

®Khoi 6
m Khai 7
" Khoi 8

Khéi 9

Hinh 4
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Y Trude khi Ha tung mét déng xu can déi va déng chat 100 lan,
Tho du doan sé c6 trén 70 lan xuat hién mat sap con Thuy lai du doén sé
céithon 70 lan xuat hién mat sap. Theo em, ban nao ¢6 kha nang doan
duing cao hon? Vi sao?

Xéac suat thuc nghiém
ctasukién Asaun lan
thuc hién phép thir la

S6 lan bién cd A xay ra

Mot hop kin chira 3 qua bong xanh va 2 qua béng do
¢6 cting kich thue va khéi hrong. An lay ra ngau nhién
1 qua béng tir hop, xem mau 16i tra lai hop.

r r r r r n
a) Tinh ti s6 mo ta xac suat li thuyét cua bién c6
“An lay dwoc bong xanh”.
b) Sau khi lap lai phép thir d6 100 lan, An ghi lai
s6 lan minh lay dwoc béng xanh sau 20; 40; 60; 80
va 100 lan lay béng nhr sau:
S6 lan lay béng 20 40 60 80 100
S6 lan lay dwoe bong xanh 9 20 32 46 59

Tinh cac xéc suat thue nghiém cua s kién “An lz“iy dwroc bong xanh” sau 20; 40; 60; 80
va 100 lan thy.

Ta thay:

— X4c suat thue nghiém phu thudc vao két qua cua day phép thir va chi duroc xéc dinh
sau khi da thuce hién day phép thir.

— X4c suét li thuyét ¢6 thé dwoc xéc dinh trwde khi thue hién phép thir.

= Xéc sqét thu'f: nghiém va xac suat li thuyét cua cung mot su ki\én hay bién cb khéng
nhat thiét 1a bang nl‘lau. Tuy }1hién, kln thue hién cang nhiéu lan phép thir, xac suat
thue nghiém cang gan xac suat li thuyét.

Goi P(A) la xac suat xuat hién bién ¢ A khi thuc hién mét phép thir.

Goim(A) la s6 1an xuat hién bién ¢ A khi thue hién phép thir do6 m lan.
. % A g sops ok TALA
Xac suat thye nghiém cia bién ¢6 A la ti s6 Q
m

Khi m cang 16n, x4c suat thie nghiém ctia bién c¢b A cang gan P(A).

Vi du 1. Mbi ban Trong, Thuy va Khué tung mét ddng xu can d6i va dong chét 20 1an
va ghi lai két qua & bang sau:

Nguwoi tung S6 lan xuit hién mat sip | S6 1an xuat hién mit ngira
Trong 13 7
Thuy 8 12
Khué 11 g




Goi A 12 bién ¢b “Xuét hién mat sap”.
a) Tinh c4c x4c suit thuc nghiém cua bién c¢b A sau 20 1an tung cua timg ban.
b) Tinh xé4c suat thuc nghiém ctia bién cb A sau 60 lan tung ciia ca 3 ban.
¢) Tinh xéc suét 1i thuyét ciia bién ¢b A khi tung dong xu. So sanh x4c suit nay véi cac
xac sudt thuc nghiém vira tinh, em ¢6 nhan xét gi?
Giai 13
a) Xac sudt thuc nghiém cua bién cb A sau 20 14an tung cua Trong la 20 =0, 65.
I3 R o 4 14 A R P 8
Xac suat thuc nghiém cua bién co A sau 20 lan tung cua Thuy la i 0,4.
A . A A A - A1 1 1
Xac suat thuc nghiém cua bién co A sau 20 lan tung cua Khué la 20 =0,55.
b) X4c suat thuc nghiém cta bién cd A sau 60 l4n tung ctia ca ba ban 1a
13+8+11 8

=—=0,53.
60 15

¢) Do ddng xu 12 cin dbi va dng chét nén x4c suit cia bién cb A 1a P(A)= % =105,
Nhdan xét:
— Xac suét thuc nghiém ctia bién cb A c6 thé 16n hon hodc nho hon xéc suét 1i thuyét.
— Khi s6 1§n thuce hién phép thir 16n (60 14n) thi x4c suit thuc nghiém cua bién cb A 1a
0,53 gan bang xac suat li thuyét 13 0,5.
Vi du 2. O mot trang trai nudi ga, ngudi ta nhin thiy xac sudt mot qua trimg ga cb cin
nang trén 42 g 14 0,4. Hay udc luong xem trong mot 16 2000 qua tring ga cua trang trai
c6 khoang bao nhiéu qua triing cé can nang trén 42 g.

Giai
Goi N 1a s6 qua trimg ga c6 can ning trén 42 g trong 16 2000 qua trimg.

XAc suat thuc nghiém dé mot qua trimg c6 can nang trén 42 g la 000"

Do sb qua trimg trong 16 12 16n nén 1\;0 ~ 0,4, tc 1a N = 2000 . 0,4 = 800.

Vay co khoang 800 qua trirng ga trong 10 trimg trén c6 can nang trén 42 g.

Thuc hanh 1. Hay tra 16i cau hoi & (@) (trang 92).

Thuc hanh 2. Mt hgp chira mot s6 qua bong xanh va béng do. Linh lay ra ngiu nhién
1 qua b‘()ng,tir hdp, xem mau roi tra bér}g lr;}i hop. Lap lai phép thir d6 200 lan, Linh thay
c6 62 lan lay dugc bong xanh va 138 lan lay dugce bong do.

a) Tinh x4c suét thuc nghiém cta bién c¢b “Lay dugc béng xanh” sau 200 lan thir.

b) Biét s6 bong xanh trong hdp 1a 20, hay u6c luong sb béng do trong hop.
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Van dung. Xéc suat nay mam ciia mot loai hat giéng 13 0,8. Ngudi ta dem gieo 1000 hat
giéng d6. Hay uéc lugng xem c6 khoang bao nhiéu hat trong s6 d6 s& ndy mam.

Hinh 1
BAITAP
. Phwong gieo mot con xtic xéc 120 14n va thdng ké lai két qua cac lan gieo & bang sau:
Mat 1 chdm | 2 chdm | 3 chdm | 4 chdm | 5chdm | 6 chim
S6 1an xuét hién 21 24 8 5 18 44

Hay tinh xé4c suét thuc nghiém cua bién cb “Gieo duoc mit ¢ s6 cham 13 s6 18” sau 120
14n thir trén.

O mot san bay ngudi ta nhin thdy véi mdi chuyén bay, x4c suét tit ca moi ngudi
mua vé déu cé mat dé 1én may bay 12 0,9. Trong mot ngay san bay d6 c6 120 lugt may bay
cat canh. Hay u6c lugng sé chuyén bay trong ngay hom dé c¢6 ngudi mua vé nhung
khong 1én may bay.

. Mot hop chira céc vién bi mau tring va den c6 kich thudc va khdi lwong nhu nhau.

Mai léy ra ngau nhién 1 vién bi tir hop, xem mau roi tré lai hop. Lap lai thir nghiém do
80 14n, Mai thdy c6 24 1an liy dugc vién bi mau tring.

a) Hay tinh x4c suét thuc nghiém cuia bién ¢ “LAy dugce vién bi mau den” sau 80 lan thur.
b) Biét tong s6 bi trong hop 1a 10, hdy udc lugng xem trong hop c6 khoang bao nhiéu
vién bi tring.

Trong mot cudc diéu tra, nguoi ta phong vén 300 ngudi duoc Iya chon ngiu nhién & mot
khu dén cu thi thdy c6 255 ngudi tng hd viéc tit dén dién trong sy kién Gi Trai DAt
Hay udc luong xéc suat cua bién cb “Mot ngudi dugc lua chon ngiu nhién trong khu
dan cu ung ho viéc tit dén dién trong su kién Gio Trai DAat”.

GIO TRAI DAT




BAITAP CUOI CHUONG 9

CAU HOI TRAC NGHIEM
Chon phwong 4n ding.

. Mot hop chira 10 tAm thé ciing loai dugc danh s6 tir 4 dén 13. Ha l4y ra ngiu nhién 1 thé

tir hop. Xac suat dé thé chon ra ghi s6 nguyén t6 1a
A.0,2. B. 0,3. C.04. D. 0,5

Mot hff)p ch1’xa~céc thé mau xanh va thé mau do cc"> kich thudc va khdi lugng nhur nhau.
Tho‘léy ra ng.'?}u nhién 1‘ thé’ tir hop, xem mau roi tra lai h'ép. Lap lai thir nghiér,n d(}
50 }én, Tho thay c6 14 lan lay dugc thé mau xanh. X4c suat thuc nghiém cua bién co
“Lay dugc thé mau do” 1a
A.0,14. B. 0,28. C.0,72. D. 0,86.
Ti 1€ hoc sinh bi can thi'ér mot truong trung hoc co so 13 16%. Gap ngau nhién mot hoc
sinh cta trudong, xac suat hoc sinh dé khong bi cén thi la
A.0,16. B. 0,94. C.0,84. D.0,5.
VTnh gieo 3 con xic xdc can qéi va dong chit. Xac suit cia bién cd “Tich s6 chim
xuat hién trén ba con xuc xac bang 28” la

1 1 1
A. 0. B.3—6. C'ﬁ' D'E'
Thuy gieo mot con xiic xic cn déj 1000 1an. S6 1an xuat hién mit 6 chim trong
1000 lan gieo d6 c6 kha nang 16n nhat thudc vao tap hgp nao dudi day?
A. 10:1; ...; 100}. B. {101; 102; ...; 200}.
C. {201; 202; ...; 300}. D. {301; 302; ...; 400}.

BAITAP TU LUAN

Mot hop chira 6 tm thé cing logi dugc danh s6 1,5n lwot1a2; 3; 5; 8; 13; 21. Ly ra ngéu
nhién 1 thé tir hop. Tinh x4c suat ctia c4c bién co:
A: “S4 ghi trén thé 13 s6 chin™;
B: “S6 ghi trén thé 14 s6 nguyén t6”;
C: “S6 ghi trén thé 1a s6 chinh phuong”.
Mot ti dung 1 vién bi xanh, 1 vién bi do, 1 vién bi tréng va 1 vién bi vang co cung kich

thu6c va khdi luong. Lay ra ngdu nhién 2 vién bi tir ti. Tinh x4c sudt ctia cac bién cd:
A: “Trong hai vién bi l4y ra c6 1 vién mau d0”;

B: “Hai vién bi 1iy ra déu khong c6 mau tring”.

Ti 1€ van dong vién dat huy chuong trong mot dai hdi thé thao 12 21%. Gip ngiu nhién
mot van dong vién du dai hoi. Tinh xdc suit cia bién cd van dong vién dy dat
huy chuong.
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Théo tung hai dong xu giéng nhau 100 14n va ghi lai két qua & bang sau:

Kétqua | Haiddngsip | Mot ddng sap, mot dong ngira Hai dong ngira

S6 1an 14 46 40

Tinh x4c suat thuc nghiém cua bién cb6 “Hai déng xu déu xuit hién mat sép sau
100 lan tung”.

Xuan bo mdt s6 vién bi xanh va do cé kich thudc va khéi lwong giéng nhau vao tui.
M>i lan Xuén iy ra ngéu nhién 1 vién bi, xem mau cta né rdi tra lai tai. Lap lai phép
thir &6 100 lan, Xuan thdy c6 40 ldn minh 14y dugc bi do. Biét ring trong thi ¢6 9 vién
bi xanh, hay uéc luong xem trong ti c6 bao nhiéu vién bi do.
Mot tam bia hinh tron dugc chia thanh 6 phin bang nhau nhu
Hinh 1. Ban Thuy quay miii tén va quan sat xem khi dirng lai miii
tén chi vao 6 s6 may. Thuy ghi lai két qua sau 120 lan thi nghiém
& bang sau:

O~
Y
[3S]
w
S
W
N

Os

Hinh 1

S4 1an 15 9 le = 23=1=32" | .25

a) Tinh xéc suét thuc nghiém cia bién cb “Mili tén chi vao 6 c6 mau tréng”.

b) Theo em du doan, xac sudt miii tén chi vao mdi 6 c6 bang nhau hay khong?

¢) M6t ngudi nhan dinh ring x4c sudt miii tén chi vio cac 6 mau xanh bang xac suét
miii tén chi vao cic 6 mau tring va bing xac sudt mii tén chi vao cic 6 mau do.
Theo em, két qua thuc nghiém cua ban Thuy cé phu hgp vdi nhan dinh d6 khong?



HOAT DONG THUC HANH VA TRAI NGHIEM

Hoat dong 4. VE DO THIHAM SO BACNHATy=ax +b
BANG PHAN MEM

GeaGebra

v
|
iy,
e At
MUCTI EU
— Thyuc hanh sir dung phﬁn mém GeoGebra dé vé db thi cia ham s6 bac nhét y=ax+b
trén mat phe‘ing toa do.

— Xem xét su thi,iy dbi cua dudng thing y = ax + b khi thay ddi cac hé sb a, b trong
cOng thirc ham so.
— On tép va minh hoa c4c tinh chit da hoc vé hé sé goc ciia dudng thing.
CHUAN BI
— May tinh xé4ch tay hodc may tinh bang c6 cai dit GeoGebra hoic c6 két ndi Internet.
—May chiéu hozic man hinh ti vi 16n.
— Thye hanh trong 16p hoac trong phong méy néu céc truong ¢ diéu kién.
— Séch giao khoa Toén 8, tdp hai — Chan trdi sang tao.
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HUGNG DAN CHUC NANG CUA GEOGEBRA
Dé v& db thi trén GeoGebra ta thuc hién cac thao tc trén bén ving sau:
1. Vung chita cac thanh cong cu;
2. Ving hién thi danh sach cac déi tuong;
3. Viing lam viéc: chira d6 thi v& duoc va cac thanh trugt biéu thi cac hé s a, b.
4. Ving nhap 1énh: dé nhép cong thirc cac ham sb va biéu thirc.

Héso ChishsYa Hint Cactiy chon Cdc cog cu Clrasd Tio gidp
Ving chira cac i .
Y A v |3 ?-. (_u e 2N\ ae2 0y
thanhcongcu o ML el ‘_f. b/, é_: o\l == ’3‘:
» Hién hy danh sdch d4itugng X | » Viing lam vide
—® a=2 |
o b-1
@ fiy=2x41 | a=7 t
D e i R
} 3 . A
L b=i <<— Ving lam viéc
Viing hién thi || ——— 2
danh séch —
doi tugng - )
4 3 £ 3 2 a/f0
| /
/ ol
/ <2

Ving nhép l¢nh { Nnép Iénh: y=2x+4

TIEN HANH HOAT DONG
HOAT DONG 1: V@ dd thi ham s6 y=ax+bvéia,b nhap tir ban phlm
Vidu: Vedothlhamsoy 2x +4. f

1. Khoi dong phan mém da cai dat trén may tinh ho:,‘ig =t 5
truy cép vég trang web: https://www.geogebra.org/ dé
sir dung phan mém online.

2. Céc budc thao tac trén GeoGebra:

Nhép cong thirc ham s6 y=2x+4vao vung nhap 1énh.

Nhap lénh: y=2x+4

Ta c6 d6 thi trén ving 1am viéc nhw hinh bén.
Thuc hanh 1. V& dd thi c4c ham s6 bac nhét sau:
aA)y=—Xx-2; b)y=x-2;

1
c)y=5x+1; d)y=—-4x+7.

98



HOAT PONG 2: V& dudng thang A: y = ax + b véi a, b thay doi bz"mg thanh truwgt
1. Khoi dong phin mém da cai dit trén may tinh hodc truy cap vio trang web:

https://www.geogebra.org/ dé sir dung phian mém online.
2. Céc budc thao tac trén GeoGebra:

— Tao céac thanh trugt biéu thi cac tham sb a, b b'?mg
cach nhép chut lién tiép vao thanh cong cu 232 va

vao vi tri man hinh noi ma ta muén dit thanh truot.

— Nhap cong thirc duong thing tai ving nhép 1énh
theo cli phép: y =ax +b.
— Quan sat dd thi dugc vé trén vung lam viéc:

Hb so Chinhsira Hiénthi Cac tiy chon Cac céngcy Clra sé Tro gidp

DEEE T CORENEE

» Hién ti}érdan}i sach déi firong 5{ 'Vung lam vnec

® a=2
® b=1
® fiy=2x+1 i a=2 i 4
- ' |
-
2
1
9 8 7 8 -5 4 ] ] 1/ 0 1 2

—Piéu chinh céc thanh trugt a, b dé c6 gia tri mong muédn.

— Quan sat sy thay dbi cua A theo su thay ddi cac hé sda,b.

— Chup man hinh dé c6 két qua 1am bao c4o, thu hoach, trinh chiéu.
3. Néu céc két luan vé tinh chit cta d thi quan sat dugc trén hinh v&.
Thuc hanh 2.

— V& duodng thing y = ax + b v6i a, b thay d6i bang thanh trugt.
—Piéu chinh a, b dé v& duoc nhiéu duong thing khac nhau.

— Giit nguyén a chi didu chinh b dé kiém tra tinh chat: cic duong thing cé cling hé sb

goc thi song song.
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Hoat déng 5. DUNG PHUONG TRINH BAC NHAT DE
TINH NONG PO PHAN TRAM CUA DUNG DICH

THU'C HANH PHA CHE DUNG DICH NUGC MUOI SINH Li

MUCTIEU

— Van dung kién thirc dai s6 dé giai thich mot s quy
tic trong Ho4 hoc.

— Ung dung phwong trinh bac nhét trong céc bai toan
vé x4c dinh ndng d6 phén tram.

—Rén luyén nang luyc mo hinh hoé toan hoc, tu duy va
lap luén toan hoc, giao tiép toan hoc.

CHUAN BI

—Hoc sinh xem lai cach tinh néng do phén tram cua dung dich da hoc & mén Khoa hoc
tu nhién 16p 8.

—Vai chai nu6c mubi sinh 1i NaCl 0,9% (loai 10 m/ hoac 500 mJ).

— Chia I6p thanh bdn nhém, mdi nhém chuén bi 300 m/ dung dich NaCl 6%.

— Dung cu do d¢ mén cua dung dich mudi an (néu c0).

— Binh thuy tinh c6 chia vach, nudc tinh khiét.

TIEN HANH HOAT DONG

1. Gi4o vién yéu cau hoc sinh nhéc lai cong thirc tinh ndng do phéan trim cta dung dich.
C%= 2e.100%,
mgy,

trong d6, C%: nong do phan trim cia dung dich;

m,,; khéi lugng chit tan;

m,,: khéi lwong dung dich;

my, = m,, + my, (m,,: khdi rong dung méi (nudc, ruou, ...)).
— Gi4o vién gidi thidu: Nuéc mudi sinh 1i duge dung nhiéu trong y té 1a dung dich
sodium chloride 0,9% (NaCl 0,9%) dugc bao ché trong diéu kién vo tring nghiém ngat.
2. Hoc sinh thao luan nhém rdi thyuc hién bai toan sau:
Can thém bao nhiéu mililit nuéc vao 300 m/ dung dich NaCl 6% dé dung dich méi dat
duoc n6ng do 0,9%.
Hué6ng dén:
— Tinh khdi lugng chit tan (m,,) tir dung dich NaCl 0,9%.
— Goi x 1a khéi lwong nudce can thém vao.
— Lap phuong trinh.
3. Tién hanh pha ché
Véi lugng nude can thém vao tinh dugc & trén, hoc sinh tién hanh pha ché dung dich nudc
mubi sinh 1i NaCl 0,9%.

DANH GIA
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— Céc nhém danh gia két qua thuc hién.
— Gi4o vién nhan xét, danh gia chung qué trinh thuc hién, két qua thu duoc cia timg nhém.



Hoat déng 6. UNG DUNG DINH LI THALES
DE UGC LUONG Ti LE GIUA CHIEU NGANG
VA CHIEU DQC CUA MOT VAT

MUCTIEU
Van dung céc kién thirc da hoc vé dinh 1i Thalés dé x4c dinh ti 16 giira chiéu cao va
chi€u ngang cuia mét vat & xa.

CHUAN BI
— Gi4o vién chon mét vat 1am mau hinh (hinh hdp chit nhat, hinh try) dé trén ban.
— MB&i hoc sinh chun bi thudc thfa.ng, bt chi hodc mot que gb thang.
— Séch gido khoa Toan 8, tap hai — Chan trdi sang tao.

TIEN HANH HOAT DONG
1. Chia I6p thanh 4 nhém (mdi nhém khoéng 8 dén 10 hoc sinh).
2. Nhom trudng phéan cong cac ban timg cédp thuc hién cac cong viéc saw:
— Ban thir nhit tir chd ngdi ctia minh, ding but chi do chiéu doc d’ va chiéu ngang r’ cia
vét mau trén ban gido vién theo nhur hinh v& huéng din trong sach gido khoa.
— Ban thir hai ghi lai s liéu cua ban thir nhét va tinh ti 18 4 giita chiéu doc va
chiéu ngang ctia vat mau theo cach tinh trong sach gido khoa. T
— Nhém truong théng ké lai két qua cua timg cip trong nhém va tinh trung binh cong
két qua e do dugc cua nhom.
T
3. Mbi nhém 1én trude buc dé thuyét trinh két qua ciia nhém.
Chil y:
a) Cac nhém c6 thé trinh bay san phim dudi dang trang trinh chiéu néu nha truong c6
diéu kién.
b) Gido vién c6 thé tim kiém trén Internet cac hinh khéc c6 lién quan dén truong hoc
hoic dia phuong va chiéu 1én man hinh dé hoc sinh do ti 16.

. ‘A ’ i R ’ . T 1A d e <A \ A
¢) Gido vién c6 thé to chirc cho hoc sinh do dac ti 1¢ — gitra chi¢u doc va chiéu ngang

. r
cua céac cong trinh ngoai 16p hoc dé tang su himg thu cho hoc sinh.
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BANG GIAI THICH THUAT NGU

Pinh liThalés
Néu mét duong thing song song voi
mdt canh cua tam giac va c4t hai canh
con lai thi n6 dinh ra trén hai canh dé
c4c doan thing trong g ti 16.

Pinh liThaleés dao
Néu mot duong thﬁng cét hai canh cta
mot tam gidc va dinh ra trén hai canh
nay nhitng doan thing twong tng ti 1&
thi duong thang d6 song song véi canh
con lai cua tam gidc.

Do thi cia ham sé
Db thi cia ham s6 y = f(x) trén mat
phang toa &6 Oxy l1a tap hop tat ca cac
diém M(x; f(x)).

Hai hinh déng dang
Hai hinh 76, 76’ dugc goi 1a dong
dang néu c6 hinh déng dang phdi canh
ctia 76 bang hinh 76"

Ham sé
Néu dai luong y phu thudc vao mét dai
luong thay di x sao cho véi mbi gia tri
cta x ta ludn xéac dinh dwoc duy nhét
mot gia tri tuong Ung cua y thi y dugc
goi 12 ham s cua bién s6 x.

Ham sé bac nhat
12 ham s& duwoc cho boi cong thirc
y =ax + b v6i a, b 14 céc s cho trude
vaa#0.
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Hé qua cia dinh liThalés
Néu mét dudng thing cit hai canh cua
mot tam giac va song song vdi canh
thir ba thi n6 tao ra mdt tam giac méi
c6 ba canh tuong Ung ti 1€ véi ba canh
cua tam giac da cho.

Hé sé goc
ala h¢ sb goc cia dudng thing y = ax +b
(a#0).

Nghiém
x = 200 la mét nghiém cua phuong
trinh 4x = 600 + x.

Phuong trinh
4x = 600 + x 1a mét phuong trinh véi
an 6 x.

Phuong trinh bac nhat mét an
Phuong trinh dang ax +b=0, véiavab
12 hai s6 da cho va a # 0, dwoc goi 1a
phuong trinh bac nhat mot 4n.

Tam gidc déng dang
Tam gidc A'B'C’ goi la ddng dang véi
tam gidc ABC néu ba goc clia tam gidc
A'B'C’ bang ba géc ciia tam gidc ABC
va ba canh cua tam giac A'B'C' ti 1€ véi
ba canh cua tam giac ABC.



BANG TRA CUU THUAT NGU
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Nha xuat bdan Gido duc Viét Nam xin trdn trong cim on
cdc tdc gid co tac pham, tw li¢u dwoc swr dung, trich dan
trong cuon sdch nay.

Chiju trach nhiém xuét ban:
Téng Giam dbéc HOANG LE BACH

Chiu trach nhiém néi dung:
Tbng bién tap PHAM VINH THAI

Bién tap no6i dung: TRAN THANH HA —NGUYEN TH|I PHUOC THO - DANG THI THUY
Bién tap mi thuat: DANG NGOC HA

Thiét ké sach: HOANG CAO HIEN

Trinh bay bia: DANG NGOC HA — TONG THANH THAO

Minh hoa: NGOC HA — CAO HIEN — MANH HUNG — NGOC KHANG —
THIEU MY — THANH THAO

Stra ban in: TRAN THANH HA —NGUYEN THI PHUYOC THO —DANG THI THUY

Ché ban: CONG TY CP DICH VU XBGD GIA BINH

Ban quyén thudéc Nha xuéat ban Giao duc Viét Nam.

T4t c& cac phan cda ndi dung cubn sach nay déu khéng dwoc sao chép, lwu tri,
chuyén thé dwai bat ki hinh thérc nao khi chwa cé sy cho phép bang van ban cda
Nha xuat ban Gido duc Viét Nam.

TOAN 8 - TAP HAI (CHAN TRSI SANG TAO)
Ma s6: G2HH8T002M23

T I ban, (QP in sb ....) khd 19 x 26,5 cm
Ponviin: ...

Diachi: .o

S6 DKXB: 9-2023/CXBIPH/25-2142/GD

S6 QbXB: ........., ngay .... thang .... nam 20...

In xong va ndp lwu chidu thang .... ndm 20...
Ma s6 ISBN: Tap 1: 978-604-0-35169-2
Tap 2: 978-604-0-35170-8
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NGO vAn ucﬁ' VAN TOAN TOAN

BO SACH GIAO KHOA LGP 8 - CHAN TROI SANG TAO

1.NGU VAN 8 - TAP MOT 10. CONG NGHE 8
2.NGU VAN 8 - TAP HAI 11. GIAO DUC THE CHAT 8
3.TOAN 8 - TAP MOT 12. AMNHAC 8
4.TOAN 8 - TAP HAI 13. Ml THUAT 8 (1)
5.TIENG ANH 8 14. MI THUAT 8 (2)

Friends Plus - Student Book 15. HOAT DPONG TRAI NGHIEM,
6.GIAO DUC CONG DAN 8 HUGNG NGHIEP 8 (1)
7. KHOA HOC TU NHIEN 8 16. HOAT BONG TRAI NGHIEM,
8.LICHSUVADIA LIS HUGNG NGHIEP 8 (2)
9.TINHOC 8

Cac don vi dau méi phat hanh

e MiénBic:  CTCP Dau tu va Phat trién Gido duc Ha Noi
CTCP Sach va Thiét bi Giao duc mién Bac

e Mién Trung: CTCP Pau tu va Phat trién Gido duc Pa Nang
CTCP Sach va Thiét bi Giao duc mién Trung

e Mién Nam: CTCP Dau tuva Phat trién Gido duc Phuong Nam
CTCP Séach va Thiét bi Giao duc mién Nam
CTCP Sach va Thiét bi Giao duc Cliu Long

Sach dién tu: http://hanhtrangso.nxbgd.vn

N 978-604-0-35
Kich hoat dé mé& hoc ligu dién ti: Cao I6p nhi trén tem | |
dé nhan ma s6. Truy cap http.//hanhtrangso nxbgd.vn +
SRR et 786040 ! 351708

Ban in thir
Sdch khong ban




