{}@ pUC THAI (Tfi%r Chi bién kiém Chi bién)
LE TUAN ANH — PO TIEN PAT - NGUYEN SON HA
A =
NGUYEN THI PHUONG LOAN — PHAM SY NAM — PHAM bUC QUANG

BAN MAU

7 CONGTY CO PHAN PAU TU
XUAT BAN - THIET BI GIAO DUC VIET NAM



§1. Thu thap va phan loai dit ligu
§2. M6 ta va biéu dién dit liéu trén cac bang, biéu d6

§3. Phén tich va xit i dit liéu thu dwoc & dang bang, biéu do 19
§4. Xac suat ciia bién cé ngan nhién trong mét s6 trd choi don gian 26
§5. Xac suat thye nghiém ciia mét bién ¢b trong mét s6 trd choi don gian 31
Biii tdp cudi chudng V1 a7
'CHUONGVII.PHUONGTRINHBACNHATMOTAN 30
§1. Plurong trinh bac nhét mét 4n 39
§2. Ung dung cia phurong trinh béc nhat mét dn 45
Bai tap cudi chwong VII 50
(CHUONGVIILTAMGIACDONGDANG.HINHDONGDANG 52
§1. Dinh Ii Thalés trong tam gidc 52
§2. Ung dung cuia dinh li Thalés trong tam giac 58
§3. Puding trung binh cia tam gidc 62
§4. Tinh chit duding phin gidc cia tam gidc 66
§5. Tam gidc dong dang 70
§6. Truding hop ddng dang thit nhét cia tam gide 74
§7. Truding hop ddng dang thi hai cla tam gidc 79
§8. Truding hop ddng dang thi ba clia tam gidc 83
~ §9.Hinh déng dang 86
| §10. Hinh ddng dang trong thuc tién 90
Bii tiip cudi chudng VIII 94
HOAT DONG THUC HANH VA TRAI NGHIEM o7
Cha @é 3. Thuc hinh do chiéu cao
THUC HANH MOT SO PHAN MEM 101
BANG GIAI THICH THUAT NGU 106
BANG TRA CUU TU NGU 107

_ =

Céc em gii gin séch can than, khéng viét véio séch dé s dung duge ldudal.




MOT 56 YEU TO
THONG KE VA XAC SUAT

Trong chuong nay, ching ta sé tim hiéu nhing ndéi dung sau: thu thap va
phén loai dif liéu; mé ta va biéu dién dif liéu trén cac bang, biéu d6; phan tich va xr i
dif liéu; xac sudt, xac suat thuc nghiém cua bién ¢6 ngau nhién trong mét sé tro choi
don gidn; mai lién hé gilra xac suat thuc nghiém clia mot bién cd vdi xac sudt cia bién cd
do khi s6 lan thuc nghiém rat Ian.

§$1. THU THAP VA PHAN LOAI DU LIEU

O 16p 6 va 16p 7, chiing ta di 1am quen vdi tién trinh thong ké, trong d6 ¢6 thu thip va
phan loai du liéu. ‘I 2

Lam thé nao dé thu thap va phén logi dit liéu?

—
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I. THU THAP DU LIEU

@nCa’c ban hoc smh lop 8A muon thu thap thong tin Ve s0 lwong huy chuong dat
duoe ctia Poan thé thao Viét Nam tai SEA Games 30. Theo em, cac ban lop 8A co thé

thu thap nhimg théng tin d6 bang cach nao?

@ + C6 nhiéu cach dé thu thap diliéu, chdng han: quan sat, lap phiéu diéu tra (phiéu hoi),

tién hanh phéng van, ... hodc thu thap tit nhiing nguén ¢é san nhu sach, bao, trang
web, cac phuong tién théng tin dai chang, ...

Ching han: Trong Hoat déng I, cac ban hoc sinh 16p 8A ¢o thé thu thap théng tin vé sé
lwong huy chuong dat duoc ciia Doan thé thao Viét Nam tai SEA Games 30 tir trang web
https://vietnamnet.vn, ket qua thu duoc nlur sau:

— Cac loai huy chuong la: huy chuong Vang, huy chuong Bac, huy chuwong Péng;

~ S6 luong huy chuong méi loai do lan huot la: 98, 85, 105.

Vidu 1) Lop trudng lop 8C muon thu thap théng tn vé cac mén the thao duge wa thich
cuia cac ban trong lop. Theo em, ban 16p trnrong co the thu thap nhimg théng tin do bang

cach nao?



Criai

Ban 16p truong 16p 8C ¢o thé thu thap nhimg théng tin do bang cach lap phiéu hoi theo
mau sau (Bang I).

Maén thé thao Ua thich * Mot cira hang ban kem muon

Bong da tim hidu vé cac loai kem yéu thich

X va cua 40 khach hang trong sang

S e Chit nhat. Theo em, cira hang ¢6

Bong ro thé thu thip nhimg thong tin do
béang cach nao?

Bing |

Il. PHAN LOAI VA TO CHUC DU LIEU

@B Ban Ngan thu thap théng tin tir Nién giam Théng ké 2020 (NXB Théng ké, 2021)
vé 50 luong cac tinh/thanh pho thuéce cac vimg kinh t& — xa hdi ciia mide ta nam 2020
nhu sau:

— Séu vung kinh t€ — xa héi 1a: DPong biing séng Hong, Trung du va mién ndi phia Bic,
Biic Trung Bo va Duyén hai mién Trung, Ty Nguyén, Pong Nam B, DPong biing song
Citu Long;

~ S6 lugng cdc tinh/thanh pho thude cdc viing kinh & ~ xa hoi d6 lan lugt la: 11, 14, 14, 5,
6, 13.

Hiy phén loai cdc dit liéu dé dya trén tiéu chi: dit lidu 1a s6 lidu; dit liéu khong phii la
sO licu.

Trong cac dit liéu thong ké thu thap duoc:

— Co nhimg dir héu théng ké la $6 (s6 lidu), nhtmg dir héu nay con go la dir liéu dinh lwong,
— C6 nhimg dit liéu théng ké khéng phai la s6, nhimg dit liéu nay con goi la dit liéu dinh tinh.
Do dit liéu thu thap duoc thuong rat da dang va phong phu nén dé thuén tién trong mé ta,
bieu dien va xar li dir hieu ta co the phan chia, sip xép cac dit heu do thanh nhimg loa: dit
liéu theo nhimg tiéu chi cho truroc.

Viéc sap xép thong tin theo nhiing tiéu chi nhat dinh goi la phdn loai dif liéu.
Dua trén tiéu chi dinh tinh va dinh luong, ta co the phan loai cac dir liéu thanh hai loat:
— Dir liéu dinh hrong duoc biéu dién bﬁng 56 thue;
~ Dir liéu dinh tinh duoc biéu dién béng tir, chit cai, ki hiéu, ...
Pé thuan tién trong t6 chnre dir liéu thu thap duoc, ta co theé phan nhom mai loai dit liéu

trén thanh cac nhom theo nhiig tiéu chi cho trudc.

O,



Vidu 2 DPE ning cao hiéu qua kinh doanh, mdt siéu thi ti€n hanh hoi nhiing mét hing ma
50 khdch hing du dinh mua khi vio siéu thi. Két qua thu dudc nhu sau: gao, mi én lién,
thit, ¢4, rau i, tring, hoa qud, stia tidi, quin do, nude khodng, nude gidi khét, nide sinh 0,
xi phong, kem dinh riing, bot giiit, xoong noi, bat dia, bit viét, vé hoc sinh, ciip sdch.

a) Co6 bao nhiéu mit hang dudc khich hang du dinh mua?

b) Hiy sdp xép cdc mit hing d6 theo nhiing nhém sau:

Nhom 1: Mit hang thuc pham; Nhém 2: Mt hang dd udng;

Nhom 3: Miit hing d6 diing trong gia dinh;  Nhém 4: Mit hang viin phong pham.
Giai

a) C6 20 mdt hing duge khach hang du dinh mua. % Dé tim hicu ve cac dong vit
¢ xwong song trén Trai E)at ban

b) Ta phiin nhém 20 miit hang dé nhu sau: Loan da suu tam tu lidu vé rlhﬂ:ng

Nhom 1: Gao, mi &in lién, thit, ¢4, rau cu, tring,  dong vat sau: ca 16 dong, ca chep,
hoa qué; ca thu, ech, nha, ¢6c, ran ho mang,

thin ca san, ga Pong Ta
Nhom 2: Sila toi, nude khodng, nude gidi khdt, g ltf;"cm et ﬁng e

nude sinh t6; sur ir. Em hiy giap ban Loan phan
Nhom 3: Xa phong, kem dénh ring, bot gigt, — nhom cac dong vat do theo nhimg
xoong noi, bt dia, quﬁn 40: tieu chi sau: Ca; Ludng cir; Bo sat:

Nhoém 4: Biit viét, vé hoe sinh, cip sdch. Sl g oo
Nhdn xér: Viéc phan loai dit liéu thong ké phu thude vao nhimg tiéu chi dura ra, hay noi
cach khac, phu thude vao muc dich phan loai.
lIl. TINH HOP Li cUA DU LIEU
Sau khi thu thap, phan loai va t6 chirc dit ligu, ta can xem xét tinh hop li ctia nhimg dit héu
théng ké do, dac biét chi ra duoc nhimg dit héu khong hop li.
@B Tim diém khong hop li trong nhimg dit liéu cho dun day.
a) Danh sach email cua cac ban trong do1 van nghe lop 8C nhu sau (Bang 2):

STT Tén Email
1 | Nguyen Vin Duong vanduong08@gmail.com
2 | ChuThi Thu Hing thuhang chu.vn
3 Pham Thi Mai1 Huong mathuongpt(@yahoo.com
4 Ngo bire Tien Ductienngo2008@gmail.com
Bing 2

b) Két qua 5 bai kiém tra mén Toan cta ban Ding lan luot la: 8; - 6; 7 5: 9.

G



Nhdn xét: Dé danh gia tinh hop li ctia dit liéu, ta can dua ra cac tiéu chi danh gia, ching
han nhur dit héu phai:

— Pung dinh dang;:

— Néim trong pham vi du kién;

— Phai ¢ tinh dai dién d6i véi van dé can thong ké.

Trong Hoat dong 3, ta c&

— Dit hiéu thuhang_chu vn la khong hop li vi dit iéu do khong ding vai dinh dang ctia email,
— Dit liéu — 6 khong hop li vi két qua ctia mét bai kiém tra phai la s6 khong am.

Vidu 3 Dé chuan bi cho nim hoc madi, mét cong ty may thiét ké mau déng phuc cho
hoc sinh ctia mot trudmg trung hoe co s6. Cong ty da hory kién ctia 50 hoc sinh lop 6 vé
mau dong phuc da thiét ké va nhan duoc két qua la ¢6 40 hoce sinh thich mau dong phuc do.
Tir do, cong ty dua ra ket luan ring c6 80% s6 hoe sinh cua truong thich mau déng phuc

do. Theo em, céng ty may dura ra két luan niur thé thi c6 hop li khéng? Vi sao?

Giai

Két luan ma cong ty may néu ra la khéng hop li vi d6i tugng héi y kién chi la nhimg hoc
smh lop 6 khong dam bao tinh dai dién cho toan bo hoce sinh cna truong trung hoc co sa
(6 cac khoi lop 6, 7, 8. 9).

@BED Ban Chau vé biéu dé hinh quat tron
nhu & Hinh 1 dé biéu dién ti 1é cac loai sach
trong thu vién: Khoa hoc (KH); Ki thuat va
Cong nghe (KT — CN): Van hoc va Nghe thuat
(VH — NT); Sach khac. Hoi nhimg s6 liéu ma
ban Chau néu ra trong biéu do hinh quat tron &
Hinh 1 da chinh xac clhwa? Vi sao?

"¢

Hinh {

Pé danh gia tinh hop li clia di liéu, ta c6 thé dua vao méilién hé toan hoc don gian
gilfa cac s6 liéu.

Chéng han, dé dam bao tinh hop li, dit liéu can phai dap (mg ding cac tiéu chi toan hoc
dom gian nhr

— Téng tat ca cac s6 liéu thanh phan phai bang s6 liéu ctia toan thé;

~ 86 luong ctia bé phan phai nho hon s6 lwong ctia toan the.

Vidu 4/ Mét truong trung hoc co sé cho hoe sinh khéi 16p 8 ding ki tham gia hoat
déng ngoai khoa. Bang 3 thong keé s6 luong hoc sinh dang ki tham gia hoat dong ngoai
khoa ctia timg 16p. So liéu nao trong Bang 3 la khéng hop 1i? Vi sao?

©



86 hoc sinh dang ki tham gia %M“t ra hé 3 16 nhan vié

L Si s6 2 Ot cira hang co 1an vien

2 hogt dong ngogl khod (mdi nhin vién chi lam mot ca).
8A 40 35 Quan li erra hang thong ké nhar sau:

1 Ca 1: gom 6 nhan vién;

l e i > Ca 2: gf:-m 6 nhan vién,

| 8C 40 35 Ca 3: gom 5 nhan vién.

| 8D 39 36 Hoi nhimg so liéu ma quan li

Beng 3 cira hang néu ra da chinh xac chwa?
Grai Vi sao?

Ta thay: Si s6 cuia lop 8B chi la 38 (hoc sinh), nhumg s6 hoc sinh etia 16p do déing ki tham
gia hoat dong ngoai khoa lai 1a 39 (hoc sinh). Vi the, s0 hiéu nay la khong hop L.

BAI TAP

1. Sau khi tim hiéu vé cdc dai duong trén Trdi Dét of trang web htips://vi.wikipedia.org,

ban Thanh thu digc nhting dut liéu thong ké sau:

— Nim dai duong la: Théai Binh Dudng: Pai Tay Dudng;: An D06 Duong; Biic Biing Dudng;
Nam Dai Dudng.

— Dién tich (don vi: triéu km?) ctia niim dai duong d6 1dn lugt la: 165,25; 106,4; 75;
14,09; 20,3.

Hay phin loai cdc dit liéu d6 dua trén tiéu chi dinh tinh va dinh lugng.

Pé hoc t6t mon Ngit viin 16p 8, ban Dung dy dinh doc nhiing viin ban viin hoc sau:
bt ritng phutong Nam (Doan Gidi); Hai van ddm dudi ddy bién (J. Verne); Budi hoc
cudi cung (A. Daudet); Co bé bdn diém (H. Andersen); Truvén Kiéu (Nguyé"n Du);
Luc Van Tién {Nguyé’n Pinh Chiéu): Sherlock Holmes (A. Doyle); Tre Viér Nam
(Nguyén Duy); Thu himg (D& Phi); Ty tinh (HS Xuidn Huong); Qua déo Ngang
(Ba huyén Thanh Quan); Khéc Duong Khué (Nguyén Khuyén); Canh vui cuia nha ngheo
(Tan Da); Bep lita (Bing Vletj Nhitng ngay tho du (Nguyén Hong); chéo Quan dm
Thi Kinh; tuong Nghéu So Oc Hén: Romeo va Juliet (W. Shakespeare).

Hay phin nhém nhiing vin ban vin hoc néu trén theo nhiing tiéu chi sau (Bang 4):

Truyén Tén tac pham, tac gia (liét ké cu the)

Tho | Tén tac pham, tac gla (liét ké cu ﬂlﬂ)

Ki | Tén tac pham tac gia (liét ké cu the)

Iuch ban vin hoc | Tén tac pham, tac é;th_ﬁet ké cu the)
Bang 4



3. Pé chuan bi dura ra thi truomg mau xe 6 t6 moi, mét hing san xuat xe 6 to tién hanh
thém do mau son ma ngudi mua yéu thich. Hing san xuat xe do di hoi y kién cia 100
nguol mua xe ¢ do tudi tir 20 dén 30 va nhan duoc két qua la: 45 nguom thich mau
den, 20 nguoi thich mau triang, 35 nguoi thich mau do. Tir d6, hang san xuat xe dua
ra quang cao sau: 45% s6 nguoi mua chon xe mau den, 20% s6 nguoi mua chon xe
mau trang. Theo em, hing san xuat xe dua ra két luan nhu trong quang cao trén thi
co hop li khong? Vi sao?

4. Mot cong ty kinh doanh vét liéu xay dung c6 bon kho hang, mé1 kho hang ¢6 50 tan hang.
K¢ toan ciia cong ty lap biéu d cot kép & Hinh 2 biéu dién s6 hrong vat liéu da xuat ban
va s0 hrong vat liéu con ton lai trong méi kho sau tuan 1€ kinh doanh dau tién.

bz
So lgmg
vir lidu B Xuit bdn
(tdin) B Ton lgi

' 35
0 | 30 30 30
w0+ B2 20
15 15
10 +
0

Kho | Kho 2 Kho 3 Khod Kho
Hinh 2
Ké toan da ghi nham s6 liéu ciia mét kho trong biéu do cot kép & Hink 2. Theo em,
ké toan da ghi nham s6 liéu ciia kho nao?

5. Bang 5 thong ké s6 luong hoc sinh timg 16p & khoi 16p 8 ctia mét truong trung hoc
ca so dur thi hét Hoc ki I mén Toan,

Lap St sh S0 hoc sinh dy thi
8A 40 40
8B 41 40
8C 40 41
8D 39 39
Bing 5

S6 liéu nao trong Bang 5 la khong hop 1i? Vi sao?



s2. MO TA VA BIEU DIEN DU LIEU

TREN CAC BANG Bl EU BO
O 16p 6 va 16p 7. chiing ta dd lam quen vdi viéc mo ta va biéu dién dif liéu vao bing, biéu
dd thich hgp & dang: bang théng ké; biéu do tranh; biéu d6 dang cot/cot kép; biéu dd doan
thiing; biéu do hinh quat tron.

")ﬂ

Cdc dang bdng, biéu do trén mo td
va biéu dién dit liéu nhit thé nao?

I. BIEU DIEN DU LIEU TREN CAC BANG VA BIEU DO THONG KE
1. Mot s6 dang bang, biéu d6 théng ké

GZIEW Hay cho biét ta ¢6 thé mo ta va bidu dién dif liéu vao nhilng dang bing, biéu dd
thong ké nio.

Vidu 1. Biéu d6 cOt & Hinh 3 cho biétkim  Saricn 4
ngach xudt khdu dién thoai va linh kign clia MY |
Viét Nam trong cdc ndm 2017, 2018, 2019, 0y B 27 N
2020. O diy, kim ngach xudt khau mét loai 40 -
hang hod la so tién thu dugc khi xuat khiu 30 4
loai hang hod do. 20 1
Néu cdch xdc dinh kim ngach xuit khiu ol
dién thoai va linh kién cia Viét Nam trong TR TE W
nam 2020, (Nguén: Bdo cdo cia Bé Cong thitong
tit ndm 2017 dén ndm 2020)
Giai Hinh 3

Nhin vao c6t biéu thi kim ngach xuat khau dién thoai va linh kién cia Viét Nam trong
nam 2020, ta thay trén dinh c6t do ghi s6 50 va don vi tinh ghi trén truc thing dimg la
ti d6 la My. Vay kim ngach xuat khau dién thoai va linh kién ctia Viét Nam trong nam
2020 la 50 ti d6 la My,

Vidu 2. Biéu do cot kép & Hinh 4 thong ké téng san pham trong mzde (GDP) theo gia
hién hanh cta Viét Nam va Singapore trong cac nam 2016, 2017, 2018, 2019.

Néu cach xac dinh téng san pham trong mrde (GDP) ctia Viét Nam va Singapore trong

nam 2019.
©



1 S4tien A m Viét Nam = Singapore
(ti db la My)
401 3732 3721
3419
300 4
w2l e
200 4
100 4
4] =
2016 2017 2018 2019 Ndm
(Nguon: Nién gidm thong ké 2020, NXB Thong ké, 2021)
Hinh 4

Gidi )
— Nhin vao c6t (mau xanh) biéu thi GDP ctia Viét Nam % Trong Vi du 2, néu cach
trong ném 2019, ta théy trén dinh eot doghi s6261,9  Xac dinh tong san pham trong
va don vi tinh ghi trén truc thing dimg 14 ti d6 la My I’S‘WEIEEIPPE,, G“iﬂug:‘f‘ttr“m“ s

" " i - : G 1ng e lan ong ca
Vay GDP cua Viét Nam trong ndm 2019 1a 261,9 ti nam 2016. 2017, 2018,
do la M.
— Nhin vao ¢t (mau cam) biéu thi GDP ciia Singapore trong nim 2019, ta thay trén dinh
cot do ghi s6 3721 va dom vi tinh ghi trén truc thing dimg la ti d6 la My. Vay GDP cua
Singapore trong nam 2019 la 372.1 t1 d6 la My.

Vidu 3 Biéu dé doan thing trong Hinh 5 A Nhirdo
biéu dién nhiét do tai mot s thoi diém trong | (O
ngay 23/4/2022 & Hue.

Néu nhiét do & Hue hic 9h

Gidi

Pé biét nhiét dé & Hueé lic 9 h, ta lam nhur sau: - BE | )
— Tir didm “9” trén truc nim ngang, dong 6 9 12 15 18 21 Thaidiém(h)
theo chieu thing dimg toi dau muit ciia doan Hinh 5

théng thuée dudng gap khuc;

— Pi tiép theo chiéu ngang vé bén trai cho dén khi gap truc thing dimg;
~ Poc 56 chi trén truc thang dimg.

Ta cé: Nhiét d6 & Hue lne 9 h la 32 °C.



Vidu 4 Bieu d6 hinh quat tron & Hinh 6 biéu dién két qua thng ké (tinh theo ti s6 phan
tram) dién tich ctia chau A, chau Au, chau Phi, chau M¥, chau Pai Duong, chau Nam Cuc
30 Vo1 téng dién tich cua ca sau chau luc do.

u Nam Cuc
. Chiu Dai Duion 9%
B 6%

N

AT} .\1._ Chiu A ')r._ i
..h (s III'.I 7% ‘L\ “\'__:

IR |

S i £ e R e T,
H‘“m_i - T o chu MAR cye ==
e Ramh 161 et chit e
& - g w .
Luwtgic do cdc chau luc va dai dieong (Nguon: htips:/ivi.wikipedia.org)

Hinh 6
Hoi chau A chiém bao nhiéu phan trim tong dién tich ctia ca sau chau luc do?
Giar

Ti 56 phan tram cua dién tich chau A so véi tong dién tich cuia ca sau chau luc la 30%.

2. Lua chon va biéu dién dif liéu vao bang, biéu do thich hop

@Mﬁt cong ty taxi tuyén lai xe cho ba ca lam

viéc trong ngay: ca 1 tir 0 h 00 dén 7 h 00, ca 2 tix

7h00den 17 h00; ca 3 tir 17 h 00 dén 24 h 00. Két

qué tuyén chon lai xe ctia cong ty nhur saw: 5 ngudi

cho ca 1; 31 nguoi cho ca 2; 14 nguoi cho ca 3.

a) Hay lua chon biéu dé thich hop dé biéu dién dir
liéu trén.

b) Hay hoan thién biéu dé & Hinh 7 dé nhan duoc
bieu do ¢ot bieu dién két qua tuyen chon trén.

Nhan xét

— Pé biéu dién dit liéu thong ke, ta can hra chon bang, biéu dé thich hop.

~ Dé co thé hoan thién duoc biéu dé théng ké (hoéc bang thong ké) da hra chon, ta can

biéu dién duoc dir liéu vao biéu dé (hoac bang) do. Mudn vay, ta can biét cach xac dinh

mai yéu t6 ciia biéu do (hodc bang) thong ké do.




Vidu 5 S& lugng hoc sinh & hai 16p 8A va
8B ding ki tham gia: céu lac bd (CLB) bong
d4 14n lugt 14 26 va 22 (hoc sinh); CLB béng
r6 14n luot 12 14 va 18 (hoc sinh).

a) Hay lua chon biéu dé thich hop dé biéu
dién dit liéu trén.

b) Hay hoan thién biéu dd ¢ Hinh 8 dé nhin
dugc biéu db cot kép thong ké so lugng
hoc sinh & hai 16p 8A va 8B ding ki tham
gia hai CLB trén,

Gidi

a) Ta lua chon biéu dé cot kép dé biéu dién
dir héu trén.

b) Sau khi hoan thién biéu db & Hinh 8,
ta nhan duoc biéu do cét kép & Hinh 9
biéu dién 50 lwong hoe sinh & hai 16p 8A
va 8B ding ki tham gia CLB béng dd va
CLB béng rd.

86 hoc sinh mLOp8A
01l .
8 LGp8sB

254
20 4
15 4+
10 +
54

=
Bongdi Bong 0 Cdu lac bé

Hinh 9
Vidu 6, Nguoi phu trach mét cau lac bo
thong ké so lwong thanh vién co mat tai
cau lac bo tir thir Hai dén thir Sau lan luot
nhur saw 15; 20; 20; 15; 12 (nguo).

a) Hay lua chon bieu d6 thich hop dé biéu
dién dir liéu trén.

b) Hiy hoan thién biéu do & Hinh 10 dé
nhan duoc biéu dé doan thing biéu dién
s6 thanh vién co mit tai cau lac bo trong
nhimg ngay da néu

()

S0 hoc sinh 4 m Ldp
30+

25+
204
154
104
54
0

@ Ciu lac h;-;_i

t Hinh 8
* Thong ké so san pham ban duoc

trong cac thang 1. 2, 3 cua mﬁtm’m}éng

lan lugt la: 50; 40; 48 (don vi: chiec).

a) Hay lua chon bang thong ké thich
hop dé biéu dién dir liéu trén.

b) Hay hoan thién Bang 1 de nhan dwoc

bang thong ké biéu dién dir lidu tién.
Thing 1 2 3
S0 san pham
ban duoc ? ? ;s
(dom vi; chiéc)
Beng 1

YSd thanh vién

7% 1
317 @l @

Ngay

3 1 L 4 i trong mﬁ'ri
Hinh 10
184 thanh vién
25 |
7

al 2@

154 °;

ot i i |

ol | : Ngay
;] : : | i trong i‘l'l't':'{!_

Thit Thit Thit Thd Thd
Hai Ba Tu Nim Sdu
Hinh 11



Gidi

a) Ta hua chon biéu d6 doan thang dé biéu dién dit liéu trén.

b) Saukhi hoan thién biéu d6 & Hinh 10, ta nhan duoc biéu do doan thing & Hink 11 biéu dién
s0 thanh vién co mat ta1 cau lac bo trong nhimg ngay da neu.

Vidu 7. Mot doi san xuat binh xét thi dua cho méi thanh
vién theo bén mirc: Tot, Kha, Tnng binh, Chwra dat. Sau khi
binh xet. ti 1é xép loai thi dua theo bén mire: Tot, Kha,
Trung binh, Chwra dat 1an luot la 30%:; 40%: 20%: 10%.
a) Hay lua chon biéu do thich hop dé biéu dién dit liéu trén.
b) Hay hoan thién biéu dé & Hinh 12 dé nhan duoc biéu dd

hinh quat tron biéu dién cac dit liéu thong ké trén Biét
réng hinh tron biéu dién dit liéu & Hinh 12 da dugc chia

san thanh cac hinh quat, mé1 hinh quat tmg von 10%. Hinh 12
Chua dat

Gidi

a) Ta lua chon biéu d6 hinh quat tron dé biéu dién dir liéu
trén.

b) Do ti 1é xép loai Tot la 30% nén ta té6 mau ba hinh quat
chia san lien nhau dé bieu dién ti 1é xép loai Tot. Ta ciing
lam twong tur doi von cac ti lé xép loai con lai. Biéu do hinh
quat tron & Hinh 13 biéu thi cac dir liéu thong ké da cho.

- Hinh 13

II. BIEU DIEN MOT TAP DU LIEU THEO

NHUNG CACH KHAC NHAU

86 xi ming 1

@B S6 xi ming ban duge ciia mot clia hang (tin)
kinh doanh vit liéu xdy ding trong cdc thing e (2)
1, 2, 3, 4 lan lugt Ia: 200,5; 183,6; 215,5; 2219 200 |
(don vi: lﬁ'ﬂ} 150 +
a) Lap bing s6 liéu thong ké sO tin xi miing bén 100

dugc cta cua hang do trong cic thing 1, 2, 3, 4 50 1

S SO . | 2 3 4 ﬁ'ﬂ"ll;

Thing 1 : 3 4 Hinh 14
Sotanda | 3 " -
ban -

O



b) Hily hoin thién biéu dd & Hinh 14 dé nhan duge biéu dd cit biéu dién s6 tin xi ming
bian dudc cua ctia hang do trong céc thang trén.

Nhdn xét: Doi véi mot tap dit liéw, ta co the:
— Biéu dién tap dit liéu do theo nhimg cach khac nhau vao bang, biéu do thich hop:
— Chuyén tap dir lidu do tir dang biéu dién nay sang dang biéu dién khac.

Vidu8 Théng ké s6 luot khach du lich quﬁ-c te dén Viét Nam trong cac nam 1990,
1995, 2000, 2005, 2010, 2015, 2019 khoang la: 250; 1 351, 2 140; 3 478, 5 050, 7 944,
18 009 (don vi: nghin huot khach) (Nguon:https://vietnamtourism.gov.vn).

a) Lap bang thong ké s6 lugt Nam 1990 | 1995 | 2000 | 2005 | 2010 | 2015 | 2019
khéch du lich quéc t& dén . .
Viét Nam trong cdc nim SO lm?t khach 9 9 2 9 V) 9 9
trén theo méiu bén: (nghin luot)

8¢ e khdch
(nghin lict)

b) Hay hoan thién biéu dé & Hinh 15 20 000
dé nhan duoc biéu do cot bieu dién 17 500
cac dir ligu thong ké s6 luot khach 15 000
du lich qurf')c té dén Viét Nam trong 12500
cac nam trén. 10 000

7500
2
Gidi 5000
a) Bdng 2 biéu dién s6 lugt khach du 2% ()
. " (8]
lich quéc 1€ dén Viét Nam trong 1990 1995 2000 2005 2010 2015 2019 Netm
cdc ndm trén: Hinh 15
Nam | 1990 | 1995 | 2000 | 2005 | 2010 | 2015 | 2019

=

S6 luot khach (nghin luot) | 250 | 1351|2140 3478 | 5050 | 7944 |18 009

Bang 2

- b} S& lugnt kheich
b) Biéu d6 cot & Hinh 16 biéu dién 20000 { (nghin Iugt)

s0 ludt khéach du lich quéc t€ dén 17500

Viét Nam trong céic nim trén: 15000 +
12 500 4

10000 +
7500
5000 +
2500 +

0

I8 009

1990 1995 2000 2005 2010 2015 2019 Ndm
Hinh 16



Vidu9 / Nhu da néu trong Vi du 2, tong san

phﬁm trong nuoc (GDP) theo gia huién hanh Gﬂf’ !
ctia Viét Nam trong cac ndm 2016, 2017, 2018, 401 MY
2019 lan heot la: 205,3; 223.7; 245.2; 261.9 300 1
(don vi: ti do la M¥). 2071
: : 200 1
a) Lap bang so hiéu thong ké GDP cta Viét Nam .|
trong cac nAm trén theo mau sau: I;}U &l
Nam 2016 | 2017 | 2018 | 2019 50 + g i :
GDP 0 GG
9 2 9 2 ? ? | N
(ti do la My¥) ' ' ' ' agu
. ; : Hinh {7
b) Héy hoan thién biéu dé & Hinh 17 dé nhan ’
duce biéu d6 doan thing biéu dién GDP eia  GDF |
Viet Nam trong cac nam frén. (ti do laMy)
300 ¢
Gidi 261,9
ici | | % yi3q H52 2
a) Ta co bang s6 héu thong ke GDP cua Viet Nam 200 1
trong cac nam da néu la: 1504 |
Nam 2016 | 2017 | 2018 | 2019 100 +
Y S0 4+
: (:}DP . | 2053 1223,7 | 245,2 | 261.9 o L— 5. : ; %
(t1 do la My) _ 2016 2017 2018 2019 Ngim
b) Sau khi hoan thién biéu do & Hinh 17, ta nhan Col
duoc bieu do doan thang ¢ Hinh 18 bieu dien ‘Sﬁﬁﬁ'“_ ‘
GDP ciia Viét Nam trong cac nim trén (nghinti dong)
1 400 + 1 353,0
Vidy 10 Biéu do cot kép & Hinh 19 biéu ys50 1 11414 il
dién téng san pham trong nude ctia linh vuc 1 000 -
Nong, lam nghiép va thuy san, Cong nghiép 50
va xay dumg, trong cac nam 2017, 2018, 2019. |
Lap bang s6 liéu tong san pham trong nudc cia VY 7482, 500.6 5106
hai linh vuc trén trong cac nam 2017, 2018, 4007
2019 theo mau sau (don vi: nghin ti dong): 200 4
Linh vuc Nam 2007 2018 2019 g 2017 2019 Ném
Nong, lam nghiép " " a ® Nong, ldm nghiép va thuy sin
va thuy san : : : ® Cong nghiép va xiy dung
- i (Nguon: Nién gidam Thing ké 2020,
- - : a '5 =
Cong nghiép va " . ) NXB Thing ké, 2021)
xay dung Hinh 19

©



Gidi
Béng s6 liéu thong ké tong san pham trong nude ctia hai linh vue trén trong cac nim 2017,
2018. 2019 nhur sau (don vi: nghin ti dong):

Lmh vire Nam 2017 2018 2019
Nong, lam nghiép va thuy san 482,4 500,6 510,6
Cong nghiép va xay dung 1141,4 12424 13530

Vidu 11, Biéu do cot & Hinh 20 biéu dién ti 1é phan tram san pham ban duoc ctia mot
doanh nghiép trong bén quy ctia ndm 2021. Hay hoan thién biéu d6 & Hinh 21 dé nhan
duoc biéu dé hinh quat tron biéu dién cae dir liéu thong ké trén. Biét rang hinh tron biéu
dién dit liéu & Hinh 21 da duoc chia san thanh cac hinh quat, méi hinh quat tmg véi 10%.

Tilé,
phén trdm

40% 1

309 30% 30%

206 20% 20%

10%5%

(5% -
Quyl QuyH Quylll QuylIvV Quy
Hinh 20 Hinh 21

Gidi
Do ti 1é phan trim san pham ban duoc trong Quy I 1a 30% nén ta to mau ba hinh quat chia
san lién nhau dé biéu dién ti 1é do. Ta ciing lam tuong tu déi vai cac ti 1é phan trim san
pham ban duoe trong cae quy con lai. Biéu d6 hinh quat tron & Hinh 22 biéu thi cac dir
liéu thong keé da cho.

Hinh 22



BAI TAP

1. 86 luot khach dén mét cira hang kinh doanh tir thir Hai dén Chi nhét ctia mét tuan
trong thang lan luot la: 161, 243, 270, 210, 185, 421, 615.

a) Lap bang thong ké s6 luot khach dén cira hang trong nhimg ngay do theo mau sau:

Ngay trong tuan | Thir Hai

Tinr Ba

Thir Tw | Thir Nam | Thir Sau | Thir Bay | Chai nhéat

S6 ot khach ?

?

? ? ? ? ?

b) Hiy hoan thién biéu d6 & Hinh 23 dé nhén dudc biéu d6 cit biéu dién cdc di liéu
thong ké s6 lugt khdch dén ctia hang trong nhiing ngay do6.

-

Sa et khach
600

500 4
400 4
300 -
200
100

()

)
| )
j I I I Ngay trong tudn
0 s

Thit Hai Thit Ba That Ty Thad Niam Thit Sdu Thad Biy Chi nhiit

Hinh 23
2. Bang 3 néu thuc trang va du bao veé 80 nguo cao tudi ciia Viét Nam dén nam 2069:
Nam 2009 | 2019 | 2029 | 2038 | 2049 | 2069
S6 ngudi cao tudi (triéungudi) | 7,45 | 11,41 | 17,28 | 22,29 | 28,61 | 31,69
(Nguén: Tong cuc Thing ké)
Biine 3
Hay hoin lh'gf bicu dc_' _,a ¢ S& ngutcn cao tudi
Hinh 24 di'i nhdn dugc bicu 35| (srieu ngudsi)
dd cot biéu dién cic dit 304 (2]
liéu thuc trang va du bio 21
vé sO ngudi cao wdi cla s @
Viét Nam dén nim 2069:
154
104
tall
(0 -
2000 2019 2029 2038 249 2069 Nam
Hinh 24

@



3. Ban t6 clnre cua giai thi dau thé thao ban vé theo bon
muc A, B, C, D. Ti lé phan chia cac vé ¢ bon muc
A, B, C, D lan luot la 35%, 45%, 15%, 5%.

a) Lap bang thong ke ti 1¢ phan chia vé & bon muic trén

theo mau sau:
Miic vé A B | 5 D
Ti 16 vé (%) ? ? ? ?

. Hinh 25

b) Hély hoan thién biéu do & Hinh 25 dé nhin duoc biéu do hinh quat tron bieu dién cac
dit liéu thong ke trén. Biét rang & Hinh 25 hinh tron da duoc chia sén thanh cac hinh
quat, méi hinh quat img vai 5%.

4, Biéu do doan thang & Hinh 26 thong ké so lwong ti vi va ta lanh ban duoc trong
thang 1, thang 2, théang 3, thang 4 ciia mét cira hang kinh doanh. Hay hoan thién biéu do
cotkép & Hinh 27 dé nhan duge biéu do biéu dién cac dit liéu trong biéu do doan thing
& Hinh 26

§6 lugmg S8 ligmg A ® Tivi
(chiéc) st T Vi ==t T L anh (chide) - ® Ti lanh
=0 FYRTRUNCORTY, . 25
I'I}

. SRS, 2 1

i ]
104 s | _ 10
51 | : 5 1
9 : i - 0

I 2 3 4  Thdng 1 2 3 4  Thang

Hinh 26 Hinh 27

5. Biéu d6 hinh quat tron & Hinh 28 biéu dién ti 1é cac loai
mau vat trong bao tang sinh vat cia mét truong dai hoc vé
nhimg lép dong vat co xuong séng: Ca;, Ludng cu; Bo sat;
Chim; Pdng vat co v
Lap bang thong ké ti 1é cac loai mau vat do trong bao tang
sinh vat theo mau sau

mpdéng?i Ca |Lwong cr | Bo sat | Chim Bongvat| g ¢, @ Luiing cv
“ R s ® Bosat #® Chim

Tilé mauvat (%) | ? ? 9 5 . = Dong vit ¢é vl

' ' - Hinh 28




§3. PHAN TIiCH VA XU Li DU LIEU
THU PUOC G DANG BANG, BIEU PO

O 16p 6 va 16p 7. chiing ta dd lim quen vdi viéc phén tich va xit If dii liéu thu dudc & dang
bang hoic biéu do.

99

Phdn tich va xut Ii dit liéu thu dwge o dang bang
hodic biéu do @é lam gi?

I. PHAT HIEN VAN DE DUA TREN PHAN TiCH VA XU Li DU LIEU THU BUGC
& DANG BANG, BIEU PO

Trong muc ndy, ching ta ti€p tye tim hiéu cdch phdt hién vin dé (hoiic quy ludt don gian)
dua trén phin tich va xt If 6 liéu thu duge & dang bang, bifu db théng ké nhim rit ra
nhiing két luin hitu ich.

GRIEW Bing 1 cho biét tién lai ciia mot cifa hang trong Quy 1 niim 2022:

Théng Thing 1 Thing 2 Thang 3
Tién la1 (triéu dong) 10 30 15
= o4& F

a) Tinh tong tién ldi ciia cira hang trong cac thang ctia Quy I ndim 2022,
b) Tien lai trong thang 2 gap bao nhiéu lan tién a1 cia ca hai thang con lai ctia Quy 1?

Q Pé phat hién van dé (hoac quy luat don gidn) dua trén phan tich va x( li s6 liéu thu
dudc, ta can:

~ Nhan biét dugc maéi lién hé toan hoc don gian gitia cic s6 liéu da duoc biéu dién;
- Thuc hién dugc tinh toan va suy luan toan hoc.

Vidu 1 DPanh gia két qua hoc tap trong Hoc ki I ctia hoc sinh 1op 8A & mét truremg
trung hoc co s& duoc thong ké trong Bang 2:

Mire Tét Kha Pat Chwa dat

Sé hoe sinh 16 11 10 3

Bing 2




a) Lop 8A c6 tat ca bao nhiéu hoc sinh?

b) Trong budi so ket cuoi Hoc ki I, gido vién chu nhiém lop 8A théng bao: Ti 1¢ hoe sinh
dat két qua hoc tap Hoc ki I duoe danh gia & mare Tot va Kha so vail ca lop la trén
67%. Thong bao do cua giao vién chui nluém co ding khong?

Giai ‘
a) 86 hoc sinh ctia lop 8A la * Xep loai thi dua clia mdt 16
. san xuat la:

| 16 +11 +r10+3=40(h@csmh}. o toat | XU | g [Fone

b) S6 hoc sinh dat két qua hoc tap Hoc ki I dugc danh s ot
gla & muc Tot va Kha cua lop 8A la: SO . 12 |
. nhan vién -
16+ 11 = 27 (hoc sinh).

So véi ca 1op 8A, ti 1é hoc sinh dat két qua hoc tap Tn'}‘:m““““g g Yo LI
. : A = vién xeép loai ¢ mmic
Hoc ki I duoc danh gia & mue Tot va Kha la: Skt she so voi-ob 48 b trén
27. ID(}% =67.5% > 67%. 30%. Thong bao d6 cilia to

40 truémg c6 dimg khong?

Vay thong bao do cua giao vién chu nluém la dung.

Vidu 2 Chénh léch gitia nhiét do cao nhét va nhiét d thap nhat trong ngay dudc goi la
bién d¢ nhiét ctia ngay 6. Bién do nhiét trung binh thdang 1a s6 trung binh cdng ctia bién
d6 nhiét cic ngay trong thiang do.

Bi¢u db doan thing & Hinh 29 biéu dién bién d6 nhiét trung binh thing ctia Pong bing
song Ciiu Long.

& Bién d6 nhiér
trung binh (°C)

10 ¢ 92 990
g3 88 27%9
gl .

82

18 76

: : : ; : i | | : i : -
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 Thang
(Ngudn: Lé Huy Bd, Litong Vdn Viét va Nguyén Xudn Hoan, Khé han, xdm nhdp mdn ¢ Bong bdng
song Citu Long — Cer s Ii lugn vé thite tién, NXB DPHOG TP, Hé Chi Minh, 2017)
Hinh 29
a) Bién do nhiét trung binh ctia thang nio 14 cao nhat? Thiap nhit?
b) Hay nhén xét vé su thay doi bién do nhiét trung binh thédng trong céc khodng thdi gian;
thing | — thiang 3: thing 3 — thing 10; thang 10 - thang 11: thing 11 — thing 12.



Cricii
a) Ti biéu @ doan thing & Hinh 29, ta thiy bién d6 nhiét trung binh ctia thing 3 13 cao
nhét vi bién do nhiét trung binh cta thang 10 1a thip nhat.
b) Ta ¢6 cac nhin xét sau:
— Bién d§ nhiét trung binh thing ting trong cdc khoang thdi gian: thing 1 — thing 3;
thdng 10 — théng 11.
— Bién do nhiét trung binh thing giam trong cdc khodng thdi gian: thing 3 — thing 10;
théng 11 — théng 12.

Chii v: Theo doi bién dd nhiét trung binh thang ctia mdt khu viic trong khodng thai gian du
dai thi ta ¢6 thé nhin biét dudc nhing nét dic tring khi hiu cia khu vuc doé.

Vidu 3 Biéu db hinh quat tron 6 Hinh 30 biéu dién két
qua thong ké (tinh theo ti s6 phin triim) k& hoach chi tiéu
hang thiang cua gia dinh bac Hanh.

a) Khoin chi tiéu nio cta gia dinh bic Hanh la 16n nhit?

b) S6 tién chi tiéu hing thang cta gia dinh bic Hanh
dianh cho in udng gip bao nhiéu lin s6 tién danh cho
tiét kiém?

¢) Tinh s0 tién gia dinh bdc Hanh tiét kiém hang théng
theo k& hoach, biét tong thu nhip hang thing cua gia
dinh bdc Hanh la 25 tri¢u dong.

Hinh 30

Giai
a) Khodn chi tiéu hang thdng danh cho dn udng cta gia dinh bic Hanh 14 16n nhit.

b) Do 35 : 20 = 1,75 nén s tién chi tiéu hang thdng cta gia dinh bic Hanh danh cho in
udng gép 1,75 lan s tién danh cho tiét kiém.

¢) Sé tién gia dinh béc Hanh tiét kiém hang thiang theo k€& hoach la: 25 . 20% =5 (triéu dong).

Il. GIAI QUYET NHUNG VAN PE BON GIAN DYA TREN PHAN TiCH VA
XU Li DU LIEU THU PUGQC O DANG BANG, BIEU PO

Sau khi phat hién viin dé (hoiic quy ludt don gian) dya trén phén tich va xd Ii s6 liéu thu
dudc, ta cin giai quyét nhiing vin dé dé nhim it ra nhiing két ludn hiu ich.

@



G3J Dé chuan bi dira ra thi truong mau san pham moi, mot hang san xuat dé noi that
tién hanh tham do mau son ma nguol mua yéu thich. Hang san xuat dé da hoi y kién cia
100 ngudn mua hang va nhan duoc ket qua la: 65 nguoi thich mau nau, 20 nguoi thich
mau cam, 15 ngudi thich mau xanh Theo em, hang doé nén san xuat nhiéu hon mau san
pham vo1 mau son nao?

PE gidi quyét van dé da dugc phat hién (dua trén phan tich va xu li s6 liéu thu
dugc), ta can thuc hién nhing tinh toan va suy luan trén co s& méi lién hé toan
hoc gilra cac sé liéu dé.

Vidu 4 Bieudo cot & Hinh 31 thong ké san hwong san xuat than & tinh Quang Ninh trong
cac nam 2017, 2018, 2019, 2020. Can cut vao ﬂléng ké trén. maét bai bao da néu ra nhan
dinh: “Téng san luong san xuat than & tinh Quang Ninh trong cac nam 2017, 2018, 2019,
2020 da dat xap xi 164 triéu tan va so voi nam 201 7, san luong san xuat than & tinh Quang
Ninh trong nam 2020 da tang lén xap xi 34%”. Em héy cho biét nhan dinh trén ctia bai bao
¢0 chinh xac khong? Scin lugng |

(triéu tin)

-

Griai
. ; 50 -
Tong san lugng san xuat than ¢ tinh

- 475
29

; ; ¥ 40t 355 B
Quang Ninh trong cac nam 2017, 2018, .
2019, 2020 la |

, 0 ¢

35,5+ 38+429+ 47,5 = 164 (tnéu tan). 'l

G tinh Quang Ninh, ti s6 phan trim cta san o

- 4 - 5 - 2 3 ;!_ [ A2
luong san xuat than trong nam 2020 va san L DI Zx3 AR o6
(Nguon: Bdo cdo cua B Cong thiteng tie

luong san xuat than trong nam 2017 la: ndm 2017 dén nam 2020)
4?,5.10{]%95 134%. Hinh 31
353 S0 doi giay ® Citahing |
Vay nhan dinh trén cia bai bao la chinh xac. thé thao = Citahing 2
. : ; 40 1
Vidu 5/ Biéu do cot kép & Hinh 32 thong =1 B8 &£ =
ké so do1 giay the thao duoc ban ra trong 30 |
Quy I ndm 2022 ctia hai ctra hang kinh doanh. 25 + 23 24
- 20 -
a) Mo cira hang do da ban duroc bao nhiéu 15 -
dor gray the thao trong Quy I nam 20227 10 -
: 5.
b) Gia s het Quy I ewra hang 1 con la1 5 dor 0 e
giay. Peé co the ban hét hang, em hay chon - 3{ : 3 Thdng

(2



phuong an kinh doanh phi hop nhat d6i vai cira hang 1 trong théng tiép theo:
A. Nhap vé 10 dé1 giay thé thao;
C. Nhap vé 20 doi gidy thé thao;

Giai

a) S6 doi giay thé thao cira hang 1 da ban duoc trong

Quy I niim 2022 la: 25+ 23 + 24 = 72 (d6i giay).

B. Nhap veé 15 doi giay the thao;
D. Nhap vé 40 déi giay thé thao.

®
w%cﬁymn’&gh‘mg

S6 déi giay thé thao cira hang 2 da ban duoc trong vuon nha bac Mai la:

Quy I nam 2022 la: 35+ 37 + 36 = 108 (do1 gay).

b) S6 d61 giay thé thao cira hang 1 da ban dugc & mor
thang ctia Quy I ndm 2022 la tir 23 den 25 (do1

Loal ciy | Vil |Héng | Chudi

Socdy | 8 | 25 | 55

giay). binh quan la 24 déi giay/thang. Mit khac, a) Tinh tong so cdy trong
hét Quy 1 ctia hang 1 van con lai 5 doi giay nén sé vuon nha bac Mat.

giay nhap vé theo cac phuong anAvaBlait, trong  b) Hoi 50 cdy vai chiem bao
khi do 56 giay nhap vé theo phuong an D la phiéu, ~ TMueu phan tram tong so ciy

chi co 50 giay nhap vé theo phuong an C la hop li

trong vuron?

Vay cira hang 1 nén chon plwong an C.

BAI TAP

1. Biéu dé cot kép & Hinh 33 thong ké thu nhap binh quan dau nguoi/nam cta Viét Nam
va Singapore trong cac ndm 2015, 2016, 2017, 2018, 2019, 2020.

Thu nhdgp binh qudn
déu nguiri/ndm
(dola My)

]

70 000 +

60 000 +
S0 000 +
40 000 +
30 000 +
20 000 +
10 000 1

0

55 647

2015

56 848

2016

B Vigt Nam
B Singapore

66 679 65 233

61 176 50 798
2 ml 2 570 J 2 ??‘}I

2017 2018 2019 N.-:"m

(Nguon: Nién gidam Thong ké 2020, NXB Théong ké, 2021)

Hinh 33

@



a) Lap bang théng ke ti s6 cia thu nhap binh quan dau ngudi/nim cia Singapore va
thu nhap binh quan dau ngu-:ufnam cua Viet Nam Ilong cac nam noi tréen theo mau ¢

Bang 3 (viét ti $6 & dang so thap phan va lam tron dén hang phan muoi).

Nim 2015 | 2016 | 2017 | 2018 | 2019 | 2020

Ti s6 cta thu nhip binh quin diu
lnguﬂif’nﬂm cua Singapore va thu
'nhdp binh quin diu ngudi/nim cia
|Viét Nam

Bang 3
b) Néu nhan xét vé sur thay déi cua cac ti s6 trong Bang 3.
2. Biéu dd doan thiing trong Hinh 34 biéu dién s6 lugng 16p hoc & cip trung hoc ¢o 58

(THCS) cua Viét Nam trong edc nim hoc 2015 - 2016, 2016 - 2017, 2017 - 2018,
2018 - 2019.

S6ldp
(nghin Idp)
160 1 153.6 152.0 1533 E_if-*l
120 +
30 +
40 4
0 Nﬁm er

2015 - 2016 2016 - 2{}1? 2017 - "*UIE 2018 - 2019
(Ngudn: Nién gidm théng ké 2020, NXB Thong ké, 2021)
Hinh 34
a) Lap bang thdng ké sd lugng 16p hoc & cdp THCS ciia Viét Nam trong cdc nidm hoc
d6 theo miu sau:

Nam hoc 2015 - 2016 | 2016 - 2017 | 2017 - 2018 | 2018 - 2019

$6 16p hoc & cip THCS ) n
(nghin 16p) ' ‘

b) So véi nim hoe 2015 — 2016, 6 ligng 16p hoc & cdp THCS cta Viét Nam trong
nim hoc 2018 — 2019 da ting 1én bao nhiéu phén trim (lam tron két qua dén hang
phan musi)?

¢) Em hily dé xuat nhiing giai phdp dé ting s6 lugng 16p hoc 6 cap THCS cua Viét Nam
trong nhilng nim hoc t6i, dic biét & nhilng thanh phd va khu db thi 16n.

@)
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Biéu dd hinh quat tron & Hinh 35 biéu dién cd ciu thi trudng xuat khiu rau qua cla
Viét Nam niim 2020. Theo s6 liéu ctia Tong cuc Hii quan, kim ngach xuét khiu rau
qué ctia Viét Nam trong niim 2020 dat 3,27 ti d6 la My. O déy, kim ngach xufit khiu
mot loai hang hod la so tién thu duge khi xuat khiu loai hang hod do.

EU
4.5%

ASEAN
8.8%
Han Quéc
4.4%
Nhit Bin =
% o
(Negudn: Tong cuc Hdi quan)
Hinh 35

a) Lap bang théng ké kim ngach xudt khiu rau qua clia nudc ta sang cdc thi trudng dé

trong nim 2020 (lam tron két quéa dén hang phidn mudi) theo miu sau:

Thi truiing Trung | .- H.in Nhit
xuiit khiu Quéc ASE IR B Quic | Ban Rhse
Kim ngach
xuit khiu rau qua | ? ? ? ? ? ? ?
(triéu do la My)

b) Kim ngach xuit khiiu rau qui sang thi trudng Trung Quéc nhiéu hon tong kim ngach
xudt khiu rau qua sang cdc thi trudng con lai 1a bao nhiéu triéu d6 la My?

Biéu do doan thing & Hinh 36 thong ké } 56 litgmg
50 lugng may dieu hoa nhiét dé va |3 | (3ide)
may suo1 ban duoce trong sau thang dau 100 4 96 90 1'_3'[}
niam cua mot cira hang kinh doanh. 80 + | T
a) Trong thang 6, cita hang do ban duge 607
loal may nao nhieu hon? 01 :
b Xk , = 20 1 g: |
b) Phan tich xu the veé so luong may maoi " ’ | i3 5
loai ma cira hang do ban duge. Thang I 2 3 4 5 6 Thing
] c:"rilmg A ol e —— My diduhoa nhiétdo
loair may nao? e My 10

Hinl 36

@)



S4. XAC SUAT CUA BIEN CO NGAU NHIEN
TRONG MOT SO TRO CHOI PON GIAN

Quan sét ddng xu & Hinh 37. Ta quy uéc: mit
xudt hién s6 5 000 1a mit sip hay mit S: mit
xudt hién Quéc huy Viét Nam la mit ngiia
hay mit N.
Tung dong xu | lin. Xét bién ¢d ngau nhién
“Miit xuét hién ctia dong xu la mit N”.

99

Hai mdt cua dong xu

Hinh 37

" Lam thé nao dé tinh duge xde sudt
. cuia bién ¢6 ngau nhién noi trén?

- ——

—

. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI TUNG BONG XU
Trong trd choi tung ddng xu, ta quy ude dong xu 1a cin ddi v ddng chit.

@B Tung ddng xu 1 lan,

a) Viét tip hop A cdc két qua c6 thé xdy ra doi v6i miit xuit hién cia dong xu.

b) Viét tdp hop gdm cdc két qua 6 thé xay ra d6i vdi bién ¢ B: “Miit xuft hién cia dong
xu 12 miit N, Mi phén tf cta tip hdp d6 goi 1a mot két qud thudn 1gi cho bién ¢d B.

¢) Tim ti s8 ctia s6 cdc két qua thudn 1¢i cho bién ¢d B va s phin ti cia tip hop A.

¢

* Tap hop cdc két qud c6 thé xdy ra doi vai mat xuat hién
ciia dong xu la A = {S; N}.
* C6 mot két qud thudn lgi cho bién ¢ la mdt N,

G e e )
Vi thé, ti 56 can tim la o

Nhu viy, trong trd chdi tung dong xu, ti s0 gitia s6 cic két qua thudn Igi cho bién ¢6 “Mit
xuét hién ctia dong xu 1a mit N va s6 cac két qua c6 thé xay ra doi véi mit xudt hién cla

H . 1 y _ mf . o " ot . a # -
dong xu la 7 Ti s0 nay dudgc goi 1 xdc sudt cha bién ¢ noi trén.



Q Trong tro choi tung dong xu, ta co:

* Xac suat clia bién c6 “Mat xuat hién ctia dong xu la mat N”bang L
2

* Xac suat cua bién c6 “Mat xuat hién cla déng xu la mat S”bang 1
2

Il. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI VONG QUAY SO

@B Hinh 38 mé ta mét dia tron bang bia cimg duoc chia

lam tam phan bing nhau va ghi cac s6 1, 2; 3, 4, 5, 6, 7. 8,

chiéc kim duoc gan ¢ dinh vao truc quay & tam cua dia

Quay dia tron mt ln,

a) Viét tap hgp € gdm cdc két qua c6 thé xay ra doi vdi sd
ghi ¢ hinh quat ma mii tén chi vao khi dia dung lai.

b) Viét tip hdp gdm cic két qua c6 thé xdy ra d6i vdi
bién ¢6 D: “Miii tén chi vao hinh quat ghi s6 167, Méi Hinh 38
phén tit ctia tip hop d6 goi 12 mot két qua thudn loi
cho bién ¢d D.

¢) Tim ti s6 cuia s6 cac ket qua thuan lon cho bién ¢6 D va s6 phan tir ciia tap hop C.

Trong tro choi vong quay s6 da néu, ti s6 gifta s6 cac két qua thuan loi cho bién c6 “Miii
tén chi vao hinh quat ghi s6 1é” va so6 cac két qua co thé xay ra doi vai so ghi ¢ hinh quat

. A - 5 . 4 1 - - 4 I R : f - - - e -
ma mii tén chi vao la e Ti s0 nay goi la xde suat cia bien co noi trén.

Q Trong trd chai vong quay sé da néu, I"Iéi.c.l k la s6 két qua thuan loi cho mét
bién cé thi xac suat clia bién cé dé bang =

%

Vidu 1 Trong tro ::lxri;vhffnghclpxna}' sf':-qé: Hoat dong 2, @ P
tinh Xac s:.tat cua bién ¢6 “Miu tén chi vao hinh quat s& & Hoat dgng 2, tinh xac
ght 56 chan™. suat ctia bien co “Miii tén

chi vao hinh quat ghi s6 nhé
Gidi hon 67
C6 4 két qua thuan loi cho bién c6 “Miii tén chi vao hinh quat ghi s6 chan”.

4 1

Vi the, xac suat cua bien co do la E -

@)



. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI CHON NGAU NHIEN MOT
POl TUONG TU MOT NHOM POI TUONG

Ta xét trd choi chon ngdu nhién mét déi tong it mot nhém dbi wigng vai s6 két qua c6
thé xay ra la hitu han va kha niing xdy ra cla tiing két qua la giong nhau.

GRIED Mot hop c6 10 vién bi véi kich thude va khéi hrong nlwr nhau. Ban Ngan viét lén
cac vién bi do tén 4 loai thue vat la: Lua, Ngé, Hoa hong, Hoa hudng duong va tén 6 loai
déng vat la: Trau, Bo, Vo1, Ho, Bao, Su tir; hai vién bi khac nhau thi viét hai tén khac nhau
Lay ngau nhién mot vién bi trong hop.

a) Viét tap hop E gom cac két qua co thé xay ra dé1 vai tén sinh vat duoc viét trén vién
bi lay ra.

b) Viét tip hgp gbm cdc két qua c6 thé xiy ra ddi véi bién ¢6 G: “Trén vién bi lay ra viét
tén mot loar dong vat”. Mdi phin tf cia tip hdp dé goi 1a mot két qua thudn ldi cho
bién ¢6 G.

¢) Tim ti s6 ciia s6 cac két qua thuan loi cho bién c6 G va s6 phan tit ctia tap hop E.

Trong tr6 chot lay bi tir trong hop da néu, ti so giita s6 cac két qua thuan loi cho bién co

“Trén vién bi lay ra viét tén mot loai dong vat™ va so cac két qua co the xay ra do1 van

tén smnh vat duoc viet trén vién bi lﬁy rala Tl_): 0,6. Tt 50 nay goi la xac sudt cia bien

cO noi trén.

Trong tré choi chon ngau nhién mét déi tugng tir mét nhém déi tuong, xac
sudt cia mot bién ¢ bang ti s6 cla sé két qua thuan lgi cho bién ¢é va sé céc
két qua co thé xay ra d6i vdi doi tuong duoc chon ra.

Vidu 2 Trong tro choi lay bi & Hoat déng 3, tinh xac suat cuia bien cé:

a) “Trén vién bi lay ra viét tén mét loai thue vat™;

b) “Trén vién bi lay ra viet tén mét loai dong vat an thit”.

Giai

a) Cac keét qua thue_iq loi cho bién ¢6 “Trén vién bi lay ra viét tén mot loai thuc vat” 1a vién
b1 duoc lay ra viét nhimg tén sau: Lua, Ngo, Hoa hong, Hoa huong duong. Do do, co
4 ket qua thuan lo1 cho bien co do. Vi the, xac suat cta bién co do la % =0,4.

b) Cac két qua thua}p lon chg bien co “Trénv 1én bi lay ra viet tén mot loai dong vat an that”
la vién b1 duoc lay ra viét nhimg tén sau: Ho, Bao, Su tir. Do do, co 3 két qua thuan loi

cho bién ¢6 do. Vi the, xac suat cia bién ¢o do la T =10, 3;



Vidu 3 Mot @i thanh nién tinh nguyén gém 25 thanh vién dén tif cdc tinh/thanh phé:
Ha Noi, Hai Duong, Hai Phong, Ha Nam, Nam Dinh, Ninh Binh, Dik Lik, Lim Déng,
Phi Yén, Khanh Hoa, Binh Dudng, Tiy Ninh, Long An. Tién Giang, Vinh Long, Bén Tre,
Pdng Thap, Tra Vinh, An Giang, Cin Thd, Hiu Giang, Bac Liéu, Séc Tring, Kién Giang
va C Mau; mdi tinh/thinh phd chi ¢6 ding mét thianh vién trong d6i. Chon ra ngfu nhién
mot thanh vién cta doi thanh nién dé. Tinh xdc suit cia moi bién ¢d sau:

a) “Thanh vién dude chon ra dén tif ving Pdng bing song Hong™;

b) “Thanh vién dugc chon ra dén tit ving Ddng bing séng Ciu Long™,

Gricii

Vi d6i thanh nién tinh nguyén gém 25 thinh vién nén s6 céc két qua c6 thé xay ra déi véi
thanh vién dudc chon ra tit d6i thanh nién doé la 25.

a) Céc két qua thuén 1¢i cho bién ¢6 “Thanh vién dudc chon ra dén tif ving Pdng biing
song Hong” la thanh vién dugc chon ra ldn lugt dén tif cdc tinh/thanh phd Ha Noi,
Hai Duong, Hai Phong, Ha Nam, Nam Binh, Ninh Binh. Do d6 ¢6 6 két qua thudn 1¢i

cho bién ¢6 d6. Vi thé, xdc sufit cua bién ¢ do la %

b) Céc két qua thudn 1gi cho bién c¢6 “Thanh vién dudc chon ra dén tif vilng Ddng biing
song Ctiu Long” Ia thinh vién duge chon ra lin lugt dén tif céc tinh/thanh phd Long An,
Tién Giang, Vinh Long, Bén Tre, Dong Thip, Tra Vinh, An Giang, Cin Tho. Hiu Giang,
Bac Liéu, Soc Tring, Kién Giang, Ca Mau. Do d6 ¢6 13 két qua thuén lgi cho bién c¢6

- # L) - e - 13
dé. Vi thé, xdc suit cua bién ¢6 dé 1a =

Vidu 4. Viét ngiu nhién mét s6 td nhién ¢6 hai chi so.

a) Tim s6 phén wf ca @p hop D gdm cdc két qué ¢é thé xay ra d6i véi s6 wi nhién duge
viét ra.

b) Tinh xdc suft cia bién ¢d “S6 w nhién dude viét ra 1a boi cia 97,

Criai
a) Tap hop gdm cdc két qua c6 thé xdy ra doi véi so ﬁ Viét ngdiu nhién mot s6 ty
nhién dudc viét ra la: nhién ¢6 hai chi s6. Tinh xdc
sufit ciia bién ¢d “SO wf nhién
D={10;11; 12;..: 99}. dude viét ra 1a s6 chia cho 9
S& phin i cia tip hop D 14 90, du 17

b) Céc két qua thudn 1¢i cho bién ¢6 “S6 tf nhién dudc viét ra la boi cha 9™ 1a: 18, 27, 36,

45, 54, 63, 72, 81. 90, 99. Do d6, c6 10 két qua thudn I¢i cho bién c6 dé. Vi thé, xdc

Z e L. 10 1
suit cua bién co d6 1a — = —.

9% 9 @



BAI TAP

1. Mot hop c6 52 chiéc thé cing loai, mdi thé dugc ghi mot trong cdc s6 1, 2, 3, ..., 52;
hai thé khdc nhau thi ghi hai s6 khéc nhau,
Rt ngdu nhién mot thé trong hop. Tinh xdc sudt cta mbi bién ¢d sau:
a) SO xuit hién trén thé duge nit ra 1a s6 ¢6 chil 6 tin ciing biing 57;
b) “S& xudt hién trén thé dude rit ra la s6 ¢6 hai chii s6™;
¢) “S6 xudt hién trén thé dudc rit ra 13 s6 ¢6 hai chil s6 vdi tich cdc chit so bing 67,

[

. Viét ngau nhién mat so6 tr nhién co ba chit so.
a) Co bao nhiéu cach viét ngau nhién maot s6 tu nhién nhu vay?
b) Tinh xac suat ctia moi bién ¢ sau:
— “So6 tur nhién duoe viét ra la lap phuong cua mot s0 tu nhién™
— “S6 tur nhién duoc viét ra la so chia hét cho 107

3. Sau khi tim hiéu cac tai liéu, ban
Trung hra chon 10 bién dep cua cac
chau luc trénthé gioi: Ha Long (thude
mroc Viet Nam), Phuket (thuoe
nuoc Thai Lan), Marasusa Tropea
(thudoe nuoc Itaha), Cala Macarella
(thuoc mxoc Tay Ban Nha), Ifaty
(thuéc mrdc Madagascar), Lamu
(thudée  nuoc Ken}' a). Ipanemﬂ Vinh Ha Long (Viér Nam)
(thude muae Brazil), Cancun (thude (Anh: Denis Rozan)
mroc Mexico); Bondi (thuoc muoc
Australia); Scotia (thuée chau Nam cuc). Chon ngau nhién mét bién trong 10 bién do.

a) Goi E 1a tip hgp gdm céc két qua ¢6 thé xdy ra doi véi bién duge chon. Tinh s6 phéin
i cha tip hop E.
b) Tinh xdc sudt ciia mdi bién c6 sau:
— “Bién dude chon thude chiu Au™;
“Bién dugc chon thude chiau A™;
— “Bién dudge chon thude chiu Phi™;
~ “Bién dudc chon thudc chiu Uc™;
— “Bién dugc chon thudc chau Nam cuc™;
— “Bién dudc chon thude chiu My™.

o
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§5. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MOT BIEN cO

TRONG MOT SO TRO CHOI DON GIAN

Sau khi tung mét ddng xu 15 1an lién tiép, ban Théo kiém dém dugc
miit N xuit hién 8 lin.

* Xdc sudt thite nghiém cuia bién c6 ngdu nhién Do
- " - LAl b 1 - »
“Mdt xudt hién ciia dong xu la mgt N” la
bao nhiéu?
* Xdc sudt thuc nghiém do cé moi lién hé gi voi |
# A e [ - = " & A0y
xdc sudt ciia bién cé ngdu nhién trén’

I xgc SUAT THUC NGHIEM CUA MOT BIEN CO TRONG TRO CHOI TUNG
PONG XU

Trong tro chdi tung dong xu, ta quy udc ddng xu la cin d6i va dong chat.
1. Khdi niém
@ Sau khi tung mot ddng xu 20 ln lién tiép, ban Thio kiém dém duge mét N xuit
hién 11 lan. Viét ti s6 clia s6 lan xudt hién mét N vi tong s6 lan tung dong xu.
Nhén xér: Ti s6 ciia s6 14n xudt hién mit N va 6ng s6 lin tung ddng xu la % O 16p 6,
ta da goi ti 86 d6 1a xdc sudt thie nghiém xuit hién mit N khi wung mot dong xu 20 lin
lién tiép.

e | - - - 5 = ) 11 MR 5 - Sy
Xét bién ¢b “Miit xudt hién ctia dong xu 1a miit N”. Ti s6 0 con goi 1a xde sudt thute nghiém
clia bién ¢6 “Miit xudt hién clia ddng xu 14 mit N” trong trd choi trén.

Ta c6 dinh nghia sau:

Q * Xac suat thuc nghiém ctia bién c6 “Mat xuat hién clia déng xu 1a mat N"khi tung
déng xu nhiéu 1an bing

S6 lan xuat hién mat N
T6ng 56 1an tung déng xu

* Xac suat thuc nghiém cta bién c6 “Mat xuat hién clia déng xu la mat S”khi tung
déng xu nhiéu lan bang

SO lan xudt hién mat S
Téng s6 1an tung déng xu *

Gi)



Vidu 1l Tinh xdc suit thuc nghiém cta bién c6 ‘Q
“Mit xudt hién cta ddng xu la midt N trong moi % Néu tung mot dong xu
triding hdp sau: 40 lin lién tiép. c¢6 19 lin
A i o R i xuiit hién mit N thi xdc suit
a) Tl;ni] 1:11{;:[ dong xu 30 lan lién tiép, ¢6 17 lan xudt hién thitc nghiém cda bién of
AN, ) “Miit xuét hién ctia dong xu
b) Tung mot dong xu 27 lan lién tiép, ¢6 14 lan xudt hién 12 mit $™ biing bao nhiéu?
milt S.
Cricii
w ey L) o =i = [ X = L l?
a) Xac suat thiic nghiém cua bién c6 “Mat xuat hién coa dong xu la mit N” la 0

b) Khi tung ddng xu 27 lan lién ti€p, do mit S xudt hién 14 1an nén mit N xuét hién 13 lin,

- = » = = = - 5 & 'R B 13
Vi viy, xdc sudt thyc nghiém cha bién ¢6 “Miit xudt hién cha dong xu la mit N” 1a et

2. Méi lién hé giita xdc suit thue nghiém ctiia mét bién 6 véi xdc suit cha
bién ¢6 dé khi sé lan thuc nghiém rat 1én

@ Poc ki cic ndi dung sau.

Ba tidc George-Louis Leclerc de Buffon (1707 — 1788, ngudi Phap) 1a mét nha khoa hoc
tu nhién 16n, nghién ciu vé Thuc vat, Pong vit, Trai Dat, Lich st td nhién, ... Ong da thi
nghiém viéc tung déng xu nhiéu lan va thu dudc két qua sau:

S& lin mit N Xiic sufit thite nghiém ciia bién i
S6 lin tung : B =
xudit hién “Mit xudt hién cia dong xu 13 mit N
4040 | 2 048 i 0.5069
12 000 6019 0.5016
24 000 12012 0.5005

Sau nity, ngudi ta chiing minh duge ring khi s& lin tung ngay cing 16n thi xdc suft thyc
nghiém ctia bién ¢6 “Mit xuit hién ciia ddng xu 1a mit N ngiy cing gin vdi 0,5. Nhu
ching ta di biét s6 0,5 la xdc suit cia bién c6 “Mit xuat hién ctia dong xu 1a mit N”,

Trong trd choi tung déng xu, khi sé 1an tung ngay cang |6n thi xac suat thuc nghiém
ctia bién cé "Mat xuat hién ctia déng xu la mat N” (hodc bién c6 "Mat xudt hién cla
déng xu la mat S”) ngay cang gan vdi xac sudt cla bién c6 dé.

(2)



Vidu 2 Trong tro choi tung dong xu, khi s6 lan tung dong xu ngay cang 16n thi xac
suat thue nghiém ctia bién co “Mat xuat hién cia dong xu la mat S” ngay cang gan voi
s6 thue nao?

Giai

Do xac suat ctia bién ¢6 “Mit xuat hién cia dong xu la mat S” 1a 0,5 nén khi s6 lan tung

dong xu ngay cang lén thi xac suat thuc nghiém ciia bien c6 “Mit xuat hién ctia dong xu

la mat S” ngay cang gan véi 0,5,

Il. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MOT BIEN CO TRONG TRO CHOI
GIEO XUC XAC

Trong trd chdi gieo xidc xiic, ta quy ude xiic xic 1a cin d6i va dong chit. Mdi xdc xic c6
sdu mit, s6 chim 6 méi mit 1A mot trong cédc s6 1. 2, 3, 4, 5, 6.

1. Khéi niém

E2JED Sau khi gico ngdu nhién xiic xdc 20 1dn lién tiép, ban Vinh kiém dém duge mit
1 chiim xudt hién 3 lin. Viét ti s6 cha s6 ln xudt hién mdt 1 chdm va tong sd 1an gieo
xtic xic.

5] & - ¥ - e - # - 3
Nhdn xét: Ti s6 clia s 1dn xudt hién mdt 1 chdm va tong sd 14n gieo xdc xiic 1a 55
O 16p 6, ta di goi ti s6 d6 1a xdc sudt thite nghiém xudt hién mét 1 chim khi gieo xidc xic
20 I4n lién tiép.

" " - I o -t - o L] - g - EL] - 3 o~
Trong tro chdi trén, xét bién co “Mat xuat hién cia xdc xac la mdt 1 chaim™. Ti so 20 cling
con goi la xdc sudt thue nghiém cha bién ¢ “Mit xuat hién clia xidc xic 1a mit 1 chim”.

Ta c6 dinh nghia sau:

Q Xac suat thuc nghiém cla bién c6 “Mat xuat hién clia xuc xac la mat k cham”(k € I¥,

 1<ks 6) khi gieo xtic xac nhiéu lan bang
S6 lan xudt hién mat k cham

Téng s6 lan gieo xuc xac

Vidu 3 Gieo xic xic 30 lin lién tiép, ¢6 5 lan xuat %

o s oo e s ! Gieo xiic xiic 30 lin
hién mit 6 chdm. Tinh xdc sudt thuc nghiém ctia bién ¢

lién tiép, c6 4 lin xudt hién

“Miit xudt hién ctia xidc xic 12 mit 6 chim”. miit 2 chim. Tinh xdc suft
Gidi thuc nghiém cia bién c6
p R—— B “Mit xuit hién cta xtc xic
Xdc suat thyc nghiém cia bién cd “Mit xuat hién coa 12 mat 2 chim™,
-

xtic xic 12 mit 6 chim” la =

. @



2. Mdi lién hé giiia xdc suat thuc nghiém ctia mét bién cd véi xdc suit cia
bién ¢d dé khi s6 lan thuc nghiém rit 16n

Tuong tu nhu trd choi tung dong xu, ngudi ta ching minh dude ring:

-—
g Trong tro chai gieo xuc xac, khi s6 lan gieo xuc xac ngay cang Ién thi xac suat thuc
nghiém clia mét bién ¢ ngay cang gan voi xac suat ctia bién co do.

Vidu 4. Trong tro choi gieo xiic xic, khi s6 lan gieo xic xic ngay cang lon thi xac suat
thue nghiém ctia bién ¢6 “Mit xuat hién cia xuc xic la mit k cham” (ke N, 1 <k < 6)
ngay cang gan vai so thuc nao?

Gidai
Do xac suat ctia bién c6 “Mit xuat hién cia xc xdc 1a mat & cham” la % nén khi s6 lan
gieo xtic xic ngay cang lon thi xac suat thue nghiém ctia bién ¢6 “Mit xuat hién ctia xtc

xéc la mit k cham™ ngay cang gan voi % ,

.. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI CHON
NGAU NHIEN MOT POI TUONG TU MOT NHOM BOI TUONG

Ta xét trd choi chon ngdu nhién mot déi tiong tir mot nhém doi wigng vaéi s6 két qua co
thé xay ra 1a hitu han va kha niing xdy ra cta tiing két qua 1a gidong nhau.

1. Khsi niém

@ MGt hop ¢6 1 qua bong mau xanh, 1 qua béng mau do va 1 qua béng mau vang;
cdc qua bong ¢6 kich thude va khi lugng nhu nhau. MGi ldn ban Chéu lay ngiu nhién mét
qué bong trong hdp, ghi lai mau ctia qua béng 1y ra va bo lai qua béng dé vao hop. Sau 20
l4n 14y béng lién tiép, ban Chiu kiém dém dudc qui béng miu xanh xudt hién 7 l4n. Viét
li s ctia s l4n xudt hién qua bong miu xanh va t6ng s6 lin 1y bong.

& r rl T
= - a5 -8 T4 a - 3 # % N oA a4 R = =
Nhdn xér: Ti s0 cia s0 lan xudt hién qua bong mau xanh va tong s0 lin ldy bong la 30"

O I6p 6, ta dd goi ti s0 d6 12 xdc sudt thue nghiém xudt hién qua béng mau xanh khi 1ay
béng 20 lin lién tiép.

. T " - a7 n % " L ? -
Trong trd chdi trén, x€ét bién ¢d “Qua bong lay ra la qua béng mau xanh™. Ti s6 g Cing
con goi la xdc sudt thic nghiém cia bién ¢d “Qua béng lay ra 1a qui bong mau xanh™,
Ta xét trd choi chon ngdu nhién mot ddi tugng tit mot nhém & d6i wigng sao cho khi niing
dugc chon ra cia k d6i tugng dé 1a nhu nhau. Xét mot déi tudng A trong nhém doi tigng

d6. M6i lin ta chon ngiu nhién mdt d6i wigng trong nhém, ghi lai tén ctia déi wigng dude

chon ra v bo lai d6i tugng d6 vio nhém. Ta ¢6 dinh nghia sau:
—

4



Q Xac suat thuc nghiém clia bién ¢ “Péi tuong A dugc chon ra” khi chon déi tuong
nhiéu lan bang

S6 lan déi tuong A dugc chon ra
Téng s6 lan chon ddi tuong

Vidu 5 Mot hop ¢6 1 qua bong mau xanh, 1 qui bong mau do va 1 qua béng méu vang;
cdce qua béng c6 kich thuée va khdi lugng nhu nhau. Mdi 1dn ban Xuén 1ay ngiu nhién
1 qud bong trong hop, ghi lai miu cta qua béng 1ay ra va bo lai qua bong dé vio hop.

Trong 45 lin ldy bong lién tiép, qua béng mau xanh 9

xudt hién 15 l4n, qua béng mau @ xuat hién 14 1in. Mot hop ¢6 10 chiéc the

cung loai, moi thé duge ghi

Tinh xdc suat thyc nghiém ctia bién ¢ “Quia bong lay mot trong cdc 8 nguyén
ra 12 qua bong mau vang™ trong trd chai trén. duong khong vugt qud 10,

hai theé khéc nhau thi ghi hai
Gicii s0 khdc nhau. Lay ngu nhién

mot chiéc thé tir trong hop,
Khi 1y béng 45 lan lién ti€p, do qua béng mau xanh ghi lai 50 cla thé 1dy ra va bo

£ 1ia PHp— oA st pea 2 lai thé 46 vao hép. Sau 40 lin
xuat hién 15 lan va qua bong mau do xuit hién 14 lan 18y thé lién tiép, thé ghi s 1

nén qua béng mau vang xuat hién 16 lin. Vi viy, xdc dugc Ty ra 3 1An, Tinh xéc
sudt thic nghiém ctia bién ¢d “Qud béng ldy ra la qua sudt thyc nghiém cta bién c&

’ P . 16 “Thé ldy ra ghi s6 1" trong
bong mau vang” la 25 tro chdi trén.

2. Méi lién hé gitia xdc sudt thuc nghiém cia mdt bién ¢ vdi xic suét cia
bién ¢6 d6 khi sé 1an thuc nghiém rit 16n

Trong trd chdi chon ngiu nhién mdt déi tigng tit mdt nhém doi wigng, mdi lan ta 1y ngiu

nhién mdot d6i wigng, ghi lai d6i tigng lay ra va bo lai ddi wigng d6 vao nhém doi wigng

da cho.

Tuong i nhu trd choi tung ddng xu, ngudi ta chiing minh dugc ring:

Q Khi s6 1an lay ra ngau nhién moét déi tuong ngay cang 16n thi xac sudt thuc nghiém
clia bién cé “Déi tuong lay ra 13 déi tuong A" ngay cang gan vdi xac suat cla
bién c6 dé.

Vidu 6 Xet do1 tuong A tir nhom gom k déi tuong trong tro choi noi trén. Khi s6 lan
lay ra ngau nhién mét doi twong ngay cang lon thi xac suat thue nghiém cta bién ¢6 “Doi

(35)

tiong lay ra la doi tuong 4" ngay cang gan vdi s6 thue nao?



Criai

¥ A - + 4 A A A \ A ¥ 14 1 a s LA H oy
Do xac suat cua bién co6 “Pa1 tuong lay ra la do1 tuong 4™ la 7 hen khi 50 lan lay ra ngau
nhién mét déi twong ngay cang lom thi xac suat thure nghiém ctia bién ¢6 “Poi tuong lay ra

la doi tuong A4” ngay cang gan voi %

BAI TAP

1. Tinh xdc suit thuc nghiém ctia bién ¢6 “Mit xuat hién ctia dong xu 14 miit S trong méi

triding hgp sau:
a) Tung mot ddng xu 50 lin lién tiép, ¢6 27 lan xudt hién mit S;
b) Tung mot dong xu 45 lin lién ti€p, c6 24 lin xudt hién mit N,

2. Gieo mét xuc xac 30 lan lién tiép, ghi lai mét xuat hién cua xuc xdc sau méi lan gieo.
Tinh xéc suat thuc nghiém cna moi bién co sau:

a) Mt xuét hién cta xic xiic 1a mit 3 chim™;
b) “Miit xuit hién ctia xic xdc 1a mit 4 chim”.

3. Néumadi hién hé giita xac suat thuc nghiém ciia bién ¢6 “Mit xuat hién ctia x0ic xéc
co s0 cham la s6 chan” khi s6 lan gieo xtic xac ngay cang 1on voi xac suat cta
bién ¢ do.

4. Mot hop c6 10 chie thé ciing loai, mbi thé dude ghi mot trong céc s6 nguyén duong
khong vugt qud 10, hai thé khdc nhau thi ghi hai s6 khédc nhau.

Ldy ngiu nhién mot chiéc thé tit trong hop, ghi lai s6 cia thé 1ay ra va bo lai thé dé
vao hop.

a) Sau 30 lan rit thé lién tiép. tinh xac suat thuc nghiém ctia méi bién ¢ sau:

—“Theé mt ra ghu $6 1™

— “Thé rit ra ghi s6 57,

— “Theé rit ra ghi s6 10”.
b) Néu méi lién hé gitra xac suat thue nghiém cua bién ¢6 “Thé it ra ghu s6 chia heét
cho 37 vdi xéac suat ctia bién co do khi s6 lan rit thé ngay cang lén.

(3]



BAI TAP CUOI CHUONG VI

1. Dé hoc tot mon Ngii viin 16p 8, ban Thio du dinh doc nhiing kich ban viin hoc sau: cheo
Quan am Thi Kinh; chéo Kim Nham; tubng Nghéu So Oc Hén; Qudn (Long Chuong);
Bénh st (Luu Quang Vii); Ong Jourdain mdc 1€ phue (Moliere); Vii Nhue To (Nguyén
Huy Tudng): Rimg triic (Nguyén Dinh Thi); Romeo va Juliet (W. Shakespeare).
Trong nhiing kich bin viin hoe néu trén, hily phiin nhém vi t6 chiic nhiing kich bén d6
theo nhting tiéu chi sau:

Tuéng — Chéo (san khau dan gian) | Tén tac pham, tac gia (liét ké cu thé)

Hai kich Tén tac pham, tac gia (liét ké cu the)

Bi kich Tén tac pham, tac gia (liét ke cu the)

2. Biéu do cot kép trong Hinh 39

oy e 1 S8 hoe sinh 4 m THCS
biéu dién so ludng hoc sinh trung 5, peui)
hoc ¢cd sd (THCS) va trung hoc 6 )
phd théng (THPT) ctia Viét Nam 3
trong céc nm hoe 2016 — 2017, 4
2017 - 2018, 2018 - 2019, _:
2019 — 2020. 1 4
o i)
a) Lip bing thong ké s6 ligng N 2 2 S Nam hoe
hoc sinh THCS va THPT ciia NS g §
Viét Nam trong cic nim hgc 2 2 2 2
d6 (don vi: tricu ngudi) theo § N 8§ §
= . (Neuon: Nién gidm Thong ké 2020, NXB Théng ké, 2021)
mau sau: .
Hinh 39
Nam hoc 2016 - 2017 | 2017 - 2018 | 2018 - 2019 | 2019 - 2020
S6 hoe sinh THCS ? ? ? | ?
S6 hoc sinh THPT ? ? ? ?

b) Lip bang thong ké ti s gitia s6 lugng hoc sinh THCS ctia Viét Nam va sd lugng hoc
sinh THPT ctia Viét Nam trong cdc nim hoc d6 theo miu sau (viét ti s6 & dang s6 thap
phén vi lam tron dén hang phin mudi):

@



Niam hoe 2016 - 2017 | 2017 - 2018 | 2018 - 2019 | 2019 - 2020

Ti s6 ctia s6 hoe sinh THCS
va 36 hoc sinh THPT

Bang 1

¢) Néu nhin xét vé su thay doi ctia céc ti sO trong Bdng 1.

b

-

Biéu db doan thing trong Hinh 40 biéu dién tbi Tudi Tf !
tho trung binh cua ngudi Viét Nam qua 30 nim ¢ | R 728 73,6

2
(tlt niim 1989 dén nim 2019). 70 | 65,2 ﬁg:_*

601+
a) Lap bang théng ké tdi tho trung binh cia 50 |

ngudi Viét Nam trong céc nim do theo miu sau 40 |
(don vi: tudi): 30 4

20+
oRy  F
= i _ _ 0 —= ' + : >
o 1999 |99 | <09 | 2619 1989 1999 2009 2019 Nim
Tuoi tho 5 A ° & (Nguon: Tong cuc Thong ké)
trung binh ' ' Hinh 40

b) Mot bai bido ¢6 néu thong tin: So vai ndm 1989, i tho trung binh cia ngudi Viét Nam
trong nim 2019 da ting 1én 14%. Thong tin cua bai bao do6 ¢o6 chinh xdc khong?

Trong tro chot vong quay s da gion thiéu & Hoat déng 2 cia §4, tinh xac suat
cua bién cé:

a) “Miii tén chi vao hinh quat ghi s6 chia cho 4 dur 37;

b) “Miii tén chi vao hinh quat ghi s6 chi ¢6 diing mét wde nguyén t6”.

Mét hép ¢ 5 chiéc thé cing loai, méi thé duoc ghi mot trong cac 50 nguyen duong
khoéng vuot qua 5, hai thé khac nhau thi glhi har s6 khac nhau Lay ngau nhién mot
chiéc thé tir trong hop, ghi lai s6 ciia thé lay ra va bo lai thé do vao hop.

a) Sau 40 lan lay thé lién tiép, hay tinh x4c suat thue nghiém cta cac bién c6 sau “Thé
lay ra ghi s6 chan” va “Thé lay ra ghi s6 16",

b) Tinh xac suat ctia cac bién co “Thé lay ra ghi s6 chan™ va “Thé lay ra ghi so 16",
¢) Néumoi lién hé gita xac suat thuc nghiém ctia méi bien c6 “Thé lay ra ghi s6 chin™
va “The lay ra ghi 56 1é” vd1 xac suat ctia moi1 bien co do khi so lan lay thé ngay
cang lon.



Trong chuong nay, chiing ta sé tim hiéu nhiing néi dung sau: phuong trinh bac nhat
mot an; ung dung ctia phuong trinh bac nhat mot an.

$1. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Gia sit méi hop mau tim dit trén dia can & |
Hinh 1 déu co khot luong la x (kg), con mdr NN ||
hop mau vang déu co khoi hwong 1a 1 (kg)  EEEEE |
Goi A(x), B(x) lin luot 1 cacBicu thire bidu :
thi (theo x) tong khéi luong cuia cac hép xép
¢ dia can bén trai, dia can bén phai. Do can
thing bang nén ta co hé thire: A(x) = B(x).

1
1
1
i

Hé thite A(x) = B(x) ggi nén
khdi ni¢m nao trong todan hoc? )

—

-

- — - -

. MO DAU VE PHUONG TRINH MOT AN

@B Trong bai toan néu & phan mé dau, hiy viét
a) Cdc biéu thiic A(x), B(x) lin lugt biéu thi (theo x) tong khéi ludng ctia cdc hop xép &
dia cin bén trii, dia can bén phai;

b) Hé thic thé hién sy biing nhau ctia hai biéu thdc wén.

Nhin xét: Ta goi hé thie 3x + 4 = x + 12 1a mét phwong trinh véi dn sé x (hay an x), trong
do vé trai 1a bieu thirc A(x) = 3x + 4 va ve phai la bieu thire B(x) =x + 12.

G, Mét phuong trinh véi 4n x 6 dang A(x) = B(x), trong dé vé trdi A(x) va vé phdi

B(x) la hai biéu thuc clia cing mét bién x.



GBI Khi x = 4, tinh gia tri m&i vé cia phuong trinh: 3x + 4 = x + 12 (1). So sanh hai
gia tri do.

Nhdan xét: Hai v€ ctia phuong trinh (1) nhin cling mét gid tri khi x = 4. Ta néi riing s6 4
thod miin (hay nghiém ding) phuong trinh da cho va goi 4 (hay x = 4) la mot nghiém cia
phuong trinh do.

@ Néu hai vé ctia phuong trinh (&n x) nhan cung mét gia tri khi x = a thi sé a goi

la mét nghiém cua phuong trinh do.

Chii v: Khi bai toan yéu cau giai mot phuong trinh, ta phai tim tat ca cac nghiém cua
phurong trinh do.

Il. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

1. Dinh nghia

GBI Quan sit phuong trinh (dn x): 4x + 12 = 0, néu nhin xét vé& bic ciia da thic & vé
trdi ctia phuong trinh do.

Ta c6 dinh nghia sau:

@

Phuang trinh dang ax + b = 0, vdi a, b la hai s6 da cho va a # 0 duoc goi la
phuong trinh bac nhat mét dn.
Vidu 1= Phudng trinh nao sau diy 1a phucng trinh bac nhat mét an?
a) 2x—5=0. b)3x+10=0. @

c) Tx=0. d)x-9=0, Neéu hat vi du veé phuong

trinh bac nhat an x.
Gidi

Phuong trinh & cau a), b), ¢) la phwrong trinh bac nhat mét an.

Phuong trinh ¢ cau d) khong la phuong trinh bac nhat mot an.

Vidu 2/ Kiém traxem x = 2 ¢6 la nghiém ctia méi phurong trinh bac nhat sau hay khéng.

a)—3x+6=0. b) 7x—14=0. c)x+2=0.

Giai ‘

a) Thay x=2,taco: —3.2+6=0. WP Kiber tra xem x =~ 3 66
Viy x = 2 la nghiém ciia phuong trinh — 3x + 6 = 0. la nghiem ctia phuong trinh

bac nhat 5x + 15 = 0 hay

b) Thayx=2,taco: 7.2-14=0. khéng.

Vay x = 2 la ngluém cuia phuong trinh 7x — 14 = 0.



c) Thayx=2,taco: 2+2#0.
Vay x = 2 khong la nghiém cua phuong trinhx + 2 = 0.

2. Cach giai

@ Néu quy tic chuyén vé trong mdt ding thifc s&.

D3i véi phuong trinh, ta cling ¢6 quy tdc chuyén vé nhu sau: Trong mot phuong trinh, ta
c6 thé chuyén mot s6 hang tit vé nay sang vé'kia va doi déau sé hang do.

@ Xet :iﬁng thirc s6: 2+ 3 —4=9—10+ 2 Tinh gia tr1 méi vé ctia déng thire do kh
nhan ca hai ve voi 5 va so sanh hai gia tr1 nhan dugce.

Nhu vay, trong mot dﬁng thire 6, ta co thé nhan ca hai ve vai cung mot s0 (khéc 0).

P61 vai phuong trinh, ta ciing co quy tdc nhdn véi mét sé (goi tit la quy tac nhan) nhu sau:
Trong mét phuong trinh, ta cé thé nhan ca hai vé véi cing mét sé khdac 0.

Chut y

Nhan ca hai vé voi % ciing 6 nghia la chia ca hai vé cho 2. Do d6 quy tic nhan con ¢o
the phat bieu nhar saw: Trong mat phwong trinh, ta co thé chia ca hai vé cho cting mat so6
khac 0.

GBXD Ap dung quy tic chuyén vé va quy the nhan, hiy giai phuong trinh: Sx—30=0 (2).
Dé giai phurong trinh (2), ta lam nhu sau:

5x-30=0
Sx=30 = Chuyen — 30 sang vé phai va doi dau.
r=30: 5= Chia ¢d hai vé ciia phwang trinh cho 5
=6

Vay phuong trinh (2) co nghiem x = 6.
Mot cach téng quat, ta co:

o

#® Phuong trinh ax + b = 0 (v6i a = 0) dugc giai

nhe sats: Phuong trinh  bdc nhit
ax+b=0 ax+ b=01(a = 0) lubn coé
“x='g nghiém duy nhit x = =L ]
= a
=
a



Vidu3/ Giai céc phuong trinh: ®
s “ Gidi cdc phudng trinh:
a)—0,5x+11=0;

a)—6x —15=0;
e 9
=g, b) — —x +21=0.
2
Gidi
a) —05x+11=0 b) %x_.q:o
~05x=—11 5
—x=4
x=0=11):{-0.5) 7 ”
x=22. x=4: ?
Viy phudng trinh ¢6 nghiém x = 22, x=14.
Vay phuong trinh co nghiém x = 14.

GRED Giai phuong trinh: 3x +4=x+12
Dé giai phuong trinh trén, ta lam nhu sau:

Ix+A=x+12
Ix+4-x=12 - Chuyén cdc 56 hang chifa dn sang mét vé.
I =12-4= Chuyén cdc hdng sé sang vé con lai.
2x=8
x=4,

Vay phuong trinh co nghiém x = 4.
Nhén xét: Bi'mg cach tuong tu nhar trén, ta co the gia1 duoe phurong trinh dang:
ax+b=ex+d(a+#c)

Vidu4 Giai phuong trinh: 2x — (2 + 5x) = 4(x + 3).

Gidi
2r—(2+ 5x) = 4(x + 3) %

S Iy B s 19 aGiﬂiphtmngu'lnh:
—3x-2=4x+12 2x-0D=-16=15—-(x+1,2).
~2-12=4x+3x

- 14="Tx

=h

19

Vay phuong trinh c¢6 nghiém x = —



Vidu 5 ' Tim cho sai trong 161 giai sau va giai lai cho ding:
==y =2+4x

3Ir—2x+4x=25+5

5x =30
x=30:5
x=6.

Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = 6.
Gidi
Khi chuyen so hang 4x tir vé phai sang vé trai, ta phai doi dau so hang do. Vi vay, loi giai
trén sa1 & bude thir hai. Ta c6 the giai lan nhu saw
3x—5-2x =25+4x
3x—2x—4x=25+5
—3x=30
x=30:(-3)
x=-10.
Vay phuong trinh c6 nghiém x = — 10.

BAI TAP

1. Kiém tra xem s0 ndo 14 nghiém ctia phuong trinh tudng dng sau diy.
a)3x+9=0voix=3,x=-3.

b)2-2x=3x+1van x:—l;x:l.
5 5
2. Tim chd sai trong moi 16 gidi sau va gidi lai cho ding:
a)5—(x+8)=3x+3(x-9) b)3ax-18+x=12-(5x+3)
5-x+8=3x+3x-27 4x—-18=12-5x-3
13—x=6x-27 dx+5x=9-18
—x—6x=-27+13 Ox=-0
-Tx==14 x=(-9):9
x=(-14):(-7) x=-1.
x=2 Vay phuong trinh c6 nghiém x = -1

Vay phurong trinh co nghiém x = 2. @



3. Giai cdc phuong trinh:

a)6x+4=0, b)—14x-28=0;
c}%x—5=ﬂ; d)3y-1=—y+19;
e)—2z+3)-5=z+4; g)3(t—10)=7(t-10).

4. Gidi cic phuong trinh:

) s -z s
a]ir -=5 3.1'; b}lﬂx+3=1+6+8x; G)Tx ]+'_."x=16 x.
3 2 12 9 6 5
5. Tim x, biét ui gidc ABCD la hinh vudng (Hinh 2).
A B
2+ 8 x+4 +2 x+1
D 4-2 C x+5 x+3
Hinh 2 Hinh 3

6. Hinh tam gidc va hinh chii nhit & Hinh 3 c6 ciing chu vi. Viét phuong trinh biéu thi sy
biing nhau ctia chu vi hinh tam gidc, hinh chii nhit dé va tim x.

7. Trong mét cira hang ban thuc pham, ban Loan nhin thay c¢é ban hang dimg mét
chiéc can dia. Bén dia thir nhat, ¢6 dit mot qua can ning 500 g; bén dia thir hai, ¢6
dat hai go1 hang cing can néng x g va ba qua can nhé, méi qua can do ning 50 g.
Ban Loan thay can thing bing. Viét phurong trinh biéu thi sur thing béng cia can

8. Hinh 4 mé tamét dai phun nude. Toc dé ban
dau ctia nude la 48 ft/s (ft la mot don vi do
d6 dai vai 1 ft = 0,3048 m). Téc do v (ft/s)
ctia nude tai thoi diém ¢ (s) duoc cho bai
cong thie: v = 48 — 324 Tim thoi gian dé
mot giot mroe di tir mat dai phun nuoc den
khi dat duoc do cao toi da.

Hinh 4
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§2. UNG DUNG CUA PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN
Phuong trinh béc nhat mét an gip chimg ta giai quyét nhiéu van dé trong toan hoc ciing
nhir trong thue tién.
Ching han, trong kho tang van hoa dan gian Hy Lap ¢o bai toan ¢ nhu sau

Mot nguoi hér nha toan hoe Pythagore rang ong co bao nhiéu hoe tro. Ong tra loi:
“Mo6t mia s6 hoe tro cua té1 hoe Toan, mot phan tir hoc Nhac, mot phan bay dam chiéu,
ngoai ra co ba co gai”.

(Neguon: V. D. Tehit-c hia-cép, Nhitng bai toan 6, NYBGD ndm 2004)
)y ?

Hai nha todn hoc Pythagore co
bao nhiéu hoc tro?

e’

; _— =
. BIEU DIEN MOT BAI LUONG BOI BIEU THUC CHUA AN

GRIEW Trong bai toan o trén, goi x I sé hoc tré ctia nha todn hoc Pythagore (x 1a s6
nguyén duong). Viét biéu thire vai bién x biéu thi:

a) S6 hoc trd hoc Todn; b) Sé hoe tré hoc Nhac; ¢) 86 hoc tro dim chiéu.

Nhén xét: Trong thuc té, nhiéu dai luong bién doi phu thuée lan nhau. Néu ki hiéu moét
trong cac dai luong do 1a x thi cac dai hrong khac c6 thé biéu dién dudi dang mét biéu thire
ctia bién x.

Vidu 1, Ba di bar t
ac Anh di siéu thi mua bén chiéc qua % Ban An dinh mdi ngdy x phil

dién ctng loai. Do siéu thi thue hién khuyen mai &€ chay bo, Viét bidu thic véi bién
nén gia ban bon chiéc quat do nhu saw Hai chiéc ¢ pidy thi:
quat dau tien khong duoc giam gia, chlec quat thr  4) Quéing dudng (ddn vi: m) ban An
ba co gia ban duoc giam 200 nghin dong sovoi gia  chay duge trong x phiit, néu ban An
ban ctia chiéc quat thi hai, chiée quat th tu co gia  chay vdi t6c d0 12 150 miphit;
ban duoe giam 300 nghin dong so voi gia ban cia ) Tﬂf dﬁ#cﬁa ban An (dan vi:
chiéc quat thit ba. Goi x (nghin déng) la gia ban cua NGRS . BURE & PRS- S0 1\

i A - S ek =i chay dudc quang dudng l1a 1 800 m.
chiec quat dau tien. Viet bieu thire von bienx bieu thy
tong so tien bac Anh phai tra.

Gidi. Ta thay:
— Gia ban hai chiée quat dau tién deu la x (nghin dong);
— Gia ban chiéc quat thir ba la x — 200 (nghin déng);



— Gia ban chiéc quat thir tu 1 (x — 200) — 300 = x — 500 (nghin dong).
Tong s6 tien bac Anh phat tra khi mua bon chiéc quat la:
x+x+ (x—200) + (x — 500) = 4x — 700 (nghin dong).

Il. MOT SO Vi DU VE UNG DUNG PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN
GBI Hay giai bai toan cb trong phin mé dau
Dé giai bai toan do, ta ¢6 thé lam nhur sau:
* Buoe 1. Lap phurong trinh
Goi s6 hoe tro eiia nha toan hoc Pythagore la x (x € NY).
Khi do: S hoe tro hoe Toan la = ; S6 hoe tr6 hoc Nhac la %-. S6 ho tro dam chiéu la %
Theo gia thiét, ta ¢6 phuong trinh: i_j - §+ Zi3=x
« Buire 2. Giai phuong trinh -
X X X

—+—F —£3=3

4" 7

-

25x + 84 -

28
25x +84=28x
84 = 28x - 25x
84 = 3x
x =28

e Budre 3. Két luan

Gia tr1 x = 28 thoa man dieu kién cua an. Vay s6 hoe tro cta nha toan hoc Pythagore

1a 28.
L #

2.

Cac budc giai bai toan bing cach lap phwrong trinh nhur sau:

Ta da gidi bai toan c6
bang cach lap phuwong trinh.

* Budre 1. Lap phuong trinh
— Chon an s6 va dit diéu kién thich hop cho an sé
— Biéu dién cac dai hrong chura biét theo an va cac dai luong da biét
— Lap phuong trinh biéu thi moi quan hé gitta cac dai laong



» Buoe 2, Giai plurong trinh
» Buvre 3. Két luan,
Kiém tra xem trong cac n.ghiém cua phuong trinh, nghiém nao thoa man diéu kién cuia an,
nghiém nao khong, ro1 ket luan.
Vidu 2/ N#m nay, tudi cia anh gap ba lan tudi cia em. Sau 6 nm nita, tudi cia anh chi
gap dé1 tudi ciia em. Hoi ndm nay tudi cia anh va tudi ciia em la bao nhiéu?
Giai
Goi tudi ctia em hién nay la x, dieu kién: xe N,
Khi do, tudi cia anh hién nay la 3x.
Sau 6 nam nifa, tudi ciia em la x + 6 va tudi ctia anh la 3x + 6.

Theo gia thiét, ta co phuong trinh: 3x + 6 = 2(x + 6).

Gian phuong trinh:
- ®
Rt W® Hicn nay ong hon chiu 56 w6
Wx+6=2x+12 Cich déy 5 niim, tudi clia 6ng gip
tim lin tudi cha chdu. Hoi chéu
3x-2x=12-6 hién nay bao nhiéu tdi?
x=6.

Gia tri x = 6 thoa mén diéu kién cua an. Vay tudi clia em hién nay la 6 va tudi cia anh hién
nay la3 6=18.

Vidu3 Mot xe may khor hanh tir Ha Noi di Hai Phong vaoi toc dé 40 km/h. Sau
do 10 phut, trén cung tuyén duong d6, moét 6 t6 xuat phat tir Hai Phong di Ha Néi
vai toe d6 60 km/h. Héi sau bao lau, ke tir khi xe may khéi hanh, hai xe gip nhau? Biét
quang duong Ha No1 — Hai Phong da1 120 km.

Gidi

P61 10 phut = % gid,

Got thoi gian tir lic xe may khat hanh dén Ine hai xe gip nhau la x (g10), diéu kién:
x> % - Khi do, thai gian 6 t6 di tir lue khéi hanh den khi giip xe may la x — IE (g10).

Kl hai xe gap nhau, xe mav da di duoc quang duong 1a 40x (km), 6 t6 da di duoe quang

duong la 60[1: - %J (km).



Peén lic hai xe gip nhau, tong quing duong di dugce ctia hai xe ding bing quing duong
Ha Né1 — Har Phong dai 120 km nen ta co phuong trinh: 40x + 60[.1: - %J =120.
Giai phuong trinh:
4Ctt+60(.r —~ l) =120
6
40x + 60x —10 =120
100x =130

130 13
e
o 100 10

Gia tri x = " thoa mén diéu kién ctia an. Vay ké tir khi xe may khai hanh, hai xe gap

nhau sau -}% g10, tire la 1 g1 18 phut,

Vidu 4 Gia cuoce dich vu ciia mét hang taxi & Ha Noi1 vao thang 4/2022 nhur sau:

Gii cuérc mé cira | Gia ardc . Gia cude
(tinh cho 1 km du tién) | nhing kildmét tiép theo | tir kilomét thir 21 tré di

20 000 dong 11 500 dong 9 500 dong

Got x (x > 0) la 56 kilémét ma hanh khach di chuyén. Khi do. s6 tién ma hanh khach phai
tra duoc tinh bai cong thire:

T=20000neu0<x<1;

T'=20000+11500(x—1)néul <x<20;

T =238 500 + 9 500(x — 20) néu x > 20.
C6 Hanh di chuyén bing xe ciia hiing xe taxi trén va da tra so tien la 343 000 dong. Héi ¢6
Hanh da di chuyen quang duong la bao nluéu kilomét?
Giai
Neéu hanh khach di chuyen quang duong 20 km thi phai tra s6 tién la:

20 000+ 11 500 . (20 — 1) = 238 500 (déng).
Do 343 000 > 238 500 nén ¢6 Hanh da di chuyén quang duong nhieu hon 20 km hay x > 20.
Do d6, tong s6 tién ¢6 Hanh phai tra (tinh theo x) la: 238 500 + 9 500(x — 20) (dong).
Theo gia thiét, ta co phuong trinh: 238 500 + 9 500(x — 20) = 343 000.



Gian phuong trinh:
238 500 + 9 500(x — 20) = 343 000

L
ﬁ Mot to may o theo ké hoach

moi ngay phat may 30 cai ao.

238 500 + 9 500x — 190 000 = 343 000 Nho cai tien ki thuat, to da may

48 500 + 9 500x = 343 000 duge mo1 ngay 40 cai nén da hoan

thanh trwoc thor han 3 ngay va

9 500x = 343 000 — 48 500 con may them duge 20 ca1 ao nira.

9 500x = 294 500 Tinh 50 a0 ma to do phai may theo
x=31 ké hoach.

Vay ¢6 Hanh dé di chuyén quéang duong la 31 km.

BAI TAP

1.

4.

tn

Mot cude thi ¢6 20 cau héi véi quy dinh cho diem nhur sau: Véi méi cau héi, néu tra loi
dung thi duoc cong 5 diém, tra loi sai thi b trir 1 diem, khéng tra loi thi khéng duoc
diém. Ban Minh dugc 70 diém trong cude thi do. Héi ban Minh da tra lon ding duoc
bao nhiéu cau? Biét rang ban Minh da tra 1oi tat ca cac cau trong cudce thi.

Gia miém yét ciia mot may loc nude va mét noi com dién co tong la 6,5 triéu dong. Bac
Binh mua hang vao dl'mg dip tri an khach hang nén so véi gia niém yét mi'ly loc murcic
duoc giam gia 15% va noi com dién duoc glam gla 10%. Do do, tong so tien bac phai
tra la 5,65 triéu dong. Tinh gia tién niém yét ciia méi san pham dé néu.

Bac An da gin mét hwong tien tiét kiém ki han 1 ndm ¢ mot ngan hang véi lai suat
5,6%/Mmam (cir sau ki han 1 nim, tién lai cia ki han do lai duoc cong vio tién von),
Sau khi gini 2 ndm. bac An nit duoc so tién ca goc va lai la 111 513 600 dong. Hoi
ban dau bac An da gin vao ngan hang so tien la bao nhiéu déng? Biét rang la1 suat
ngan hang khéng thay déi trong 2 nim do.

Hai 6 t6 khoi hanh cing mét hic dé di tir Hue vao Pa Néng. Toc do xe thu nhat la
40 km/h, toc do xe thir hai la 60 km/h. Xe thir hai dén Pa Nang nghi nita g1o roi quay lai
Hué thi gip xe thir nhat & vi tri cach Pa Néng 10 k. Tinh quing duomg Hué — Pa Ning,

Cau ca dao “Lua chiém lap 16 dau b — Hé nghe tiéng sam phat co ma lén” vé mét khoa
hoc duoe giai thich nhur sau: Khi trot mua kém theo sam sét, nitric acid sé duoc sinhra
va hoa tan trong mrde mura, c6 tac dung lam ting cuong dinh duéng nitrogen cho dat
trong, gitp cay lna phat trién tuoi t6t. Phan tir cua nitric acid do ¢6 mét nguyeén tir H,
mot nguyeén tir N va x nguyén tir O. Xac dinh céng thire phan tit ctia nitric acid do. Biét
khéi luong phan tir ciia no la 63 amu va khéi luong ctia méi nguyén tir H, N, O lan luot

lal amu 14 amu. 16 amu.



BAI TAP CUOI CHUONG VI
1. Chon dap an ding,
a) Nghiém cta phuong trinh 2x + 6 =0 la:

A.x=-3 B.x=3 C.x=-:::. D..r=—%.
b) Nghiém cua phuong trinh - 3x + 5=0 la:
A.x=—£. B.x= E (‘.1u:=i I)'..:r:=--E
3 3 5 5
c) Nghiém cua phuong trinh %: =-31a
&g B.:--2 Cz=——1 D.z=-12
4 3 12
d) Nghiém cta phuong trinh 2(1—3)+ 5=T7t- (3t + 1) la:
At=2 B.i=1. C.t=—1. D.t=0
e) x = — 2 la nghiém cua phuong trinh:
A.x-2=0 B.x+2=0 C.2x+1=0. D.2x-1=0.
2. Ghia1 cac phuong trinh:
a) Tx+21=0; b)-5x+35=0; c}—lzx—l=0.
3. Giai cac phuong trinh:
a)2x—3=-3x+17, b) Ex+l=—lx;
3 3
¢) 0,15(t—4)=9.9—03(t - 1), d) 3’“’;5 - :;1 =1,

4. Co hai can dumg nude. Can thir nhat ¢6 luong nudc gap déi lwong nude & can thr hai.
Néu rot 5 I nude & can thir nhat vao can thir hai thi lwong nuée & can thir nhét biang %

lrong nwde & can thir hai. Tinh hrong murde ban dau & méi can,

5. Mot s6 gom hai chit s6 ¢6 chit s6 hang chuc gap ba lan chit s6 hang don vi. Néu déi chd
hai chit s6 ctia s6 do cho nhau thi ta nhan duoc sé méi nhé hon 56 ban dau la 18 don vi
Tim s6 ban dau

6. Mot ca no tuan tra di xudi dong tir 4 dén B hét 1 gio 20 phuit va nguoc dong tir B vé A
hét 2 gio. Tinh téc d6 riéng ctia ca né, biét toe d6 ctia dong nude 1a 3 km/h

)



7. (Bai todn noi vé cuéc doi ciia nha toan hoe Diofantos, dwoc lay trong Hop tuyén

Hy Lap — Cuén sdach gom 46 bai todn vé sé, viét dwoi dang the trao phing).

Tho tho 4u iia Diofantos chiém é cude doi

1% cudc doi tiép theo 1 thoi thanh nién i ndi
Them % cude doi nira 6ng song doc than

Sau khi lap gia dinh diroe 5 nam thi sinh mot con tran
Nhumg s6 ménh chi cho con séng bang mia doi cha
Ong dé tir tran 4 nfim sau khi con mat

Diofantos séng bao nhiéu tuéi, hiy tinh cho ra?

8. Ong Ba co mot khoan tién dé kinh doanh. @ng da dau tu mot mira s6 tién do vao mot
cong ty trong rau sach voi Jai suat 10% méi thang va dau tu % s6 tién do vao mot
nha hang voi ldi suat 12% méi thang. Tong tién lai hang thang 6ng Ba nhan duoc tir
cong ty trong rau sach va nha hang la 64 triéu déng. Hoi khoan tién 6ng Ba co luc

dau la bao nhiéu?

9. Theo ké hoach, mét day chuyén phai san xuat mét s6 san pham trong 18 ngay vai s6

lwong san pham lam duoc trong méi ngay la nhur nhau. Do méi ngay day chuyen da

san xuat vuot mire 10 san pham nén sau 16 ngay day chuyen ching nhimg d4 hoan
thanh ké hoach ma con lam thém duoc 20 san phém nita. Tinh s6 san phém thue té

day chuyén lam duoc trong méi ngay.

10.C6 hai dung dich acid cing loai véi nf}ng do acid lan luot 1a 45% va 25%. Tron hai
dung dich acid d6 dé duoc 5 kg dung dich ¢6 néng d6 acid la 33%. Tinh khoi luong

dung dich acid can dimg ctia méi loai trén.

11. Tha mét qua cau nhém khoi hrong 0,15 kg dwoc dun nong té1 100 °C vao mét coe nude

c6 khoi Iuong mude 1a 0,47 kg & 20 *C. Nguai ta xac dinh duoc:

— Nhiét hrong qua cau nhom toa ra khi nhiét d6 ha tir 100°C dén nhiét do can biang ¢ °C la:

Q,=0,15.880.(100-2) (J).

~ Nhiét hrong nude thu vao khi ting nhiét do tir 20°C dén nhiét d6 can bang ¢ °C la:

0, =047 .4200. (t—20) (7).
Tim nhiét d6 can bang (lam tron két qua dén hang don vi).

D)



TAM GIAC 96NG DANG
HINH DONG DANG

Trong chuong nay, chung ta sé tim hiéu nhing néi dung sau: dinh li Thalés trong
tam giac va Uing dung; duéng trung binh cta tam giac; tinh chat duong phan giac cla
tam gidc; tam giac déng dang; ba truéng hop déng dang cuia tam giac; hinh déng dang
va hinh déng dang trong thuc tién.

Trong cac vi du va bai tap tinh toan bang s6 cua chuong nay, cac s6 do do dai & méi bai
néu khéng ghi don vi ta quy udc la cung daon vi do.

S1. DINH Li THALES TRONG TAM GIAC

Bac Du muén ciit mot thanh sit (Hink 1) thanh nim phfm hfing nhau nhimg bac lai
khoéng ¢o6 thuae dé do.
10

Bac D c6 thé thue hién diéu do
g bang cach nao?

T ———

Hinh |

I. DOAN THANG Ti LE

@B Cho hai doan thing 4B = 2 em, CD = 3 cm va hai doan thing MN = 4 cm,
MN

PO =6cm. Sn:}sanh]:umtlsncfé'i —
CD’ PO

.@,- Hai doan thang AB va CD ti |é vdi hai doan thang MN va PQ néu 6 ti lé thiic

AB  MN

— T —
—_—

O PQ’

Vidu 1. Trong Hinh 2, hai doan thang AM va MB co ti 1é voi A
hai doan thang AN va NC hay khong? Vi sao?

AM AN
“MB NC Hinh 2

Vay hai doan thang AM va MB ti 1é v6i hai doan thang AN va NC.

®




Il. DINH Li THALES TRONG TAM GIAC
1. Dinh li Thales

@RI Quan sat Hink 3 va cho biét:

a) Puong thing d co song song song vai BC hay khong; | \

b) Béng cach dém s6 6 vuéng, du doan xem cac ti s6 M \"* d
——., — ¢o bang nhau hay khong. B| [ |C
MB' NC E A

Cho tam giac ABC. Mot duong thang d song song voi

canh BC, cit hai canh 4B, AC lan luot tai M, N (Hinh 4). A

Puong thing d dinh ra trén canh 4B hai doan thing AM,

M /\N d
MB va dinh ra trén canh AC hai doan thing tuong img la / \
B 4

Hinh 3

AN, NC.
Ta thira nhan dinh l1 Thales sau:

Hinh 4
Q Néu mét dudng thang song song véi mét canh clia tam gidc va cat hai canh con
lai thi n6 dinh ra trén hai canh dé nhiing doan thang tuong ng tilé.

” AM AN ‘ : -
Nhdn xét: Trong Hinh 4. néu MN // BC thi ST “ Trong Hinh 4, chimg

NC to rang néu MN // BC thi
AM MB AM +MB AB AM AN m—:—NC.
Do d6 = = - Suyra—="_—__F 4B aC
AN NC AN+NC AC AB AC

A

Vidu 2 Trong Hinh 5, cho biét MN // BC, AM = 4 cm, 4 cm
MB =2 cm, NC = 3 em. Tinh do6 dai doan thfmg AN. "

M 3em
G-‘ﬂ! 2 L‘II‘I/ \

Xet tam giac ABC voi MN / BC, ta ¢6. . S
AN A e T Tt M Cho tam giéc 4BC co
NG M M la trung diém ctia canh
AN 4 AB. Puong thang qua M
Do do TZ;:1 song song vor BC cit canh
- AC tai N. Chimg minh N 1a
Suy raAN=2.3=6 (cm). trung diém ciia canh AC.

©)



Vidu 3 Giai bai toan néu trong phan mé dau.
Gidi. (Hinh 6)
Bac Du ¢o thé lam nhur sau:
— Dit thanh sét trén mat phing san va coi thanh sat nhu
doan thﬁng AB.
— Vé tia Ax va lay mét doan day khong dén nao do o1 dit
lién tiép trén tia Ax, bt dau tir diém 4, nam doan thing Hinh 6
AM.MN. NP, PO. OC ¢ dé dai déu bang do dai doan day.

— Trong tam gidc ABC, ké duong thing qua M song song voi canh BC, cét canh AB tai [
Theo dinh 1i Thales, ta co: ﬁ = ﬁ = 1— Dodo Al = -1-43
AB AC 5 5

Dura theo doan mau A7, bac Du c¢o theé ¢t moét thanh sét thanh nim phan bing nhau.

2. Dinh li Thales dao
A

@D Trong Hinh 7, cho AM =1, MB=2, AN=15,NC=3. [N\, 4

a) So sdnh cdc ti s0 iﬁ{ ﬁ
ME NC

b) Duding thing d (di qua M, N) cé song song véi BC hay khong? B C
Ta thiia nh@n di_nh i Thalés ddo sau: Hinh 7

?—_
Q‘ Néu mét dudng thang cat hai canh clia mét tam gidc va dinh ra trén hai canh nay
nhiing doan thang tuong Ung ti I& thi duong thang dé song song vdi canh con lai

cua tam giac.
L A
Trong Hinh 8, néu M = AV thi MN // BC.
MB NC M N id
Nhan xér: Trong Hinh 8, néu co mot trong hai ti 1é thire: / \
AM AN MB NC . . ; 3
1B = 1C° AR = P thi ta cting co MN // BC. B —— [

(34



Vidu 4 Cho tam giac ABC. Piém D nam giira B va
C. Cac diém E. F. G khong trimg véi dinh ctia tam

giac va lan huot thuée cac doan thing AB, AC, AD
thoa méan A = ar = At
AB AC AD
a) Chimg minh EG // BD va GF /I DC.

b) Cac diem E, F. G c6 thang hang khong?

(Hinh 9).

Giai

: AE  AG

T tam giac ABD, taco —=——.
a) Trong tam giac co 5 D
Suy ra EG // BD (dinh i Thales dao).

; AG AF

T t ac ADC, taco ——=—,
rong tam giac co 10

Suy ra GF // DC (dmnbh li Thales dao).

Hinh 9

%

“ Cho tam giac ABC
vuong tai 4 co C4 = 4,
CB=35. GiasuM, Nlahai
diém lan luot ndm trén
hai canh C4, CB sao cho
CM=1,CN=1.25.Tinh
do dai doan thang MN.

b) Do EG, GF deu di qua G va song song vai BC nén ba diém E, F, G thing hang.

3. Hé qua cua dinh li Thales
Tir dinh li Thales ta co hé qua sau:

¥ Néu mét dudng thang song song véi mét canh clia tam gidc va cét hai canh con
lai thi n6 tao thanh mét tam giac mdi c6 ba canh tuong (ing ti |é vGi ba canh clia

tam giac da cho.
Cu thé, cho tam gidc ABC, dudng thing d song song
véi canh BC ln lugt cit cdc canh AB, AC tai M va N

bl 00, Tk s s A AN MY
4B AC BC

Chumg minh

Qua diém N ké duong thing song song vai AB, cit
canh BC tai diém P thuée canh BC (Hinh 11). Khi do,
tir giac BMNP c6 cac canh doi song song nén la hinh
binh hanh. Do do BP = MN. Xet tam giac ABC v

NP //AB, tacé: BE _ AN (dinh li Thales).
BC AC

Hinh 10



Suy ra 2 e ﬁ Xet tam giac ABC voar MN // BC, ta co:
BC AC
% . % (dinh i Thalés). 7 K
vﬁyzm{=AN=m . B 2 -
AB AC BC Hinh 11

Chii ¥: Hé qua trén van ding cho trrong hop duong thang d song song vo1 mét canh ciia
tam giac va cit phan kéo dai ciia hai canh con lai. Ching han, ta ciing co day ti 6 bang
nhau (1) trong Hinh 12ava Hinh 12b.

A h:-.\ :}f d
/\ AN
i < A
/ ~d B C
M N
bl

a)

Hinh 12

Vidu 5 Trong Hinh 13, cho biét AB=4. BC =3, AM = 3. MN // BC.
Tinh dé dai doan thing MN. A
Criai
Xet tam grac ABC von MN // BC, ta co:

%: B@C (hé qua cua dinh li Thales). ; \N
DuAB=4.BC‘=3,AM=3uénE=ﬂﬂ. B C

% 3 4 3 Hinh 13

Suyra MN = —=225.

4
Vi du 6. Cho hinh thang ABCD véi hai day 1a AB va CD. Hai duong chéo cat nhau tai O.
Pudng thing qua O song song vot hai day lan luot cat AD va BC tai M va N. Chimg minh:

40 BO , P
H)E-E. b) O la trung diem cua MN.
Gidi. (Hinh 14) A 2

a) Xeét tam giac OCD vo1 AB // CD, ta co:

M/ : AN
0
O4 _ 08 (18 qua cda dinh I Thalés) V \
oc oD < A

04_0OC _04+0C _AC . 40_BO
OB OD OB+OD BD 'Y ac BD

Hinh 14

Suy ra

&)



b) Xét tam gific ACD véi OM /| CD, ta &6 % - % (12 e s i 1 Thalds),

Xét tam gide BCD v6i ON /I CD, ta c6: 2. = 29 (1hs qua cita dinh li Thals).

CD BD
Ma % = %,suym % = %, tirc la OM = ON. Viay O la trung diém ctia MN,

BAI TAP

1. Cho tam gidc ABC ¢6 AB=4.5 cm, AC = 6 cm. Céc diém M, N lan luot thudce céc canh
AB, AC thod midn AM = 3 cm va MN // BC. Tinh d6 dai doan thiing AN.
2. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢c6 AB = 4 cm, CD = 6 cm. Puding thiing d song song

vdi hai ddy va cit hai canh bén AD, BC ctia hinh thang d6 1dn lugt tai M, N; cit dudng
chéo AC tai P.

a) Chiing minh £= E;
MD NC

b) Tinh d6 dai cdc doan thing MP, PN, MN: biét riing MD = 2MA.

3. Trong Hinh 15, cho MN // AB, NP // BC. Clnmg minh MP // AC.

Hinh 15 ‘ Hinh 16
4. Trong Hinh 16, A6 da1 doan ﬂlﬁl’lg A’C’ mo ta chiéu cao ctia mot E.Tf:li cay, doan ﬂlé:ﬂg
AC mé ta mot cal coc (cay va coc cung vuodng goc vor duong thing di qua ba diem
ALA B) GiastAC=2m,AB=1,5m, A'B = 4,5 m, Tinh chiéu cao cua cay.

tn

Cho doan thing AB. Hay trinh bay cach chia doan théng 4B thanh ba doan thing bing
nhau ma khong can dimg thuoc do.



§2. UNG DUNG CUA PINH Li THALES TRONG TAM GIAC

Tir xa xua, con nguon da muon tim hiéu vé Mat Troi, Trai Pat, Mit Trang, ching han:
Puomg kinh ctia méi hanh tinh d6 la bao nhiéu? Khoang cach tir Trai Pat dén Mt Trang
va Mat Tron la bao nhuéu? Dua vao hién tuong Nhat thue va Nguyeét thue, cac nha toan hoe
va thuén van hoc Hy Lap co da1 dad dua ra duge cau tra lon cho nhimg van dé trén.

MAT TROA

TRAI BAT

MAT TRON TRAI BAT

Hién neeme Neuvet thue

(Newon: Im,rl.i.';’fu'1L'u‘..'iherr.r:'r.';rm'J'.'.r-mnj

Véao thoi diém xdy ra Nhat thuc (Nguyét thuc),
duong kinh cua Mat Troi, Mat Trang c6 ti 1é voi khoang cach tir
Trai Dat déen Mat Tron va dén Mat Trang hay khong?

l. UOC LUONG KHOANG CACH

Biang cach sit dung dinh li Thales, ta co thé udc huong diroc khoang cach giira hai vi tri
khi khéng thé do dac trure tiép khoang cach giira hai vi tri do. Duoi day ta sé néu mot vai
vi du munh hoa

Vidu 1 Hinh 17 mé ta vi tri tuong doi cua Mat Troi, Mat Trang va Tra: Pat khi xay
ra huén tuong Nhat thue.

H

Goi khoang cach tir Tra Dit dén

Mat Troi, Mat Trang lan luot
la ds =ES, d =EM Go1 ban

.ULHIII riing

kinh ctia Mit Troi, Mt Tring PRSREICE

- arTro ™

lan luot la R = SH, R = MI. | I e T
i t. d. R — =
Chimg minh ? = a'_ o

&

Criai. (Hinh 17)
Xet tam grac ESH coMI | EH,. SH | EHnen MI // SH.

Do do, ap dung he qua cua dinh li Thales. ta co: L ﬂ Vay R _ d—
SH ES R d
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Cac nha toan hoe va thién van hoc Hy Lap co dai da s dung hé thnrc trén va mot )
hé thirc ¢6 duoc tir hién tuong Nguyét thue dé ude hwong ban kinh ctia Mt Troi, Trai Pat,
Mit Tring ciing nhu khoang cach tir Trai Pat dén Mat Trang va Mt Troi,

Vidu 2 Pé do khoang cach giita hai vi tri B va C nhu
& Hinh 18 ma khong thé do truc tiép, ngudi ta co the lam
nlr sau (Hinh 19):

— Chon diém 4 & vi tri thich hop va do cac khoang cach
AB, AC.

— Xac dinh cac diém M, N lan luot thuée 4B, AC sao

ho —— = —. Do d6 dai doan thang MN.
GD*{B -4{:‘ 0 {-} : ulal]g

a) Giai thich tai sao ta ¢ thé xac dinh dwoc khoang
cach gitra hai vi tri Bva C.

b) Tinh khoang cach gitta hai vi tri B va C klu
AM _ AN 1

— —vaMN=18m,
AB AC 5

Criar (Hinh 19)

a) Xet tam giac ABC, ta co ﬂ - ﬁ nén MN // BC
(dinh li Thalés dao). =~ 4B AC
Suy ra % = % (he qua cua cinh i Thales).
D6 Be = 2N

Viy ta c6 thé xac dinh duoc khoang cach giita hai vi
tri Bva C.
b) Do ﬂ=l nén —=35.
AB 5
SuyraBC=5.MN=5.18=90(m).

Vay khoang cach giita hai vi tri Bva C la 90 m.

IIl. UGC LUGNG CHIEU CAO
Quan sat Hinh 21 va cho biet: Lam thé nao dé udc
lrong duoe chiéu cao clia ¢6t ¢& trong san truong?

Hinh 18

A
ML NN

=N

B

Hinh 19

Q’ﬁ) Ban Loan dit mot ca que
lén ban ¢o vua nhu & Hinh 20,
Ban dy no1 rang: Khong str dung
flurde do, co the chia cai que do
thanh ba phan bang nhau. Em
hily gidi thich tai sao.

(Anh: Hien Phung Thu)

Hinh 21

(39)



Vidu 3 Dé udc luong chiéu cao ctia cot c trong D
san truong, ban Huy dung & san tmcmg (theo
phuong thing dimg) mét coc co chiéu cao 2 m va
dat xa chan cot co 15 m. Sau klu ban Huy hu ra xa
cach coc 0,8 m thi nhin thay dau coc va dinh cét co .
cm)gnamtranmotmmgﬁ}ang Hoi chiéu caocia  B_+
cot co la bao nhiéu mét? Biét rang khoang cach tir
Ghﬁfldéﬂﬂlﬁt bﬂllH'lJ}’lfl 1.,6 111. A E Hinh 22 ¢

Gidi. (Hinh 22)

Gia st cac doan thang CD, EF, AB lan luot biéu thi

cho vi tri cua ¢t co, coc va vi tri dimg cua ﬂ Nguoi ta do bong cua mot
ban Huy, trong dé B chi vi tri mat ciia ban ay. Ta co ciy va duoc cac so do & Hinh 23
AB=16m AE=08m, EC=15m. EF=2m. Gia sif rang cac fia nang song song

) vér nhau, hay tinh d6 cao x.
Goi 7 la giao diem cua EF va BC. G g

Xet tam giac ABC coAB L AC,ET 1 ACnenAB//EL
Ef EC

Suy ra E=E (hé qua cua dinh li Thales). .
TESm” 2m
El 15 L.6.15 W20
: = Bl = — — ; Hinh 23
16 15+08 D ~1sg 7o ™ e
e
Suy ra IF = EF - Ef—ﬂ—%g—gﬁ(}

Mt khac, do 4B // EI nén theo dinh li Thales ta ciing co: s = AC = 15,8 = E
BI A4E 08 4

Xet tam grac BCD ¢o6 CD 1 AC, IF 1. ACnen CD // IF.

IF BC 38 79
RPN L de F.——=2".22=95(m).
Suy ra BC‘ {he qua cuia dinh li Thales). Do do CD = I 7% 4 .5 (m)

Vay chiéu cao cta cot cor la 9.5 m.

BAI TAP

. Bé do khoang cach giita hai vi tri 4 va B trong d6
B khéng ton duge, nguon ta tien hanh chon cac vi
tr1 C. D, E nlhnwr 0 Hinh 24 va do duoc AC = 50m.
CD =20m, DE = 18 m. Ho1 khoang cach gitra hai
v1tri.4 va B la bao nluéu?

2 Hinh 24



21-

Cé theé gian tiép do chiéu cao ciia mét birc tuong A
kha cao bing dung cu don gian duoc khéng?
Hinh 25 thé hién cach do chiéu cao 4B ctia mot
bire tuong bing cac dung cu don gian gom: Hai
coc thing dimg (coc (D ¢6 dinh; coc @) ¢o the di
dong duoc) va so1 day FC. Coc (D ¢6 chiéu cao
DK = h. Cac khoang cach BC = a, DC = b do duoc
bing thudc day thong dung

a) Em hay cho biét nguai ta tién hanh do dac Hinh 25
nhu thé nao?

b) Tinh chiéu cao AB theo h, a, b.

Trong Hinh 26, cac thanh A44°, BB’, CC’, DD’ cua gian go song song voi nhau,
Khong str dung thuoe do, hay giai thich vi sao d6 dai cac doan AB, BC, CD lan huot
ti 1é van do dai cac doan A°B’, B'C”, C'D’.

(Anh: Brett Tavlor Photography) (Anh: Vietnam Stock Images)
Hinh 26 Hinh 27

Anh Thién va chi Luong dimg & hai phia bos séng va muén wdce hwong khoang cach

gitta hai vi tri 4, B ¢ hai bén bo song (Hinh 27).

— Anh Thién chon v1 tri C ¢ trén bo song sao cho A4, B, C ﬂ]ﬁﬂg hang va do duoc
BC =4 m;

= Tiép theo, anh Thien xéLdi_rxh \"l__tl:_l_ _D, chi Luong xac dinh vi tr1 E sao cho D, B, E
thang hang. déng thoi BAE = BCD =907,

— Anh Thien do dwoec CD = 2 m, chi Luong do duoc 4AE = 12 m.

Hay tinh khoang cach giita hai vitri A va B.



§3. PUONG TRUNG BINH CUA TAM GIAC

Hf‘nh 28 goinen hinh é_mh tam giac ABC va doan
thing MN voir M, N lan luot 1a trung diém cua
hai canh AB va AC.

79

L]

Hai doan thang MN va BC
c6 méi lién hé gi?

(Anh: Pressmaster)

I. DINH NGHIA AR

% Quan sat tam giac ABC & Hinh 29 va cho
biét hai dau mut D, E cua doan thing DE co dic
diém gi.

Ta c6 dinh nghia sau:

?'_
Q Puéng trung binh cia tam giac 1 doan thang
ndi trung diém hai canh clia tam giac dé.

Hinh 2 ‘:J:

Vidu 1 Trong cac doan thing MN, MO, NP &
Hinh 30, doan thang nao la duéng trung binh cua
tam giac ABC? Vi sao?

Criai

— Poan thang MN la duong trung binh cta tam giac
ABC vi hai diém M, N lan luot la trung diem cua hai B
canh AB, AC.

0 P c

z Hinlr 3(

— Poan thing MQ khéng la duomg trung binh ctia e

tam giac ABC vi diem QO khong phai la trung diem

cua canh BC' ;

— Poan thing NP la dudng trung binh ctia tam giac ﬁ ve W g‘iﬂ‘-‘ ABC_ vi cac dudng
ABC vi hai diém N, P lan luot la trung diém ctia hai  fun binh cua tam gidc do.

canh AC, BC.

Nhan xét: Moi tam giac co ba duomg trung binh.

@



Il. TINH CHAT

@ Cho tam giac ABC' co MN la duong trung binh
(Hinh 31).

a) MN co song song vol BC hay khong? Vi sao?
b) Tiso e bang bao nhiéu?

Ta c6 dinh li sau Hinh 31

" ' A
Q Pudng trung binh ctia tam giac thi song song
va@i canh thit ba va bang nilfa canh do.

M N
GT AABC . MA=MB = %AB, NA=NC = %AC
1 & D B C
KL MN // BC, MN = —BC Hinh 32
I 2
Chumg minh. (Hinh 32)
Xét tam gidc ABC c6 i 1 nén MN // BC (dinh li Thales dao).
MB NC
Suy ra M = ﬂ = l- (hé qua cua dinh Ii Thales). Viay MN // BC va MN = -I—BC.
BC A4AB 2 2

Vidu 2, Trong bai toan & phan mé& dau (Hinh 28), ngudi ta do duoc khoang cach giita
hai diém B, C la 5 m. Lam thé nao dé tinh duoc khoang céach giita hai diém M, N ma
khéng can phai do truc tiep?

Giai
Xét tam giac ABC ¢ MA = MB, NA = NC nén doan thang MN la duéng trung binh va

1 1
m=530=:-5=15(m}. A

-

Vi du 3/ Ban Ngan dua cho ban Linh mét manh giay
co dang hinh tam giac ABC nlnmg bi rach mét phﬁn
(Hinh 33). Ban Ngan d6 ban Linh: Tinh do dai doan
thang BC va vé duong thang d di qua 4 dong thoi
vudng goe voi duong thing BC ma khéng duoc dit B C
thude di qua hai diém B, C. RN



Ban Linh da lam nhar sau (Hinh 34): ,
{

— Lay hai diém M, N lan luot 14 trung diém ctia hai canh A
AB, AC. Po d6 dai doan thing MN, duge két qua
MN= 1,5 dm. M N

~ Qua diém 4 ké duong thing d vuéng goc voi MN.
Ban Linh khang dinh ring BC = 3 dm va duong thing
d vudng goc vol BC. Ban Linh lam c6 dung khong? Hinh 34

V1 sao?

Griai

Vi doan thing MN noi trung diém cua hai canh AB va AC nén MN la duong trung binh
cua tam giac ABC. SuyraMN // BCva MN = %BC. Vid LMNvaMN//BCnéndl BC.
Ta ciing c6 BC =2MN =2 1,5 = 3 (dm). Vay ban Linh da lam ding.

Vidud4 Cho tam giac ABC, hai duong trung A
tuyen BM va CN cit nhau tai diem G. Chimg minh
9
GB = %BM : N M
: G
(riai. (Hinh 35)
: . B E

Vi M, N lan luot la trung diém ciia AC, AB nén Hinh 35

MN la duong trung binh cua tam giac ABC.

Suy ra MN // BC vaMN = -};BC. Lai1 do MN // BC nén 3

- Cho hinh thang ABCD

ﬂleolléqlﬂcfmdjrﬂlliﬂlal&mm%:%zl? (4B // CD). Gia sit M, N, P lan
. - luot 1a trung diém cua cac doan

Suy ra GB = 2GM. Vay GB==BM. g A, 56 AC. Clulng munly
3 a) M. N, P thing hang:

Nhdn xét: Vi du trén cho ta cach chimg minh tinh by pmv= lLdB + CD).
.-l’
chat trong tam cua tam giac: “Trong tam cta tam
.

giac cach moi dinh mét khoang bang i do dai
duong trung tuyen di qua dinh ay”. -



BAI TAP

1.

5'.

Cho tam giac ABC c6 M la trung diem cua 4B,  Puong thing di qua tning diém
diém N thudc canh AC thoa man MN / BC. ~ Mot canh cia tam giac va song
. . , 1 song vol canh thar har thi di qua
Cl A=NCv = B0 trung diém canh thit
wmg minh NA = NC va MN ?_B didm b

Cho tam giac ABC co6 AM la dudng trung tt!yén., cac diém N, P phan biét thude canh

AB sao cho AP = PN = NB. Go1 Q la giao diém cia AM va CP. Chimg minh

a) MN // CP: b) 40 = OM, ¢) CP = 4PQ.

Cho tir gidac ABCD ¢6 M. N, P, O lan luot la trung diém ctia cic canh 4B, BC, CD, DA.
a) Chimg munh tir giac MNPQ la hinh binh hanh

b) Cho AC = BD. Clnmg munh tir giac MNPQ la hinh tho1.

¢) Cho AC 1 BD. Chimg minh tir giac MNPQ la hinh chir nhat.

Cho tam giac ABC nhon ¢é H 1a trie tam. Goi M, N, P, O lan huot la trung diém cua cac
doan thing AB, BH, HC, CA. Chimg minh tr giac MNPQ la hinh chir nhat.

Trong Hinh 36, ba canh mau vang 4B, BC, CA goi nén hinh anh tam giac ABC va
doan thing mau xanh MN la mét duong trung binh ctia tam giac d6. Ban Duyén dimg
& phia dugi do khoang cach giita hai chan cét s6 (D va 6 @), tir d6 ude luong duoe
dé dai doan thing MN khoang 4.5 m. Khoang cach giita hai mép dudi ctia mai duoc
tinh bing d6 dai doan thing BC. Héi khoang cach do khoang bao nhiéu mét?

-

Anh: photobeginner)
Hinh 36 f P &



S4. TINH CHAT DUGNG PHAN GIAC CUA TAM GIAC

Mot nguoi dimg & vi tri M trén cay cau béc qua
con kénh quan sat ba diém thing hang 4, B, D lan

hrot la chan hai cét dén trong & bo kénh va chan
cau (Hinh 37). Nguoi do nhan thay goc nhin den
hai d.lemA D thi bang goc nhin dén hai diém B. D,
tire la AMD = BMD. Nguoi dé muon woe huong

ti s6 khoang cach tir vi tri M dang dimg dén diém 4 A D B
va dén diém B ma khong can phai do truc tiép hai g
khoang cach do. _

D9

C'6 thé woe lugng ti 56 do dwoe
hay khong?

= g — —

@ Trong Hinh 38, tam giac ABC co |

AD la duéng phan gide cta goe BAC. Gid || L
sit moi 6 vudng cia ludi 6 vudng co dé | ST\ NN | AY
dai canh bang 1 cm. - ;." ——F B~ 1
a) Tinh do dai cac doanthing DB.DC. 4 8 [ D] IL | i [ 13
b) Tinh do dai cac doan thing AB, AC. | N_ % [ T 1T T T I
b L O I R
¢) So sanh cac ti s6 % ﬁ 11 ~l HEER er ||
DC‘ 4{:‘ L } 4 | } .Hf'"-.---i--—l-*"."—! J |
| | .- |
Nhan xét Hinh 38
.
& Hinh 38, ta cd AB = 4 cm, AC = 6 cm, DB =2 cm, DC =3 cmnén 22 _ A8 _ 2
DC AC 3

Nhu vy, trong tam giac ABC, duong phén giac AD chia canh d6i dién BC thanh hai doan
thang DB, DC ti 1é véi hai canh ke AB, AC.

Mét cach tong quat, ta ¢o dinh li sau:

*"
Q Trong tam giac, duong phan giac cia mét goc chia canh doi dién thanh hai doan
théng ti 1& vdi hai canh ké hai doan ay.



GT AABC
AD la duong phan giac eua goe BAC (D € BC)

B D C
kL | DB_4B
DE  AC

E
Chumg minh. (Hinh 39) Hinh 39

Qua B vé duong thing song song von AC, cit duong thang AD tai diém E.
Ta c6 BAE = CAE (gia thiét). Vi BE // AC nén CAE = BEA (hai géc so le trong).

Suy ra BAE = BEA Do dé tam gidc ABE can tai B, suy ra BE = AB (1),
DB BE

Ap dung hé qua cia dinh li Thales doi voi tam giac ACD, ta co e ag (2).
DB AB

T (1 2 —_—

w(l)va(2 )suyraDC T

A

Vidu 1, Quan sat Hinh 40.

I 6 10
y r
b) Tinh x, y, bigtx + y =9 P p - -
Gigi Hinh 40
Xet tam grac. ABC coAD lad han giac cua g¢
038 glac . & dliMg.poan g1ac cta £0g Giii bai todn néu trong
D phin md diu.

B B . |
BAC nén —— = — (tinh chat du han giac).
bC - ac EpHAEgR) @ Cho tam gidc 4BC co
AB < AC, AD 1 duong

x 6 3 :
Suyra—=ﬁ=g. phan giac. Chimg minh
¥ DB <DC.
3
b}TﬂC{}i:— uyrai:l
D 3 2
Tht:n::-tjnhch'fat-::1"1:».1ciiil}rtisérnbzl'mgnhau,ta::t:':n:£=l it S E
3 5 3+5 8
.lj
Sll}'lﬂIIZS'E:i,J-’:S'E:E.
8 8 8 8



Vidu 2, Cho tam giac ABC co AB=4, BC=6,CA=8,
AD la mét duong phan giac va / la giao diém ba duong

phan giac cua tam giac do (Hinh 41). Tinh DB va % !

Gidi B D c
Hinh 41
Xét tam giac ABC ¢6 AD la duomg phéan giac cia @
Cho tam gidc ABC ¢6

: . DB _A4B ba dudng phin gidc AD
’ g e e B dn - grac i
gocBACnen == =72 BE, CF. Chiing minh
swrq DB _4_1 o . DB_DC DB EC FaA_,
YE:De g 20701 2 DC EA FB
Theo tinh chat ctia day ti s6 bing nhau, ta ¢6: D]B {C D’?+E)C gzl
= ¥+ &
Su}rraDB=2.XéttamgiécABchEflémrbngplﬁngiaceﬁagécABDnén%:?,
4
S L Z A
ra—=—=—.
A 3

Vidu 3 ' Cho tam giac ABC c6 AM la duong trung
tuyén. Goi MD, ME lan luot 1a duong phan giac cia cac
tam giac AMB va AMC. Gia sit DE ciit AM tai I. Chimg
minh DE // BC va I la trung diém cta DE.

Grai. (Hinh 42) Hinh 42

Xet tam giac AMB co MD la duong phan giac cua goe AMB nén 2 M

DB MB

Xet tam giac AMC co ME la duong phan giac cua goc AMC nén E—A = @

EC MC

MaMB = 1"|fa"(l‘rmf:n%—ﬁ S B

Me TV VPR BC
Vi thé DE //BC (dinh li Thalés déo trong tam gidc ABC). ®
“ Cho tam giic ABC,

Ap dung hé qua cuia dinh li Thalés trong hai tam gidc ABM va diém D thude canh BC sao

DB AB
M o DAL IE Al D g Dogm= g AT
el v = s B R S = SIDTIE dsphisy giie ol
g6 BAC.

Ma MB =MC nén ID = IE. Do d6 1 la trung diém ciia DE.



BAI TAP

1.

n

Cho tam giac ABC ¢6 ba duong phéan giac AD, BE, CF. Biet AB =4, BC =5,CA = 6.
Tinh BD, CE, AF.

Cho tam giac ABC ¢6 duong trung tuyén 4M. Tia phan giac cua goe ABC lan Iuot cit
cac doan thang AM, AC tai diém D, E. Chimg minh % = Ziﬁj

DB EB AG
Quan sat Hinh 43 va clhmg minh : = .
' DC EG AC

B

A

M

D
Hinh 43 Hinh 44

Cho hinh thoi ABCD (Hinh 44). Piém M thuée canh 4B thoa man 4B = 34M. Hai doan
théng AC va DM cat nhau tai N. Chimg minh ND = 3MN.

Cho tam giac ABC vuéng ta1 4 co AB = 3, AC = 4, AD la duong phan giac. Tinh:
a) D6 dai cac doan thing BC, DB, DC,
b) Khoéang cach tir diém D dén duomg thing AC,
¢) Do da1 duong phan giac AD.
Cho tir giac ABCD véi cac tia phan giac ctia cac goe CAD va CBD cimg di qua diém
E thudc canh CD (Hinh 45). Chimg munh AD . BC = AC . BD.
B
A

D E i
Hinh 435



5. TAM GIAC DPONG DANG

Trong birc anh o Hinh 46, cac tam giac duoc tao
dimg var hinh dang giong hét nhau nhimg co
kich thuoe to nho khac nhau

u}g

Cac tam gidac trong Hinh 46
£01 nén nhitng tam giac c¢o
maoi lién hé gi?

{Hinh minh hoa: wacomka)

Hinh 46
I. PINH NGHIA A
'rf%n Cho tam giac ABC, diém M nam trén canh BC. Goi
A’, B, C” lan luot 1a trung diém ciia cac doan thing MA, MB,
MC (Hinh 47).
a) So sénh céc cip goc: BA'C’ va BAC; C'B' A'va CBA,;
ACB va ACB.
Y . & oo
b) So sénh cic ti s0: ; : : m B M T C
AB BC CA -
Hinh 47

Nhén xét: Hai tam giac A’B’C” va ABC co:
—Cac goc tuong tmg bang nhau B'AC = BAC, CB' A= CBA; £C'B = ACB.
5 xR AR BCasCA
Cac canh twong ung t1 lé: — = — =,
AB BC CA

Ta no1 tam giac A’ B’ Cdong dang v&i tam giac ABC.

Mot cach tor 1g quat, ta co dinh nghia sau:

'Q- Tam giac A'B'C' goi la déng dang vdi tam giac ABC néu:
A'=A;B' =B;C =C;
AB BC CA
AB  BC CA

Ki hiéu 1a AA'B'C' «» AABC.

Chii v: Khi tam giac 4’B’C” dong dang véi tam giac ABC
» Taviet Ad'B’C" v AABC véi cac dinh duoe ghi theo thir tw cac goe tuong vmg bang nhau;
- AB BC CA ; i g
¢ T1 36 cac canh tirong 1m — = =k go1la 1 s6 dong dang.
. Ong ung 1B BC  CA 8¢ g aang

70



Ching han, trong Hinh 47, tam giac 4'B’C” dong dang vdi tam giac ABC theo ti 86
dong dang la % va tam giac ABC ddng dang véi tam giac A°B’C” theo ti s6 dong dang 1a 2.

Nhan xét: Néu A4’B’C’ = AABC thi A4’B’C” «» AABC theo ti s6 dong dang la 1.

M
Vidu 1’ Hai tam giac & Hinh 48 co déng dang
hay khong? Vi sao? 30°
] 6

Grar
Xeét hai tam giac MNP va ABC co:

M=4=30, N=B=60"P =C = 90"

m B hir}: y PM B E fﬁ”!‘! 45 "

AB BC C4A 2 A
Vay theo dinh nghia hai tam giac dong dang ta co:
AMNP o AABC.

B : &

Vidu 2 Cho A4’B’C’ «» AABC (Hinh 49). Tim x. Hinh 49
Giai

i - o Cho AL’B’C" «» AABC va
ViAL'B'C" «» AABC nén B'= B . Suy rax = 45°, AB=3 BC=2.CA=4 A'B'=x.

B'C'=3 CA’=y. Timxvay.

Il. TINH CHAT

@R Tir dinh nghia hai tam giac déng dang, hiy cho biét

a) M6 tam grac co dong dang véi chinh no hay khéng;

b) Neu A4’B’C” dong dang vai AABC thi AABC ¢ dong dang vdi A4’B’C” hay khong;

c¢)Néu A4”B”C” déng dang voi AAL'B’C’ va AA’B'C" dong dang vor A4BC thi
A4”B”C” ¢6 déng dang voi AABC hay khong.
Ta ¢o6 tinh chat sau ve quan hé dong dang giita hai tam giac:

Q « Méi tam giac déng dang v&i chinh né.
« Néu AA'B'C' «» AABC thi AABC «» AA'B'C.
« Néu AA"B"C"«» AA'B'C'va AA'B'C'«» AABC thi AA"B"C" «» AABC.



@B Cho tam giac ABC (Hinh 50). Mot duong thang song song véi BC cét hai canh 4B,
AC lan luot tai B, €. Chimg minh A4B’C” «» AABC.

Pé chimg minh khang dinh trén, ta co thé lam nhu sau:
ViB'C" // BC nénta co:
AB'C" = ABC (hai goc dong vi), B cr

AC’B' = ACB (hai goc dong vi); 14 \
ﬁ B iz B ig (bt T  mmso ©
Xet ha1 tam giac AB’C” va ABC co:
ﬁ‘zﬁ; M'=A#§€': Aﬁ’=zﬁ;
Suy ra AdB’C" «» AABC'

Ta ¢6 dinh li sau veé cép tam giac dong dang nhan duoc tir dinh li Thalés:

A

AR AC° BC
AB  AC BC

7—_—:—
Q Néu mét dudng thang cat hai canh clia mét tam giac va song song vdi canh thirba
thi né tao thanh mét tam giac méi déng dang vai tam giac da cho.

Nhdén xét: Pmnh li trén efing ding cho truomg hop duong théng cat phan kéo dai hai canh
ctia tam giac va song song voi canh con lai. Chéng han, trong Hinh 51a va Hinh 51b
ta ciing co A4B’C" «» A4ABC.

A
A C B psd
AN
P
B C
B e [ By B C B M C
Bl

i)

Hinh 51 Hinh 52

Vidu 3 Quan sat Hinh 52 va su dung ki hiéu dé viét cac cap tam giac dong dang. biét
tir grac BMNP la hinh binh hanh. t
Griai ﬁ Cho tam giac ABC. Go1 B’, C°
T T lan luot la trung diém ctia 4B, AC.
Do PN // BC (gia thiét) nén A4PN « AABC. Chimg minh A4B’C” ¢» A4BC.
Lai do MN // AB (gia thiét) nén ANMC ¢ A4BC.
Vi AAPN «» AABC, ANMC «» A4ABC nen A4PN «» ANMC.

()



Vidu 4 Cho tam giac ABC. Hai duong trung tuyén BM va CN cit nhau tai G.
Chimg minh AGMN « AGBC.
Grar. (Hinh 53)
Vi M. N lan luot la trung diém cua cac canh AC,
AB nén MN la duong trung binh ciia tam giac ABC.
Suy ra MN // BC.
Xét tam giac GBC, doMN // BC nén AGMN «» AGBC. Hinh 53

BAI TAP

1. Cho A4BC «» AMNP va A = 45°, B = 60°. Tinh cac goc C, M, N, P.

2. Cho AdBC «» AMNP vaAB = 4, BC = 6, CA = 5, MN = 5. Tinh d6 da1 cac canh NP, PM.

3. Bavitrid, B, C trong thuc tién lan Iuot duoc mo ta bai ba dinh ctia tam giac A’'B'C’

trén ban vé Biét tam giac A’B’C” déng dang vdi tam giac ABC theo ti s6 FIT
vadA’B’=4cm, B'C’ =5 cm, C’4A” = 6 em. Tinh khoang cach giira hai vi tri 4 va B,
BvaC, C vaA trong thuc tién (theo don vi kilomét).

4. Trong Hinh 54, 36 rong cua khiic séng duoc tinh bang khoang cach gitta hai vi tri C,
D. Gia st chon duoc cac vi tri 4, B, E sao cho AABE «» AACD va do diroc AB=20m,
AC=50m, BE =8 m. Tinh do rong cua klnic song do.

B - C
Hinh 54 Hinh 55

5. Cho tam gidc ABC (Hinh 55), cic diém M, N thude canh AB thod mian AM = MN = NB,
cdc diém P, Q thude canh AC thod man AP = PQ = QC. Tam gidc AMP dong dang véi
nhiing tam gidc nao?

6. Cho hinh binh hanh ABCD. Mét duong thing di qua D lan lugt cat doan thang
BC va tia AB tai M va N sao cho diém M nam gifta hai diém B va C. Climg minh:
a) ANBM «» ANAD:, b) ANBM ¢ ADCM, c) ANAD «» ADCM.



$6. TRUONG HOP DONG DANG THU NHAT

e -
CUA TAM GIAC
Manh dat trong hoa ctia nha ban Hang c6 dang hinh tam A
giac vol do dai cac canh la 2 m, 3 m, 4 m. Ban Hang vé san 2o
tam giac ABC ¢6 do dai cac canh la 2 cm, 3 cm, 4 cm dé B 4cm C
n_u:'l ta hinh anh manh vuon do (Hinh 56a). Ban Khoi no al
rang tam giac ABC nho qua va vé tam grac A°B’C” co ‘
d6 dai cac canh 1a 4 cm, 6 cm, 8 cim (Hinh 56b). 2
4cm bem
22 . )
8 cm
Hat tam giac A'B’C" va ABC b)
gyt Tra-
c6 déng dang hay khéng: Socx ox

= % ——
- = —

I. TRUGNG HOP PONG DANG THU NHAT: CANH - CANH - CANH
AB AC BC’

@ Quan sat Hinh 56 va so sanh cac ti s6:

AB’ AC’ BC
Ta co dinh li sau:
a g# Néu ba canh clia tam giac nay ti lé vdi ba canh ctia tam gidc kia thi hai tam gidc d6
déng dang vdi nhau.
or | aaBe, v, X8 - 4LC _BC A
AB AC BC

KL AA’'B’C" e«» AABC

Chung minh B c
AB A"

Truomg hop 1: —— =1.
e AB

Khi d6: 4’B’=AB, B'C’ = BC,CA’=CA.
Suy ra A4’B’C" = AABC. Vivay AA’B’C” «» AABC.

3 T3

AB .
Trwong hop 2: -5 1. B C
rwong hop * / \

Trén tia A°B’ lay diém M thoa man 4’M = 4B. Hinh 57
Trén tia A°C” lay diem N thoa man A’N = AC (Hinh 57).



v

R RGN Ry e B A
4B AC AM AN
MN AN
BC AC
, suy raMN = BC.

Suy ra MN // B’C” (dinh li Thales dao). Do do
MN AN AC BC
B 4 2 EC
Xet hai tam giac A’MN va ABC co: A'M = AB, A"N = AC, MN = BC.

(hé qua ctia dinh li Thales).

Tir do ta co:

Suy ra A4L’MN = AA4BC (c.c.c). Do do AAL’MN «» AABC.
VIMN//B'C’néntheo dinh litrang 72ta cO A4’'B’C" «» A4L’MN. Vay A4’B’C° «» AABC.

Vidu 1. Quan sat Hinh 58 va chi ra hai cip tam giac dong dang:

A
s
5 6 2 Mt 44 $
2.2‘:1 2.5]"3
B~ 4 C E2 F N~ZT P 0T 4 R
Hinh 58
(Giai
—Xé{hajtmngiécABCvéMhP.tacé:—ﬁ:i:!,Bﬁ:E:l CA:E:Z.
MN 25 NP 2 PM 3
Suy ra iR CA.VE&}P&»‘!BCMW.
MN NP PM t
— Xeét hai tam giac DEF va SOR, ta co: “ Cho tam giac ABC co
DE 22 1 EF 2 1 FD 3 1 tgungtémG.GciA’;B:C*
50 44 20R 4 TR 6 2 lin luot 1 trung iéam cin
AG, BG, CG. Chimg minh
DE EF FED A4’'B'C" »» A4BC.

S = = .Vay ADEF «» ASOR.

uy ra SO OR RS ay Q.

Vidu 2, Cho tam giac ABC ¢6 M, N, P lan luot la trung diém cua cac doan thang
BC, CA, ABva I, H, K lan luot la trung diém cua cac doan thang NP, PM, MN.

Chimg minh AIHK «» AABC.



Giai. (Hinh 59)

Vi M, N lan luot la trung diém cia cac canh BC, CA4
nén MN la duotmg trung binh cia tam giac ABC.
Suy raMN = "1_;48 (1).

Vi I, H lan luot la trng diém cua cac canh NP, PM
nén /H la duong tnng binh cia tam giac MNP.

| B M C
= — 2 Hinh 59

Suy ra IH = ZMN (2) 1

Tir hai d."ing thire (1) va (2), taco IH = EAB

Chimg munh twrong fur, ta cling co HK = -:{BC, K= lCA

4
A ik B =l nén ATHK <« AABC.

Vi—=——=
AB BC (CA 4

Il. AP DUNG TRUONG HQP PONG DANG THU NHAT CUA TAM GIAC VAO
TAM GIAC VUONG

GRI Cho hai tam giac ABC va 4'B’C” lan luot vudng tai 4 va 4’ (Hinh 60) sao cho

AB=3,BC=5,4B=6,BC =10.

a) Tinh CAva C’A’. -

Bicskifokolin 2 . 4, W 4

AB' BC' cA4

¢) Hai tam giac 4'B’C” va ABC ¢6 dong dang

vl nhau hay khong?

Ta c6 dinh Ii sau: Hinh 60

9 Néu canh huyén va mét canh goc vuéng clGa tam giac vudng nay ti 1é véi canh
huyén va mot canh géc vuéng culia tam gidc vudng kia thi hai tam gidc vuéng doé

déng dang.
AABC. A'B'C’, A =A = 90°
ar | EC LB
BC AB

KL AA’B'C’ e» AABC




Chung minh

AB

Truomg hop 1 =1. Khidé 4B =A4B, B'C’ =BC.

Suy ra A4’B’C" = AABC. Vivay A4’B'C’ «» AABC.

L L]

AB
Trwong hop 2: =1
§79F AB

Trén tia A’B’ lay diém M thoa man A'M = AB. i T8 & Yy w

Qua M ké duong thing song song voi B'C”, cit didng Hinh 61
thang .4°C” tai N (Hinh 61). Ta ¢ ik MN (hé qua cua dinh Ii Thales).
AB BC
Vit AB _ MN qocia thibtouy re: oo =2V o taMN = BC.
AR BC B¢ BC
Xeét hai tam giac vuong ABC va 4'MN, ta c6 A’M = AB, MN = BC nén A4’"MN = A4BC.
Suy ra A4A’MN «» AABC. ViMN// B’C’ nén theo dinh li trang 72 ta co A’ MN «» A4’B’C".

Vay A4’B’C’ &> AABC.

Vidu 3 Quan sat Hmh 62 va chi ra hai cap tam glac dong dang:

NN N\ A

Hmhrﬂ
Gidi
=
— Xeét hai tam giac ABC va IKH, ta co. A4=1=90 aﬁzﬁ(ﬂizizl).
X KH 4 6 2
Suy ra AABC v AIKH.
L~ — IF,
— Xét hai tam giac DEF vaMPN, taco: D =M =90°va I vi - l]l,
MP PN 4 8 2
Suy ra ADEF «» AMPN. "
Vi du 4, Cho tir giac ABCD ¢6 AB =9, AC =6, 4D = 4,
ADC = ACB = 90° (Hinh 63). Chimg minh tia AC la
tia phan gidc ciia goc BAD. . 3 €
Gidgi
Tt . L o g
VidB=9 3 aCc 6 3™ 4B aC A~ D
Hinh 63

@



Xét hai tam giac ADC va ACB c0ADC = ACB =90°va “ Trong Hinh 64, chimg minh

1C  AD tam giac CDM vuong tar M.
2= = 2= hénAADC e« AACB. Suy ra CAD = BAC . C
AB  AC =
Vay tia AC la tia phan giac cua goc BAD. 5

A M 3 B

: E Hinh 64
BAI TAP

n

. Quan sit Hinh 65 va chi ra nhiing ci’tp tam gidc dong dang:

Hinh 65
Cho hai tam giac ABC va MNP coAB=2,BC=5C4=6,MN=4 NP=10,PM =12
Hay viet cac cip goc tuong tmg béng nhau cia hai tam giac trén va giai thich ket qua.

15 H

Bac Hing vé ban do trong do ding ba dinh 4. B, C cia tam giae ABC lan huot mo ta
ba vi tri M, N, P trong thue tién. Bac Duy ciing vé mét ban do, trong dé dimg ba dinh

A’, B’, C" ctia tam giac A’B’C” lan luot mé ta ba vi tri M, N, P d6. Ti lé ban d6 ma

bac Hing va bac Duy vé lan luot la 1 : 1 000 000 va 1 : 1 500 000. Chimg minh
AA’B’C” »» AABC va tinh ti 6 dong dang.

Cho tam giac ABC va diem O nam trong tam giac. Cac diem M_.N,P lan haot thude
, O4A OB OC 2 .

¢ tia OA4, OB, OC sao cl = —— = ~— == Chimg minh A4BC & AMNP.
cac tia 280 cho — e — wmg m ]
Ban Hoa vé trén giay mot tam giac ABC
va doan thing MN v cac kich thuoe nlnr A
Hinh 66. BanHuadobanThanhvedmnPtfma 8 cm
méan PMN = ACB, PNM = BAC ma khong st ;
dung thude do goc. Em hay givp ban Thanh s © ¢ € M Soam N
cung thude thing (co chia khoang milimét) va Hinh 66
compa de vé diem P va giai thich ket qua tim duoc. s M

Cho céc hinh binh hanh ABCD va BVMNP nhu & <7,
Hinh 67. Chimg minh: q

BM  BP D& C
a) B4 BC b) AMNP « ACBA. Hinh 67

3em




§7. TRUGNG HOP DONG DANG THU HAI CUA TAM GIAC

Ban Hoang va ban Thu cing vé
ban dé mot o¢ dao va ba vi tri voi
ti 1é ban do khac nhau. Ban Hoang
ding ba diém A4, B, C lan luot biéu
thi cac vi tri tlnr nhat, thit hai, tha
ba (Hinh 68a). Ban Thu dimg ba a) b)
diém A4°, B’, C” lan luot biéu thi ba Hinh 68

vi tri do (Hinh 68b). Do

Hai tam giac A"B'C" va ABC
co dong dang hay khéng?

A~
__.,-"'- e

I. TRUONG HOP BONG DANG THU HAI: CANH - GOC - CANH

@ Quan sat Hinh 68 va so sanh:

a)Ca’ctisf}AB vﬂAc; h)CﬁcgﬁcE va 4.
AB AC

Ta ¢o dinh i sau

7_——— r
Q Néu hai canh ctia tam gidc nay ti lé vdi hai canh clia tam giac kia va hai goc tao béi
cac cap canh dé bang nhau thi hai tam gidc dé dong dang.

: o e A
(31 AABC, AA’B (", 45 = A4C LA =4
AB AC
KL ‘ AA’B’C° w» AABC
B C
Ch:iﬂg minh A’
AB
Tricomghop I: —— =1.
g hap AB -
Khido A’'B=AB. AC'=AC va A =4 M x
Suy ra A4’B’'C" = AABC (c.g.c). Vay AL’B'C’ »» A4BC. B / i
Truong hep 2: % #=1. Hinh 69

Trén tia A’B’ lay diém M thoa man A’M = AB. Trén tia A°C” lay diém N thoa min

A’N = AC (Hinh 69). Xét hai tam giac ABC va MN co AB=A'M, AC=AN, 4 =4 .
Suy ra AABC = AA’MN (c.g.c). Do d6 A4’'MN o A4BC (1). @



Vi 4B = AM. AC= AN v 38 _ AC o A5 _4AC
ac " aM - AN

Suy raMN /#/B’C" (dinh li Thales dao). Tir do theo dnh li trang 72ta cOAL’B'C" e» AA'MN (2).
Tu(l)va(2), tasuyra A4’B’C” «» AABC.

Vidu 1 Quan sat Hinh 70 va chi ra hai céip tam giac dong dang:
G

B R
2 H 3 ‘
1,1 .
45" /
A 3 C I 18 X P 14 O
Hinh 70
Gidi
— Xét hai tam giac ABC va POR, ta co: )
“ Cho hai tam giac ABC vaA'B'C’

AB 2 10 AC 3 _10

—

PQ L4 7°PR 21 T

thod min AB =2, AC=3,4'B’ =6,
AC=9va 4 = 4. Chimg minh

suyra 38 _ 4C 5 A5 i8S
V%P0 PR =g CJC.
Laico A = P = 45" Suy ra AABC «» APOR.
i
_ Xét hai tom gidc DEG vAJHK, ta ob e 22 o 9 29 30 _ 5 sy 2 28
H 11 T IK 18 H K

Laico D =1 =45°. Suy ra ADEG < AIHK.

Vidu 2 Quan sat Hinh 71, chmg minh 4. A }_/\

1-DC-B I
(5
(rian

Wt ki b gio TAC FAIDB, ok ot o2 1E g How:rd
—— _ ID 10 5 B
AIC = DIB (hai goc déi dinh). 3 %
* Cho goc xOy. Trén tia Ox lay
Suy ra AIAC «» AIDB. cac diém 4, B sao cho O4 =2 cm,
so ok OB =9 cm. Trén tia Oy lay cac diém
DodoA =D, C = B (cac cp goc tuong tmg). M, N'sa0 cho OM=3 cm, ON=6 cm.

Chimg munh OBM = ONA.



Il. AP DUNG TRUGNG HOP BONG DANG THU HAI CUA TAM GIAC VAO
TAM GIAC VUONG

A
@RI Cho hai tam giac ABC va 4'B'C’ cé

Pty s P L]

T Tonitr, 22 - AC nki 93

AB ~ AC
Chimg minh A4’B’C” &> AABC |
Ta co6 dinh li sau: A B A B'
Hinh 72

_—
g Néu hai canh goc vudng clia tam gidc vudng nay ti 1& vai hai canh goc vudng cla
tam giac vuéng kia thi hai tam gidc vuéng dé déng dang.

Vidu 3 Quan sat Hinh 73 va chi ra hai cip tam giac dong dang:

P
F
c
fy 4]
|
L1
A 2 B By 3 3 - N { 45 H
Hinh 73
Giai L
— Xét hai tam giac ABC va MNP, ta co: g‘:h"“a“ﬂm o St
lan lugt vudng tai A vi A’ sao cho
~ AB AC 2 3 1 ;

— = O oy = ] — = — = — A, . s o
A=M =00 o= o W= i), j"_ézd_c",cnangmmhﬁzﬂ.
Suy ra A4BC «» AMNP.

s - : o B s o . DE F .. 3 4 2
— Xeét hai tam giac DEFvaIHK taco: D =1 =90°va —= il (Vi—===2)

IH IK 45 6 3
Suy ra ADEF «» AIHK.

BAI TAP
1. Cho Hinh 74.

a) Clnmg minh A4BC «» AMNP,

b) Gée nao clia tam giac MNP bing goc B? 4 o N >

¢) Goc nao ciia tam giac ABC bang goc P? Hinh 74



2. Cho Hinh 75, chimg minh:
a) AIAB «» AIDC, b) AIAD «» AIBC,

n

§

B c '
Hinh 75 Hinh 76

3. Cho Hinh 76, biét AB = 4, BC = 3, BE = 2, BD = 6. Chimg minh:

a) AABD « AEBC, b)DAB = DEG, ) Tam gidc DGE vudng,
4. Cho Hinh 77, chiing minh: ¢
a) ABC = B‘Eb, 3 4
b) BC L BE. d
A.2 %8 6 D
5. Cho AABC v AMNP. Hinh 77

a) Goi D va O lan luot la tnng diém ciia BC va NP. Chvmg minh A4BD « AMNQ.

b) Goi G va K lan luot 1a trong tam cta hai tam giac 4BC va MNP. Chimg minh
AABG e« AMNK. 3

6. Cho Hinh 78, biét AH* = BH . CH.
Chimg munh:

a) AHAB « AHCA: 8 H ¢
Hinh 78

b) Tam giac ABC vuong tai 4.

7. Dé. Chi st dung thude thing co chia don vi dén milimeét va thuoe do goc, lam thé nao
do duoc khoang cach gitra hai vi tr1 B, C trén thuc te, biet rang co vi tri 4 thoa
mén AB = 20m, AC = 50m, BAC =135°.

Ban Vy lam nhur sau; Vé tam giac 4’'B'C" co4’'B’=2em, 4'C" = 5 cm, BAC =135
Ban W lay thude do khoang cach giita hai diém B’, € va nhan dugc két qua
B’C’ & 6,6 cm. Tir do, ban Vy két luan khoang cach giitra hai v1 tri B, C trén thuc té
khoang 66 m. Em hay giai thich tai sao ban Vy co thé ket luan nlur vay.



8. TRUGNG HOP PONG DANG THU BA
CUA TAM GIAC

Ban Khanh vé hai tam giic ABC va A’B’C” sao
cho 4£'= 4 =60°va B’ = B=45'(Hinh 79).

c

Hai tam giac A"B’C"va ABC
c6 dong dang hay khong?

B A"
Hinh 79

I. TRUONG HOP PONG DANG THU BA: GOC - GOC

Cho hai tam giac ABC, A’B’C" sao cho: A’
A =A. B'=B va AB = AB (Hinh 80). Trén tia
A'B’ lay diem M khac B thoa man 4’M = AB. Qua M

M N
ké duong thing song song vl B'C’ cit tia A'C” tai N.
Chimg mmh A4’ MN = A4BC. B e ﬂ/ K
Tir do suy ra A4’B'Ce» AABC . -

_
Q Néu hai g6c clia tam giac nay lan lugt bang hai géc cla tam giac kia thi hai tam

 gidc d6 déng dang.

Vidu I ' Hai tam giac DEG va ABC & Hinh 81 co

dong dang hay khong? Vi sao? A
Gidi 65°
] ~ 45" : 5
Trong tam giac DEG, ta co: D= 180°—(45°+ 70°)=65°. 5 C E G
Hinh 81
Xét hai tam giac DEG va ABC, ta co: D=4-65
i “ Cho hai tam giac ABC va MNP
E = B = 45°. Suy ra ADEG «» A4BC. Rttt
Vidu 2 Cho Hinh 82. Chimg minh: N =605 P = 70° Ching minh
AABC <« AMNP.
a) AOAD «» AOCBE, b)0O4.OB=0C . 0D
A
Griai
C

a) Xét hai tam giac OAD va OCB., ta co:
4 = C (gia thiét), AOD = BOC (hai goc déi dinh).
Suy ra AOAD «» AOCB. D B

Hinh 82



b}Vi&Q‘IDW.ﬂDCBnén@—@ VayOA4A . OB=0C . OD.
oC OB

Vidu 3 ' Cho tam giac ABC co6 goc 4 lon hon goc C.
Diém D thuée canh BC thoa man BAD = BCA.
A

Chimg minh B4* = BC . BD. ﬂ\
Gidi. (Hinh 83)

B D C
Xet hai tam giac ABD va CBA, ta co: Hinh 83

BAD = BCA (gia thiét), ABD = CBA

Suy ra AdBD «» ACBA.

Dods 24 = 2D 1o Ba? = Be D,

BC BA

Il. AP DUNG TRUONG HOP DONG DANG THU BA CUA TAM GIAC VAO
TAM GIAC VUONG
”
@ Cho hai tam giac ABC va A'B'C" ¢o

.rﬁu.

A4=4=90B S (Hinh 84). C

Chimg minh A4’B’C” «» A4BC .

Néu tam gidc vuéng nay cé mét géc nhon

bdng géc nhon cla tam giac vudng kia thi hai A B 1A‘ B'
tam gidc vudng dé déng dang véi nhau. Hinh 84
[
Vidu 4 Hai tam giac IMN va IPQ & Hinh 85 co
déng dang hay khéng? Vi sao? p
Criai 0
Xet hai tam grac IMN va IPQ, ta co: J TM
@:@:9&“;@:}3}@_ Hinh 85
Do do AIMN e AIPQ. *C&mtamglacnhonABCcuhm

duong cao AD, BEcatnhauth
Chimg munh H4 . HD = HB . HE.



BAI TAP

1. Cho Hinh 86.
a) Chimg minh AMNP «» A4BC.
b) Tim x.

60" 457

Hinh 86

Cho hai tam giac ABC va PMN thoa man 4= 70°, B =80°. M = SD“,E =30

[

3. Cho tam giac nhon ABC, hai duong cao AD va B
BE cat nhau ta1 H. Chimg munh:

a) AACD «» ABCE vaCA4.CE =CB . CD; A
b) AACD «» AAHE va AC . AE = AD . AH.

i ol 0 D &
4. Cho Hinh 87 von OAD = OCB . Chumg mmh: Hinh 87
a) AOAD « AOCB,
by O4_0C.
OD OB -
¢) AOAC «» AODB.

5. Cho tam giac ABC vuong tai .4, duong cao
AH (Hinh 88). Chimg munh: B H &
a) AABC o AHBA va AB' = BC . BH. et
b) AABC «» AHAC vi AC* = BC . CH:
¢) AABH o ACAH va AH* = BH . CH.

d) l$= 1,+ lﬁ.
AH= AB® AC

6. Trong Hinh 89, ban Minh ding mot dung cu
de do chiéu cao ctia cay. Cho biet khoang
cach tir mét ban Minh dén cay va dén mat
datlan luot la AH =28 mva 4K =16m.
Em héy tinh chiéu cao ctia cay.

Hinh 89



9. HINH DONG DANG
’

Hinh 90 mo ta har birc anh cing
chup Ngo Mon (Hoang Thanh Hue)
nhung co kich thude khac nhau:

r.} . R A A L A D ";l". fﬂ}}hn 25'33:&1'“3‘)
Hinh 90

Hai birc anh trong Hinh 90 giéng hét nhau nhung co kich thude
to nho khac nhau goi nén nhitmg hinh ¢o moi lién hé gi?

I. HINH PONG DANG PHOI CANH (HINH VI TV)

@ Cho ha1 tam giac ABC va A’B’C” sao cho
ba duong thang 44, BB, CC’ cimg di qua diém
o4 o o

O va = =
04 OB OC | ,
A’B’C” nhan duoc tir tam giac ABC béang cach nao? Hinh 91

Nhan xét: Tix diém O, “phong to” ba lan tam giac ABC, ta sé nhan duoc tam giac A'B’C”.
Hai tam giac 4’B’C’ va ABC goi la dong dang phéi canh (hay vi fie) voi nhau, diem O goi

la tam dong dang phéi canh, ti s6 k = A =3 goi la ti 56 vi tw.

@ Cho hai tr giac ABCD va A’B’C"D’ sao cho
bon duomg thing 44°, BB’, CC°. DD’ cimng di qua
o4 o oCc oD 1

diem O va = = = = — (Hinh 92).

OA OB oOC OD 2 By .
Tit gide A'B’'C’D’ ¢6 thé nhan duoc tirtir gige ABCD ¢ »°
bﬁng cach nao? Hinh 92

Nhdn xét: Tir diém O, “thu nhé” hai lan tr giac ABCD, ta sé nhan duoc tir giac A’B’'C°D’.
Hai tit gidc A’B'C’D’ va ABCD goi la dong dang phéi canh (hay vi tu) véi nhau, diém O
goi la tam déng dang phéi canh, ti s6 f = 48 _1 goi la ti s6 vi tu.

, : , 4B 2 , .
Nhu vay, bang cach “phong to” (neutisé vitu k> 1) hay “thunho™ (néutiso vituk<1)
hinh 3¢, ta sé nhan duoc hinh 3¢ déng dang phéi canh (hay vi ) vor hinh 3¢

Cui y: Ta ciing got hinh 3¢ 1a hinh déng dang phéi canh (hay hinh vi tu) £i 56 k ctia hinh 3¢

O



Vidu 1' Cho biét hai hinh chit nhat 4’B’C’D’ va ABCD minh hoa hai birc anh & Hinh 90

c6 dong dang phoi canh hay khéng. Neu co, hay chi ra tam dong dang phéi canh.

Criai

Ta thay: O Hinh 90, bon duomg thing A4°, BB, CC°, DD’ cing di qua diém O va

o4 OB oC oD _ - ‘.
= = = . Vay hai hinh chit nhat 4’B°C"D’ va ABCD la dong dang phoi

o1 o8 oc op T ‘ e

canh va diem O la tam dong dang phoi canh.

0
Vidu 2/ Cho diém O nim ngoai doan thang 4B. Hay chi ra

doan thiing 4°B’ sao cho hai doan thing 4°'B’, 4B déng dang phéi s
canh. diém O la tam déng dang phéi canh va “:‘: 22,

A’ B’
Gidi Hinh 93
Trén cac tia OA4, OB, ta lan luot lay cac diem 4’, B’ sao cho 2. 8 {;‘z — 2 (Hinh 93).
Khi d6, hai doan thing AB, A'B’ la déng dang phoi canh va diém O la tim dong dang
phéi canh. Mit khac, ta co: L. 3‘1 = 2 (hé qua ciia dinh li Thales).

Nhdn xét: Hinh déng dang phdi canh ti s6 k cta doan thing 4B la mét doan thing A'B’
(nam trén duomg thing song song hodc ting véi dudng thing AB) va 4'B’ =k AB.

IIl. HINH PONG DANG
@B Thure hién cac hoat dong sau
a) Cit ra tir to giay ke 6 vudng:
—Hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = 3 cm, AD = 2 em; hinh chit nhat A’'B’C’D’ ¢co
AB =3cm, A'D'=2cm;
— Hinh vuéng MNPQ c6 MN = 4 cm; hinh vuéng M"N'P'Q° cOM'N' = 4 cm.
b) — Pt hai manh giay hinh chir nhat ABCD va A’B’C"D’ “chéng khit™ 1én nhau,
— Pit hai manh giay hinh vuéng MNPQ va M"N"P’ Q" “chéng khit” 1én nhau.
Nhdn xét Néu co the dit hinh 9{ chong khit 1én hinh 3¢ thi ta néi hai hinh 2¢ va 3¢ la bang
nhau (hay con goi la hinh 2¢ bang hinh 2¢°).



GBED Trong Hinh 94. hinh chit nhat ABCD oo

AB =9 (cm), AD = 6 (cm), hinh chit nhat 4’B*C"D’ ¢o

A'B’ =3 (cm), A'D" = 2 (cm); hinh chit nhat 4A”B”C”D”

co A”B” =3 (cm), A”D” = 2 (cm). Quan sat Hinh 94

va cho biét:

a) Hai hinh chit nhit 4”B”C”D”, ABCD c6 déng dang
phoi eanh hay khong.

b) Ha1 hinh chir nhat 4’'B°C’D’, A”B”C”D” co bé.ng
nhau hay khong.

Nhan xét: Hinh chiv nhat 4°'B°'C°D’ lﬁng hinh chir nhat

A”B”C”D” va hinh chit nhat 4”B”C”D” déng dang

phoi canh vai hinh chit nhat ABCD. Ta noi hinh chit nhat _ |

A'B’C°D’ déng dang véi hinh chit nhat ABCD. 2 ;A;rjr Andrey-Kuzmin)

Tinn -

Ta cting co khai niém tuong tir nhur trén cho hai hinh tuy y. Cu thé nhur sau: Ta noi hinh 3¢

dong dang vai hinh 3¢ néu hinh 3¢ bang mét hinh nao do déng dang phéi canh vai hinh 3¢

Nhur vay, hinh 3¢ dong dang vai hinh 2¢ néu hinh 3¢ bang hinh ¢ hodc bang mét hinh

phong to hay thu nhé ciia hinh 2¢.

Chai y: Hai hinh déng dang phoi canh (hay vi tur) ciing la hai hinh dong dang.

; _ E F* B F
Vidu3 ' Cho har hinh vuong EFGH,
E’F'G’H lan luot ¢ do dai canh 1a 5 cm va -
4 cm. Hai hinh vuéng dé cé dong dang hay
khong? Vi sao? G
H" ¥
Gidi "
. - . H G H
Trén cac doan thang EF, EG, EH, ta lan .
Hinh 95

luot léy cac diem F°, G, H” sao cho

EF EGT EH”

EF EG EH

Suy ra tir grzac EFG”H™ la hinh chit nhat.

EEF™ " F°'G” y P _ HHE:E '::hé qué clia d.lI'.I.h li Thﬁlﬁﬁ),
EF FG GH HE 5

suyraEF”’=F'G” =G "H"=H"E = 4 (cm).Vivay, tr giac EF”"G”H” 1a hinh vuéng co

do dai canh bang 4 cm. Do do, hai hinh vuéng E’F'G’H’ va EF” G H* bang nhau.

= % (Hinh 95). Theo dnh li Thales daotaco: F°G” // FG, G"H" // GH.

Mat khae, ta co:




L Sy nén hinh vuéng EF"G”H"" déng dang phéi canh véi
EF EG EH 5

hinh vuéng EFGH. Vay hinh vuéng E'F’G’H* déng dang vai hinh vuéng EFGH.

BAI TAP

1. Trong Hinh 96, cac diem A, B, C, D lan luot la trung diém ctia cac doan thang
0A”, OB”, OC”, OD”. Quan sat Hinh 96 va cho bieét:
a) Hai hinh thoi 4A’B'C’D’ va A”B”C"D"" ¢6 biang nhau hay khéng,
b) Hai hinh thoi 4’B’C"D’ va ABCD c6 déng dang hay khéng.

Vi

Hinh 96
2. Cho tam giac ABC ¢6.4B = 3, BC = 6, CA = 5. Cho O, I a hai diém phan biét.
a) Gia st tam giac A"B’C” la hinh déng dang phoi canh ctia tam giac ABC véi diem O la
tam dong dang phoi canh, ti s6 % = 3. Hay tim do dai cac canh cua tam giac 4A°B'C”.

b) Gia sir tam giac A”B”C” la hinh dong dang phéi canh ciia tam giac ABC véi
A’B”

diém 7 la tam dong dang phoi canh, ti s6
tam giac A”B"C".

¢) Chimg minh A4’B’C" = A4”B"C”.
(i y: Hai tam giac ctmg la hinh dong dang phéi canh ti s6 & (tam déng dang phéi canh
co thé khac nhau) ctia mét tam giac luoén béng nhau,

= 3. Hay tim do da1 cac canh cua

3. Cho hai hinh chit nhat ABCD va A'B’C"D’ co g—g— = %-g Tréncactia 4B, AC, AD ta

B A B . Chimg minh:
, , AC  AD BC

a) Hinh chit nhat AB”C”D” dong dang phoi canh van hinh chir nhat ABCD;
b)AB”"=#'B . B'C"=8B'C";

¢) Hai hinh chir nhat ABCD va A°B’C’D’ la déng dang,

lan luot lay cac diém B”, C”, D™ sao cho



$10. HINH PONG DANG TRONG THUC TIEN

I. HINH PONG DANG TRONG THE GIOI TU NHIEN

Trong the gioi tw nhién, xuat hién nhieu vat thé co hinh anh lién quan dén hinh déng
dang, ching han cac vat thé ¢o cau tric fractal. Mét dinh ngi‘ua tong quat cho cac cau
tric fractal la: “Mot cau tric hinh hoc ¢6 the chia thanh nhiéu phan, méi phan co dang
thu nhé ctia cau tric hoan chinh ban dau”. Céac cau tric dang nay co thé xuat hién dudi
dang cac dam may, bong tuyeét, mét nhanh duong xi, cac ddy nii hodc tham chi la su dao
dong cua thi truong chimg khoan hay hé thong than kinh con nguoi. Mic du cac fractal
di duoc biét dén tir liu nhumg mai dén thap nién 80 ciia the ki XX nha toan hoc Phap goc
Ba Lan Benoit Mandelbrot moi dua ra Hinh hoc fractal dé nghién et ching mét cach
co hé thif:rng. Dua day 1a hinh anh mét $6 vat thé tu nhién c6 cau tric fractal:

La ditemg xi Stip let xanh Romanesco

(Anh: Sergej Razvodovskif) (Anh: Nataly Studio)

Cay bdp cdi Lé héi xodn dc
(Anh: Quality Stock Arts) (Anh: Bildagentur Zoonar GmbH)

IIl. HINH PONG DANG TRONG NGHE THUAT, KIEN TRUC

Mot trong cac nguyén tic quan trong voi nghé thuat hay kién tric la nguyén tac phéi canh,
Hau hét thiét ké vé kien tric, d6 hoa, hay mot tac phfm‘.t nghé thuat nao déu phat thure huén
tot yéu to phoi canh. Vi thé, bé cuc ¢6 tinh dén nhimg yéu té phéi canh thuong duoc st
dung trong cac tac pham nghé thuat hay kién tric. Dudn day la mét vai vi du



1. Danh hoa Raphael (tén day du la Raffaello Sanzio da Urbino, 1483 — 1520) khi vé buc
tranh “Lé trao nhan cho Maria” d4 sir dung nguyén tic phéi canh. Nhimg duong mau dé
& Hinh 97 thuce chat la song song vai nhau va hudng tir nguél xem nhin vao birc tranh,
chiing héi tu toi diém goi 1a diém mat it (tieng Anh la “vanishing point”, tieng Phap la
“point de fuite”). Nguyén tic phoi canh nhu vay dé tao nén chieu sau ciia bire tranh.

Bitc tranh “Lé trao nhdn cho Maria™ Hinh 97

2. Bue tranh “Trurong phal triét hoc Athens™ (School of Athens) ctia danh hoa Raphael
cling sur dung ngm-'en tac phoi canh. Nhimg duong mau d6 & Hinh 98 thuc chat la song
song vo1 nhau va huong tir nguol xem nhin vao bire tranh, ching hét tu to diém mat
hit. Puomg thing mau xanh nim ngang trén b tranh va di « qua diém mat hnit duoe goi
la duong chan troi (tiéng Anh la “horizon lne™). Nguyén tic phoi canh nhir vay ciing da
tao nén chiéu sau cta bire tranh

Bite tranh " Truémg phdi 1riét hpe Athens " Hinh 98



. HINH PONG DANG TRONG KHOA HOC VA CONG NGHE

Cac hinh dong dang ciing duoe sir dung nhiéu trong khoa hoc va céng nghé. Duoi day la
mot vai vi du

1. Luoe do Viét Nam: ; - _ e -

- e = S——
e : .
i TN D | L
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(Nguon: Trung tam Bién gidi va Bia gidi - Cuc Do dac va Bdn dé Viét Nam)

2. Cac Tessellations duoc st dung trong thiét ké va trang tri:

Tessellation Penrose Xodn dem cua Heinz Voderberg
(Ngudn dnh: https:/ivi.tr2tr.wiki/ Tessellation)
3. Mot 56 cau tiic fractal co ban trong toan hoc:

Béng mvér Koch Fractal Mandelbror Tham Sierpinski
(Minh hoa: Astronira) (Minh hog: Vit Smolek) (Minh hoa: Zita)

&2



1. Tim hieu thém ve nhimg hinh dﬁng dang trong tu nhien (vor vat chat, cay cdi, ...),
trong nghé thuat, trang tri, trong thiét ke, ...

2. Gap va cat giay thanh nhimg chit ca1 in hoa dong dang vai nhau theo mau (Hinh 99,
Hinh 100) sau day:

Y

Hinh 99 Hinh 100

..P TiM TOI - MO RONG
Hai tam gidc dong dang ¢6 la hai hinh dong dang hay khong?

O §5 trang 70, ta da dinh nghia tam giac A'B'C' |a déng dang véi tam giac ABC néu:
A=AB=BC=¢AE-BC_CA_,4

' ‘ '/AB BC CA ' i
Xét k+ 1. Trén cac tia AB, AC, ta lan lwot lay cac diem B', C"

sao cho AB"= AB'; AC" = A'C' (Hinh 101).

Ta cé- AB" _ ATBq = R ACII . A1CI =k Suy ra Aslr = AG”
"AB AB ' AC AC AB AC’
Theo dinh li Thalés dao, tacé B'C" /Il BC.
Suy ra B a2 o, k (hé qua cua dinh li Thaleés).
AB BC
Vithé taco: 2< =BC" pogsmcr=mc. p »
BC C Hinh 101

Suy ra AAB'C = AAB'C" (c.c.c).

Mat khac, vi % = % nén tam giac AB"C" dong dang phéi canh vaitam giac ABC.

Vay hai tam giac A'B'C’ va ABC la hai hinh dong dang.

Nhéan xét Dinh nghia hai tam giac A'B'C' va ABC dong dang bang diéu kién (*) thuc chat
la dau hiéu dé nhan ra hai hinh d6 dong dang.



1.

rn
L]

BAI TAP CUOI CHUONG Vi

Cho ADEG o AMNP, E = 60°, M = 40°.
a) S6 do goc D bing bao nhiéu dé?

A. 40°, B. 50°. C. 60°. D. 807,
b) S6 do goc N bing bao nhiéu do?

A. 40°. B. 50¢. C. 60°. D. 80°.
¢) S6 do goe P bing bao nhiéu d6?

A. 40°, B. 50r. C. 60°, D. 80°.

Cho ADEG &» AMNP,DE =2cm, DG =4cm, MN =4 cm, NP =6 cm.
a) Do dai canh EG la

A.2cm. B.3cm. C. 4 cm. D. 8 cm.
b) Do dai canh MP la
A.2cm. B. 3 cm. C.4cm. D. 8 cm.

Cho tam giac ABC, cac diém M, N, P lan luot thude cac canh AB, AC, BC sao cho tir

gidc BMNP 1 bk Bith Teuh (i 789). g minki 28 + 20 =1,
BC ' 4B
A
A
M N D Wﬂ
B P C C

Hinh 102 Hinh 103
Cho ti gidgc ABCD. Tia phin gidc ctia cdc géc BAD va BCD ciit nhau tai diém 1. Biét [
thuoe doan thﬁng BD (Hinh 103). Chimg mmh 4B . CD = 4D . BC'

Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M, N, P lan luot la tning diém ciia cac doan thing AB,
BC, AN va Q la giao diém cia AN va DM. Chimg minh:

L
a) MP /I AD. m’:%m; b)AQ = ZAN.

¢) Goi R 1a trung diém ctia CD. Chiing minh ba diém M, P, R thiing hing vi PR = %AD



6. Cho tam giac ABC dong dang véi tam giac 4’'B'C” theo ti s6 dong dang k.
a) Goi AM, A’M lan huot la cac duomg tnung tuyén ctia tam giac ABC, 4'B’C”, Chimg minh
AABM o M'BM va M _

¥ ¥

b) Goi AD, A’D’ lan huot la cac dwong phan giac ctia tam giac ABC, 4'B’C”. Chimg minh

AABD w» A'B’D’ va A =K.

AD
¢) Goi AH. A'H lan luot la cac duong cao cia tam giac ABC, 4A'B’C" va ABC < 90°
Chimg minh AABH e» AA’B’'H va AH = k.

7. Tinh cac do daix, y, z, t & cac hinh 104a, 104b, 104c¢:

G r H
A
. 6
M N /
> \ 24 3.6
B C E 7.8 F J + K 3 |}
i) b) £)
Hinh 104
8. Cho Hinh 105. Chimg mmh:
a) AHAB «» AHBC, b) HB = HD = 6 cm.
A
I
B B H ¢
Hinh 105 Hinh 106
9. Cho Hinh 106. Clnmg minh:
a) AH: = AB . Al = AC . AK; b) AIK = ACH.



10. Cho tam giac ABC ¢6 M, N la hai diém lan luot thude cac canh 4B, AC sao cho MN //
BC. Goil, P, Q lan luot la giao diém ciia BN va CM, Al va MN, Al va BC. Chimg minh:
MP PN AP MP PN IP

B0 0C 40 Yoc B0 10

a)

11. Cho Hinh 107. Chimg minh:
a) AdBN e» AAIP va Al . AN = AP . AB,
b)AI . AN+ BI . BM = AB".

12.Sau mot thor gian sur dung, mot tu sach nghe thuat da
c6 dau hiéu bi xuéng cﬁp va can stra lai (Hinh 108).
Cac ngin BM, CN va DP gb bi hong va can thay moi.
Bac Ngoc can ba miéng van sao cho khop vai cac vi
tri nay. Em hiy gitip bac Ngoc tinh toan chiéu dai cac
;11iéng van BM, CN, DP sao cho khop voi cac vi tri
can thay thé. Biét chiéu dai miéng van EQ bang 4 m.

Hinh 108
13. Cho Hinh 109. Hinh nao dong dang phéi canh vor:
a) Tam giac OAB? b) Tam giac OBC?
¢) Tam giac OCD? d) T grac ABCD?

N P |
- B C
M
A
0 D0
Hinh 109 Hinh 110

14. Hinh 110 c6 ghi thit tur ctia 6 la mam, trong do ¢6 nhiéu cap la mam goi nén nhimg
céip hinh déng dang. Hay viét 6 cip la mam goi nén nhimg hinh déng dang.



VA TRAI NGHIEM
Chude 3
THUC HANH DO CHIEU CAO

I. NOI DUNG CHINH CUA CHU BE

1. Gidi thiéu vé do dac

Nhimg kién thire hinh hoe dau tién ctia loai nguoi xuat phat tir nhu cau thue tién. Hinh hoc
phat sinh & Ai Cap do nhu cau do dac dat dai hing ndm sau méi mua lii lut cia séng Nile
(trong tiéng Hy Lap hinh hoc la su do dat).

Viéc do dac thuc dia, nghién ctm dia hinh déng vai tro quan trong trong cude song.
Chéang han, viéc tién hanh do dac céc céng trinh giao théng duong thuy nhu: dong chay,
luu lwong mudce trén séng, ho, kénh dao venvinh, . c6 y nghia rat quan trong trong viéc
phén luéng giao théng dudng thuy va dong thot gitp tau thuyen di chuyeén trén duong
thuy duoc an toan. Ben canh do, viec do dac chinh xac con ginip cac nha quan li xay
dumg hé thong ke, dap. cang, bén neo dau hop i, xay dung hé thong phao tiéu, hai ding
bao hé phu hop.

2. Kién thiic todan hoc

a) Néu A4’ B'C’ » AABC thitaco 1B .= BC _ AC
BC  AC

).
e s, AB  AC
Nhdn xét: Xét hé thire B - AC trong déy ti s0 bang nhau (1). Néu biet d6 dai ba doan
thing thi chiing ta s& tinh duoc do dai doan thing con lai. Chiing ta ¢6 thé ép dung tinh chat
do dé tinh do dai ctia doan thang ma khéng do duoc true tiép.

D O
b) Cho hinh thang ABCD c6 AB // CD. Hai diém E, F ﬂ : \
lan luot nim trén hai canh bén 4D, BC sao cho EF // AB i : 4
(Hinh 1). / \
Gia su B = k. Kl do, ta co: AB = ﬂf.";F'—lGDf (2).
E4 k k ' Hinh 1 .

@



That vay, theo hé qua cua dinh li Thales trong tam giac ADB ta co:

AB_DA_DE+EA _| 1 _k+I
El DE  DE ko ko

S
k+1
Ciing theo hé qua cua dinh li Thales trong tam giac BCD, ta co:
IF _BI _AE _ 1
CD BD AD k+1
1 k 1

Suy ra EI = 1B.

SuyralF = —CD.Dodo EF=EI+IF= ——AB+ CD.
k+1 k+1 k+1
N k+1 1
VayAB= ——FEF - —-CD.
2 k k

3. Mot sé cach do chiéu cao trong thuc tién

Pe do chiéu cao mét cay ma khéng thé do truc tiép duoe, nguoi ta co thé sir dung nhimg
cach sau day.

a) Cdch thie nhat (Hinh 2):

+ Po d6 dai bong ning ctia cay (la do dai doan AC).

+ Pit mét coc DK vuéng goe van mat dat, do do dai coc DK va d6 dai bong néing ctia coc
(1a d6 dai doan DE),

+ Vi céc tia ndng duoc coi 1a song song véi nhau nén KE // BC. Do d6 ADKE «» AABC

Suyra 4B _ AC s p_ AC.DK

DK DE DE
B

C

Hinh 2



b) Cach thir hai (Hinh 3):

+ Cam coc DK ¢6 dinh, vuong goc vol mat dat.

+ Piéu chinh coc EF (cao hon coc DK) lén hoic xu&ng sao cho hai dau coc F, K va
diem B (ngon cay) thang hang.

+ Xac dinh diém C trén mét dét sao cho F, K va € thing hang (bing cach dimg day hodic
thudce cang thing theo duong thing FK cho dén khi cham dat). Po d6 dai coc DK va cac
khoang cach CD, CA.

+ ViDK // AB (do cing vuong goc vo1.4C) nén ACDK «» ACAB.

Sy Bo. -2 o gy DB S8
4B cD

B

A ED C AS ED
Hinh 3 Hinh 4

¢) Cach thir ba (Hinh 4):
+ Cam coc DC ¢6 dinh, vuong goc vor mat dat.
+ biéu chinh coc EF (cao hon coc DC) 1én hodc xuong sao cho hai dau coc C, F va
diém B (ngon cay) thang hang.
+ Do cac khoang cach DE, EA; do do da1 hai coc DC, EF.
4+ Tinhtisé 2F =k Ap dung céng thire (2), ta co: AB = ﬂEF— lCD,
EA k k
Il. GOI Y TG CHUC CAC HOAT BONG HOC TAP
Tién trinh t6 chitc cac hoat déng bao gém: phan chuan bi; phan thue hién, phan tong keét.
1. Phan chuin bi
@RI Gido vién thuc hién hai nhiém vu sau
a) Chia 16p thanh cac nhom, méi nhom cé tir 3 dén 5 hoc sinh;

b) Yéu cau méi nhom hoe sinh chuan bi coc, day, thude thing do do dai.



@3 Moi nhom hoc sinh thue hién nhiém vu sau

a) Lua chon vat thé dé do chiéu cao khi khéng thé do truc tiép.

b) Xay dimg cach thirc do chiéu cao ctia nhimg vat the do.

¢) Phan cong trach nhiém cua timg thanh vien trong nhom.

2. Phan thuc hién

@ Mo6i nhom hoe sinh thire hanh do chiéu cao khi khéng thé do trnuc tiép_ Cu the la:
— Lura chon mot vat can do chiéu cao trong thue té ma khong the do true hep duoec.

— Tien hanh xac dinh chién cao do.

— Bao cao ket qua cua nhom theo mau sau

Do dai cac doan théng do duoc Chiéu cao can tinh

2 ?

ll. DANH GIA

Hinh thirc danh gia: theo hinh thirc danh gia cuia hoc tap dur an.

1. Dinh gia hoat dong ca nhin

— MG6i ca nhan tur danh gia vao phiéu ca nhan.

— Nhom danh gia timg thanh vién trong nhém vao phiéu danh gia ca nhan.

2. Dinh gid hoat dong vi san phim ciia nhom

— Nhém tu danh gia lai hoat dong ctia nhom va cho diém vao phiéu danh gia hoat dong
cua nhom.

~ Gi4o vién va cac nhom danh gia, réi cho diém phan trinh bay ctia timg nhom vao phiéu
danh gia hoat dong nhom.



(NEU NHA TRU

I. SUDUNG PHAN MEM GEOGEBRA

1. Tao cong cu minh hoa viéc sit dung hé so géc clia duding thing dé nhéan biét
su ciit nhau hoiic song song ciia hai dudng thing

a) Tao cde sé a, b, ¢, d ban dau

— Nhap lénh: a =1 r61 bam

— Nhap lénh: b= 2 r6i bam .J

— Nhap lénh: ¢ = 3 ré1 bam .

— Nhap lénh: d = 4 r61 bam .J

b) Tao cdc hop chon dau vao

—Dung -1 tao hop chon dau vao a va dat tén la “Nhap vao s6 a (khac 0): a =" réi tao

lién két voia,

~ Duing =1 tao hop chon dau vao b va dat tén la “Nhap vao s6 b: b =" 161 tao lién ket

vol b,

— Duing 2= tao hép chon dau vao ¢ va dit tén la “Nhap vao s6 ¢ (khac 0): ¢ =" rdi tao

lién két véi c.

~Diing #=1 tao hép chon dau vao d va dat tén la “Nhap vao s6 d: d =" r6i tao lién két

vord

¢) Vé do thi ham s& bdc nhdt y = ax + b va do thi ham s6 bédc nhdty =cx +d

— Nhap lénh: y = ax + b rdi bam

Khi d6 man hinh sé xuat hién do thi ham s6y = ax + b.

—Nhiap lénh: y = cx + d 61 bam .J

Khi dé man hinh s& xuat hién dé thi ham séy = ex + d.

d) Minh hoq viéc sit dung hé s& géc ciia duomg thdng dé nhan biét su song song va
cdt nhau ciia hai dong théing

— P61 mau dé thi ham so6 bﬁing cach nhay chuot phai vao duong thfing, chon Thuéc tinh,

Mau sac va chon mau phu hop.



— Klu ta thay cac gia tri a, b, ¢, d & cac hop chon dau vao ta sé co cac do thi ham sé béc
nhat khac nhau. Ching hanvédia=1vac=3(a # c)haya=-2vac=-2(a=c)taco
cac do thi ham so6 nhu sau:
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a # ¢ (hai duéng thing cét nhau) a = ¢ (hai duong thing song song)

2. Trdi nghiém mét sé dinh Ii trong tam gidc

Ta 6 thé vé tam gidc vudng v trai nghiém dinh 1f Pythagore cho tam gidc vudng nhu sau:
a) Vé tam gidc vuong ABC (Hinh 1) B

~Dung A dévé diem A va diem B.

~Ding ,* dé vé doan thing AB.

— Dung jr' dé vé duong thang di qua diém A va vuéng
goc vl duong thang AB.

~ Dung & dévédiémc_ﬂn@cmmdiqma A 2g= C
va vuong goc vol duomg thang AB.

— An duéng thing vira vé.

—~Dimg ,* dé vé cac doan thing BC va CA.

~Dumg & , nhay chudt lan heot vao cac diém B, A, C (hofic cac diem C, A, B) dé ki hiéu
goc vuong trén hinh vé.

b) Trdi nghi¢m dinh Ii Pvthagore cho tam gidc vudng

—Dung 3 dé hien thi d dai cac canh (lam tron) ctia tam giac vuong.

— Nhap lénh: u=AB"2 +AC"2 - BC"2 rdi bam ..

&



—Nhap lénh: “AB* + AC® — BC*=" + urdi bam .

— Kin di chuyén mét trong cac dinh A, B, C cua tam
giac ABC, ta thay do dai cac canh ctia tam giac ABC
thay doi, nhumg AB® + AC? — BC® luén bing 0, nghia la
AB*+AC? =BC-.

W V& hinh va trai nghiém
dinh li Thalés trong tam giac.

3. V& hinh déng dang phéi canh (hinh vi t)
Ta c6 thé vé tam giac A'B’C’ déng dang phéi canh véi tam giac ABC cho trude véi diem O

: i . 0A” OB O0OC
cho trurae la tam dong dar o1canhva — = =

K Somg PRk OA OB 0OC
— Dung P ve mot tam giac ABC bat ki va
dimg A dé vé diem O la tam déng dang
phé-i canh:
— Nhay chuét lan luot vao +* , tam giac ABC,
diém O va nhap vao s6 2 trong ctia s6 xuat
hién r6i bam .J_trén man hinh s& xuat hién Hinh 2
tam gidgc A'B’C’ can vé.
Chii y: Ta co thé dimg . dé vé cac doan thing OA, AA’, OB, BB’, OC, CC’ va cho hién
thi do dai cac doan thing dé (bing cach nhay chudt vao méi doan thing do, bam chudt
phai, chon Thuéc tinh ..., Hién thi tén: Gia tri) dé thay AN, BB’, CC’ cung di qua O va
OA=AA’,OB =BB’, 0C= CC’ (hay 22 - OF' _9C_ )

OA OB OC

4. V& hinh chép tam gidce déu, hinh chép tif gide déu

= 2 nhusau:

Dimg I_» (nhay chudt vao 2 vi tri trén Vung lam viéc
va nhap vao s6 dinh la 3) dé vé mét tam giac déu trong
Vung lam viéc

— Nhay chuét vao Hién thi trén thanh bang chon, sau do A C
nhay chudt vao Hién thi dang 3D. Trong cita so Hién
thi dang 3]), nhay chudt vao 44 , sau do nhay chuot B

vao mot ciem trong hinh tam giac deu va g1t chuct tra, Hinh 3

kéo lén trén, ta sé co hinh chop tam giac deu.

~ P tén cac dinh ctia hinh chop va an cac doi tuong ﬁ* V& hinh chép ti sidc dbu.
khong can thiet de co hinh chop tam giac deu S ABC

(Hinh 3).




Il. SU DUNG PHAN MEM MICROSOFT WORD VA MICROSOFT EXCEL
1. Sit dung phian mém Microsoft Word dé vé biéu doé hinh quat tron

Béang bén cho biét ba doan thé thao dat Doan Thé thao | S6 huy chuong Ving
duoe nhiéu huy chuong Vang nhat tai Viét Nam 205
SEA Games 31 theo két qué tong sip huy Thai Lan 92
churong (https://seagames2021.com). Indonesia 69

Ta c6 theé sir dung phan meém Microsoft Word dé vé biéu do hinh quat tron the hién so huy
chirong Vang ma ba doan thé thao noi trén da dat dwroc nhur saw

— Nhay chudt lan luot vao dai lenh

Insert. chon Chart, trong hop thoa
Insert Chart xuat hién chon Pie 101 | “awam o
bam OK: 3 [Thai Lan : 92
, . 4 Indonesia 69
— Nhap 6 liéu vao bang xuat hién nlur o 5 | '
Hinh 4161 bam ) tasé cobieudohinh | ° =
quat tron nhur Hinh 5: Hinh 4

ﬁ 5 Sit dung phan mém
® Viét Nam Microsoft Excel ﬁé Ve
biéu d6 cot thé hién s6 huy

® Thai Lan ; 3 :
1 chuong Vang ma cac doan
® Indonesia Viéet Nam, Thai Lan va
Indonesia dat duoce tar SEA
Hinh 5 Sl

2. Sit dung phan mém Microsoft Excel d€ trai nghiém mé phong thi nghiém tung
dong xu nhiéu lan va tinh xdc suit thue nghiém trong trd chdi tung dong xu
M5 phong thi nghiém tung dong xu 10 lan va tinh xac suat thue nghiém xuat hién mét sap
(Xem Hinh 6).
— Tao ra mét s6 ngan nhién la 0 hodc 1 ¢ 6 Al:
+ Nhay chuét vao 6 Al;
+ Nhap vao. =RANDBETWEEN(O; 1).
— Ghivao 6 Bl chit “Sap" néu két qua 6 A1 la | hodc chit “Ngira” néu két qua ¢ 6 Al 1a 0
+ Nhay chuét vao 6 Bl;
+ Nhap vao: =IF(Al=1; "Sap"; "Ngira").

T



— Ghi vao cac 6 tir A1 dén A10 mét 56 ngau nhién la 0 hodc 1:
+ Nhay chuot vao 0 Al, nhay chudt phai va chon Copy,
+ Chon cac 6 tir A2 dén A10, roi nhay chuét phai va chon Paste.
— Ghi vao cac 6 Bl. B2, B] 0O chir ' 9&;} " néu két qua a6 Al, A2, ..., A10 fwong umg
la | hodc ghi chit “Ngira” néu két qua ¢ 6 A1, A2, ., A10 twong img la O:
+ Nhay chuét vao 6 Bl, nhay chudt phai va chon Copy:,
+ Chon céc 6 tir B2 dén B10, ré1 nhay chuét phai va chon Paste.
— Ghi vao 6 C1 s6 lan xuat hién mdt Sci:p & cac 6 tir Bl dén B10:
+ Nhay chuét vao 6 Cl1;
+ Nhap vao: =COUNTIF(B1:B10, "Sép“).
— Ghi vao 6 C2 xdc suat thuc nghiém xuat hién mt .sé:p khi tung Jé:ng xu 10 lan:
+ Nhay chuét vao 6 C2;
+ Nhap vao: =C1/10.
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4 : - 1 ] mutdongxu?ﬂianvaxac
. P s 4 dinh xAc suat thue nghiém dé
2] o Ngira 04 | xuéit hién mit sap.
3 0 Nglra ' :
= =3 L i & Mé-ph&uﬂﬁnglﬁémgien
4 1 Sép ;
! mot xic xic 50 lan va xac
2 0 Ngura . dinh xac suat thie nghi¢m de
6| 1 Sép ! L xuat hién mit c6 sau cham.
& 1 S&p
Bl 0 Nglra - _
9 )  § Sép !
10| o Ngira
ﬂ_ e
Hinh 6
Chat y

Ta co thé mé phcnng thi nghiém tung dong xu # lan va tinh xac suat thue nghiem
xuat hién mat sap theo cach tuong tu trén. Pé lip lai mo6 phong viéc tung déng xu
n lan ta chi can bam phim F9 trén ban phim may tinh
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