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NHA XUAT BAN GIAO DUC VIET NAM




1. Mbi bai hoc duwoc thiét ké gobm:

» Phan Binh hwéng: Chi rd cac thuat ngl, khai niém va cac kién thire, ki ndng ma cac
em can chu y trong bai hoc.

« Phan M& dau: Thurong la mét bai toan hay mét tinh hudng cé lién quan dén néi dung
mei cua bai hoc.

« Phan Hinh thanh kién thwc m&i: Gém cac hoat dong Tim toi — Kham pha (‘5) va
Doc hiéu — Nghe hiéu (ﬁ ) cung véi Chu y hay Nhan xét.

— Kién thirc trong tam dwoc dét trong khung mau vang.

— Cau hdi (h) gitp danh gia két qua sau hoat déng Poc hiéu — Nghe hiéu.

» Phan Luyén tap va cing cbé: Gdm Vi du, Luyén tap, Thuc hanh dé hinh thanh va
phat trién cac ki ndng gan véi kién thirc méi vira hoc.

» Phan Van dung: Gém céac hoat déng Van dung, Tranh luén (lﬁ" ) va Thi thach nhé
(% ) dé giai quyét cac tinh hudng, van dé trong thuc ti€n va mé rong kién thirc.

2. Cac em sé& dwoc ddng hanh vaéi anh Pi, cac ban Tron, Vuéng trong cac bai hoc dé viéc hoc
hap dan hon nhé.

Chao ban, hi vong Chao ban, ching minh
Chao céc ban, minh nhiing ggi y cla t6 sé cung trao déi kinh

la Pi "théng thai". sé gilp ich cho ban. nghiém hoc tap nhé.

. A

N

3. Cac em c6 thé tham khao thém muc Em c6 biét? dé mé rong hiéu biét cia minh.
Cudi sach la Bang tra ctru thuat ngir va Bang gidi thich thuat ngcr.

Hay bdo qudn, giw gin sdch gido khoa dé danh ting
cdc em hoc sinh lop sau!




Céac em hoc sinh yéu quy!

Trén tay cac em la cuén sach TOAN 8 (tap mdt) bod sach gido khoa “Két ndi
tri thic véi cude séng” clia Nha xuét ban Giao duc Viét Nam.

Bo sach TOAN 8 gém hai tap, dugc bién soan theo dinh huéng phat trién
phdm chét va ning luc cho hoc sinh.

Véi thong diép “Két ndi tri thic vdi cude séng”, cac kién thic trong sach sé
dén vdi cac em mot cach tu nhién, bat ngudn tii thuc t€ doi s6ng va gitp cac
em biét cach giai quyét nhiing van dé dat ra trong cudc séng.

Théng diép d6 con nhdc nhd cac em thuc hién t6t 16i Bac H6 day: “Hoc di
déi véi hanh”. Mudn lam dugc diéu dé, cac em viia phai mé mang, cling ¢ kién
thiic; viia phai rén luyén, nang cao ki nang. Kién thic va ki nang la hai nhan
t6 quan trong dé cac em phat trién nang Iuc clia minh.

Vi cach thé hién phong pht va 16i cuén, hinh thic trinh bay hap dan va
than thién, TOAN 8 sé gitp cac em hoc Toan dugc dé dang. TOAN 8 con la
ngudi ban déng hanh cung cac em kham pha vé dep cta Toan hoc, qua do
cac em ngay cang yéu Toan hon.

Chuc cac em hoc tap cham chi va thanh cong!
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Chuong | DA THUC

(16p7, cicem da hocvé dathiic
mot bién. Khai niém va cac phép
toan doi vdi da thifc nhiéu bién
ciing tuong tu nhu da thic mot
bién. Tuy nhién, hai chit “nhiéu
bién” chac chan sé dem lai
nhiing su khac biét nhat dinh.
Hoc chuong nay, cacem hay dé y
xem giia da thiic nhiéu bién va
da thiic mot bién co nhiing g
giong va khac nhau nhé.

Khai niém, thuat ngi Kién thic, ki nang

+ Don thirc « Nhén biét don thiic, don thiic thu gon, hé s6, phan bién
- Hé s6, phn bién (ctia don thiic) va bac ca don thiic.

- Bac (cta dan thiic) = Thu gon don thic.

- “Bin thifc t8ng dang - Nhan biét don thic dong dang.

- Congva trir hai don thiic dong dang.
Bai toan. M6t nhém thién nguyén chuén bi y phan qua
gip d& nhiing gia dinh c6 hoan canh khé khan. Méi phan
qua gém x kg gao va x géi mi &n lién. Viét bidu thiic biéu
thi gia tri bang tién (nghin déng) cta toan bd sé qua do,
biét 12 nghin déng/kg gao; 4,5 nghin déng/gdi mi an lién.

Hai ban Tron va Vuéng lap luan nhu sau:
ot

Téng s6 gao trong y phan qua tri gia 12xy (nghin déng); t6ng s6 géi mi an lién
trong y phan qua tri gia 4,5xy (nghin déng). Vay biéu thiic can tim la 12xy + 4,5xy.

& Mé&i phéan qua tri gia 12x + 4,5x = 16,5x (nghin déng). Do do, y phéan qua tri gia
16,5xy (nghin déng). Vay biu thiic can tim la 16,5xy.
Theo em, ban nao giai dung?



n DPONTHUCVA PON THUCTHU GON

,GB Khai niém don thuc
EEI' Biéu thiic x2 — 2x c6 phai 1a don thlic mot bién khéng? Vi sao? Hay cho mét vai
: vi du vé don thic mét bién.
IIGA Xét cac bidu thic dai sé:
-5x2y; i —;—x; 7% —%y25; 2x+Ty,  xyAx2, x+2y-—2z.
Hay sap xép cac biéu thiic dé thanh hai nhém:
Nhém 1: Nhiing biéu thic c6 chiia phép cong hodc phép trui.
Nhém 2: Céc biéu thic con lai.
Né&u hiéu don thic (nhidu bién) tuong tu don thiic mét bién thi theo em, nhém nao
trong hai nhém trén bao gébm nhiing don thiic?

l Ban thic la biéu thic dai s6 chi gdm mdt s6 hodc mét bién, hodc cé dang tich
ctia nhiing s6 va bién.

m M6t luy thiia ciing
B la mét tich day nhé!
Tim don thic trong cac biéu thuc sau: :

-x6y; x+2y;, 0,3xyx?; 5x\[;.

Giai
Biéu thic x + 2y khong la don thic vi ¢é chiia phép cong. Biéu thiic SXJ; khéng la
don thtic vi cé chiia can bac hai ctia bién. Hai biéu thtic con lai déu 1a don thuc.

Trong céac biéu thiic sau day, biéu thiic nao |a don thic?

2
3%y, -4, (B-x)x%2 12X —gxyz; %;

3
;+y2.

ﬁ Tranh luan

Biéu thic (1 + ¥2)xX®ycé  Minh nghi la dung, Minh nghila khéng phai, béi
phai la don thiic khéng?  d6 la mét don thile. Vi trong d6 cé phép cong.

Con em nghi sao?



{.

KY)

ﬂ Cho biét hé s8, phan bién va bac clia méi don thic sau:

., Don thic thu gon, bac clia mét don thic

1) Quan sat hai don thiic A = 2xy(-3)x® va B = 5x?)°z, ta thay: Trong don thic A cé
hai s6 (2 va —3), va bién x xuét hién hai lan. Trong don thiic B chi cé mét s6 va méi
bién chi xuat hién mét lan (dudi dang mét luy thia). Ta goi cac don thiic nhu B la cac
don thdc thu gon.

Daon thie thu gon la don thiic chi gdm mét s6, hoéc cé dang tich clia mét s6 vai
nhiing bién, méi bién chi xuat hién mét 1an va da dugc nang lén luy thira véi s6 m
nguyén duong.

2) V6i cac don thiic chua la don thic thu gon, ta c6 thé thu gon chiing b&ng cach ap
dung cac tinh chat ctia phép nhan va phép nang Ién luy thtia. Vi dy, véi don thic A ta
lam nhu sau:

A=2xy(-3)x*=2-(-3) - (x-x2) - y=—6-x3 - y=—-6x3y.
3) Téng s6 mi cta cac bién trong mét don thiic thu gon véi hé sé khac 0 goi la
bac cla don thiic d6. Chang han, trong don thic B, téng cac sé mi cla x, y va z
la2+3+1=6nén Bco bac la 6.
Pé xac dinh bac ctia mot don thiic chua thu gon, ta nén thu gon don thiic dé. Chéang
han, don thtic thu gon ctia A la don thic —6x°y. Bon thiic nay c6 bac 1a 4 nén don thtic
A c6 bac la 4.
4) Trong mot dan thiic thu gon, phan s6 con goi la hé sé,
phan con lai goi la phan bién. Vi du, don thiic -6x3y c6 hé - X_3]{
s6 la -6, phan bién 1a x3y. —_ ~
Chuy Phén bién
e VGi cac don thic c6 hé sb la +1 hay —1, ta khéng viét
s6 1. Vi du, don thiic xy2 c6 hé s6 la 1; don thic —x2y2 c6 ~ Khi viét mét don thiic thu
hé s6 la —1. gon, ta thudng viét hé sé

. o P 3 A . A s 5 h ié 5 g
e Mbi s6 khac 0 1a mét don thuic thu gon bac 0. tr,u,dc p an b'en,sau e
bién viét theo thu tu trong

 S6 0 cling dugc coi la mét don thiic. N6 khong c6 bac. bang chi cai.

N

Hé s

O) =

2.5x; —%y?z3; 0,35x)22".

BTETEY xac dinh he s6, phan bién va bac clia don thiic 0,5xy24x2,

Gidi
Trudc hét ta thu gon don thiic da cho:

0,5xy24x2 = (0,5 - 4)(x - X2) )2 = 2X3)~.
Vay hé s6 cla don thiic 1a 2, phan bién la x3y2 va bac 1a 5.



Luyén tap 2

Thu gon va xac dinh bac cla don thic 4,5x%y(-2)xyz.

B PONTHUC DONG DANG

~ Tu day, khi n6i dén mét don thic, ta hiéu réing don thic dé da duoc thu gon.
,@ Khai niém don thiic déng dang
IZEE) Cho don thiic mot bién M = 3x2. Hay viét ba don thic bién x, cling bac véi M réi
: so sanh phan bién cta cac don thuic do.
[T Xét ba don thiic A= 2x2°, B= — 323 va C = x%2.
So sanh: 2
a) Bac cla ba don thic A, Bva C;
b) Phan bién ctia ba don thiic A, Bva C.
Ta goi hai don thiic A va B nhu trén la hai don thic déng dang.
M6t cach téng quét:

. Hai don thiic déng dang 1a hai don théic v6i hé s6 khac 0 va c6 phan bién
giéng nhau.

Nhan xét. Hai don thiic déng dang thi c6 cung béc.

ARTIREEY Cho cac don thic:
%xzy, —xy?; 0,5x%; —2xy2; 2,75x%; —%xzy, 3xy2.

Hay sép xép cac don thiic da cho thanh tling nhém, sao cho tét ca cac don thic
déng dang thi thudc cung mét nhom.

12 Tranh luan ) , ‘
Hay xem lai HB3 va

Ta da biét néu hai don thiic mét bién cé cung HD4.

bién va cé cung bac thi dong dang véi nhau. Hoi

diéu dé c6 con dung khéng déi véi hai don thiic =X
hai bién (nhiéu hon mot bién)? ?@

,c-?j Cong va trii don thic déng dang
355 Quan sat vi dy sau:
- 25-32.5%+85-.32.53=(25+85)-32.53=11.32.53,

Trong vi du nay, ta da van dung tinh chét gi clia phép nhan dé thu gon téng ban dau?

©
v
v
v
3
"

IZEIJ Cho hai don thiic ddng dang M = 2,5x2y3 va P = 8,5x2)3 . Tudng tu HD5, hay:

¥

8



a) Thu gon téng M + P;
b) Thu gon hiéu M- P.
Ta rat ra quy téc cong (tri) hai don thic déng dang nhu sau:

w Muén cong (hay trli) hai don thiic déng dang, ta céng
- (hay trti) cac hé s6 véi nhau va gi nguyén phéan bién.

Cho hai don thiic A = 3xy?; B = -5x)? va C = xy? la ba don thiic déng dang.
TnhA+B;A-B;A+ B+ C.

Giai
A+ B =3x)? + (-5)xy° = [3 + (-5)]x)° = —2xy>;
A — B = 3x)2 — (-5)xy2 =[3 — (-5)]x)2 = 8xy2;
A+ B+ C=3xp2+ (-5)xy°+ x)2=(3 -5+ 1)xy° = —x)°.

Cho céc don thic —x%y; 4x3y va —2x3y.
a) Tinh téng S cla ba don thiic do6.
b) Tinh gia tri ctia téng S tai x = 2; y = -3.

Tré lai cac 1ap luan cla Tron va Vudng trong tinh huéng mé dau. Hay tra 16i va giai thich
ro tai sao.

1.1. Trong céac biéu thic sau, bidu thiic nao 1a don thiic?
—x; (1+xy% @+B)xy; 0, 1 2xy.
¥
1.2. Cho céac don thuc:
A=4x(-2)x°y; B=1275xyz;, C=(1+2 -4,5)x2y%y3; D= (2 -5)x.

a) Liét ké cac daon thuc thu gon trong cac daon thic da cho va thu gon cac don thuc
con lai.

b) Véi méi don thiic nhan dugc, hay cho biét hé sé, phan bién va bac cta no.



1.3. Thu gon réi tinh gia tri ctia méi don thiic sau:

a) A= (—2)x2y%xy khix=-2; y= %

b) B = xyz(-0,5)y°zkhi x=4; y=0,5; z= 2.

1.4. Sap x&p cac don thic sau thanh tiing nhém, méi nhém chiia tat ca cac don thic

dong dang v&i nhau:

32 023 T3y -4y %x2y3; yN2.

1.5. Rat gon réi tinh gia tri cla biéu thire

S= %x2y5— gx2}/5 khix=-2vay=1.

1.6. Tinh t6ng cia bén don thic:
20 -SRys 14Xy

1.7. MOt manh dat c6 dang nhu phan dugc t6 mau
xanh trong hinh bén cung véi cac kich thudc dugc
ghi trén dé. Hay tim don thic (thu gon) véi hai bién
x va y biu thi dién tich clla manh d4t da cho bang
hai cach:

Céch 1. Tinh téng dién tich cla hai hinh chii nhat
ABCD va EFGC.

Céch 2. LAy dién tich cla hinh chi nhat HFGD tri
di dién tich cla hinh chi nhat HEBA.

110

| o

2X

2y

3x



DA THUC

Khai niém, thuat ngir Kién thiic, ki ning

- Da thic, da thuc thu gon - Nhan biét cac khai niém: da thic, hang tk cia da thic, da thiic
- Hang tif (cta da thiic) thu gon va bac ctia da thuc.
- Bac (ctia da thic) + Thu gon da thic.

- Tinh gid tri ctia da thc khi biét gia tri cia cac bién.

Biéu thiic biéu thi dién tich cGia hinh tao bdi mét tam giac
vudng va hai hinh vuéng dung trén hai canh géc vuéng
cta né (Hinh 1.1) 1a X2 + y? +%xy.

D6 la mot vi du vé da thiic (hai bién).

Trong bai nay ching ta sé tim hiéu nhiing khai niém ban
dau vé da thic nhiéu bién (goi don gian la da thic), Hinh 1.1
trong dé da thic mét bién da hoc chi la trudng hop riéng.

n KHAI NIEM DA THU'C

: ,dj Da thic va cac hang tii cla da thic
IEGE) Hay nhé lai, da thiic mét bién la gi? Néu mét vi du vé da thic mét bién.

I1ZF) Em hay viét ra hai don thic tuy y (khéng chiia bién, hodc chia tif mét dén ba bién
trong cac bién x, y, 2) réi trao d&i véi ban ngdi canh dé kiém tra lai xem da viét ding
chua. Néu chua ding, hay cung ban sta lai cho dung.

IZEE) Viét t8ng clia bén don thic ma em va ban ngéi canh da viét.
Biéu thic em vua viét cling la mét vi du vé da thdc. M6t cach t6ng quat:

Da thiic 1a t8ng cla nhiing don thiic; méi don thiic trong téng goi 1a moét hang ti
~ clia da thc do.

Chu y. Méi don thic cling dugc coi 1a mot da thic.
BTEMED Hay ké ra cac hang ti cla da thic A=x®—3x%y +3xy® —y° + xy -1.
Giai
Ta c6 thé viét A dudi dang téng ctia 6 don thic:
A= X3+ (-3x2y) + 3xy2 + (-8 + xy + (-1).
Vay da thiic A c6 6 hang ti la x3, -3x2y, 3x)?, -3, xy va -1.

|




Luyéntap 1

Biéu thtic nao dudi day 1a da thiic? Hay chi ré cac hang Ppé don gian, trong bai
tl cia mbi da thic &y. nay ta chi ki hiéu cac bién
3xy2—1;x+%;\/§x+\/§y,x+\/ﬁ +Y. axyva-

| Vandung J
M&i quyén vé gia x déng. M&i cai bt gia y ddng. Viét bidu thic
bidu thi s6 tién phai trd dé mua:
a) 8 quyén vd va 7 cai but.
b) 3 xdp v3 va 2 hop but, biét ring méi xap vé ¢ 10 quyén, mbi hop but cé 12 chiéc.
c) Méi biéu thic tim dugc & hai cau trén cé phai la da thiic khéng?

a DA THUC THU GON

e
£.2 Pa thic thu gon. Thu gon mét da thiic

1) Xét da thiic B = 2x° — 3xy + x* — 3)? + 5xy. Trong da thiic B, ta thdy c6 hai hang t
2x% va X2 la nhiing don thiic doéng dang (con goi la nhiing hang ti déng dang). Tuong tu,
hai hang ti —-3xy va 5xy cling déng dang véi nhau.

Trai lai, trong da thiic A = x® — 3x2y + 3xy2 — )3 + xy — 1 khong c¢6 hai hang t nao déng
dang. Ta néi A la mét da thuc thu gon.

J Da thiic thu gon la da thic khéng c6 hai hang ti nao déng dang.

2) Vi cac da thiic ¢ nhiing hang ti déng dang, ta cé thé thu gon ching. Chéng han,
ta thu gon da thuc B nhu sau:

B=2x2-3xy+ x2—3y2 + 5xy
= (2X2 + X®) + (-3xy + 5xy) — 32 «—— (D&i chd va nhém céac hang ti déng dang)
= 3x° + 2xy — 32 «—— (Cdng cac hang ti déng dang trong m&i nhém).
Pa thiic 3x2 + 2xy — 32 nhan dugc goi la dang thu gon cta da thic B.
Chua y. Ta thudng viét mot da thic dudi dang thu gon (néu khong co6 yéu cau gi khac).

KY)

ﬂ Da thiic néu trong tinh huéng md dau cé phai la da thic thu gon khéng?

|12



| Vidu2
Thu gon da thiic M = x2y — 5xy + 7xy? + 3x2y + Xxy? — 4xy? + 2.
Giai
Ta co: M= (x2y + 3x2y) + (7xy? + xy? — 4xy2) —5xy + 2
= 4x%y + 4xy? — 5xy + 2.

Cho da thiic N = 5y22% — 2xy°z + %—x“ - 227 +§X4 + X2z
a) Thu gon da thuc N.

b) Xac dinh hé s6 va bac cla tung hang td (ttic 1a bac cla tliing don thiic) trong dang
thu gon ctia N.

Chuy M6t da thic thu gon co
e Bac cua mét da thuc la bac cta hang tl c6 bac thé c6 nhidu hang ti cung
cao nhat trong dang thu gon cuta da thic dé. c6 bac cao nhét.

e M6t s6 khac 0 tuy y dudc coi la mét da thiic bac 0.

e S6 0 cling 1a mét da thuc, goi la da thidc khéng. N6
khéng c6 bac xac dinh.

Cho da thiic P = 3x* + %xyz— 3x* — %xyz + 2xX2y —62.
a) Tim béc cta da thuc P. ’ Khi tim bac clia mét da thuic, trudc
b) Tinh gia tricha Pkhix=1; y=3;z = 5] hét ta phai thu gon da thic dé.
Giai

a) Trudc hét, ta can thu gon P:

P=(3x*-3x% + (%—%)xyz +2x°y — 6z =—Xxyz + 2x°y — 62.

Trong két qua, hai hang tl —xyz va 2x°y cung c6 bac 3; con hang ti -6z c6 bac 1.
Vay bac cla P la 3.
! vao da thuc thu gon cla P, ta dugc

3
1 1
P=-1-3.-— +2-12.3-6-— =-1+6-2=3.
3 3

b) Thay x=1; y=3;z=

Véi mbi da thic sau, thu gon (néu cén) va tim bac cla né:
a) Q=5x2-7xy+2,5)° +2x—-8,3y + 1;

b) H=4x°— %x3y+ %x2y2—4x5+2y2_7.

i\
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ﬁ Tranh luan

Ban Trang néu van dé: M6t da thdc bac hai thu gon v&i hai bién (x va y) ma mébi
hang tli ciia né déu cé hé sé béng 1 thi c6 nhiéu nhat 1a may hang ti? C6 ba ban
trd 16i nhu sau:

Anh: C6 3 hang tu.
Binh: C6 5 hang tu.
Chung: C6 6 hang td.

Em hay néu y kién clia minh va cho biét dé la da thic nao.

1.8. Trong céac biéu thic sau, biéu thic nao la da thic?

X
-2 +3x+1; 75 x—ﬁ; 2024; 3x°)° —5x%y + 2,4;

X X ax+1
1.9. Xac dinh hé s6 va bac cua tling hang tUi trong da thic sau:
a) X2y — 3xy + 5x2)2 + 0,5x — 4; b) xv2 —2xy3 + 13 — 7x3y.
1.10. Thu gon da thtic:
a) 5x* —2x3y + 20xy8 + 6x%y — 3x2)° + x)° — y4,;
b) 0,6x3 + x2z —2,7xy2 + 0,4x3 + 1,7x)2.

1.11. Thu gon (néu cén) va tim bac ctia méi da thic sau:
a) x* —3x%)2 + 3xy2 — x* + 1;
b) 5x%y + 8xy — 2x°2 — 5X°y + X°.
1.12. Thu gon réi tinh gia tri clia da thuc:
1 1
M= §x2y+ Xy2 — Xy + %xy2—5xy— gxeytai x=05vay=1.
1.13. Cho da thiic P = 8x2y2z — 2xyz + 5)2z — 5x2y2z + x2)2 — 3x2)2z.

a) Thu gon va tim bac cla da thic P;
b) Tinh gia tri clia da thiic Ptai x=—4; y=2vaz=1.

14



PHEP CONG VA PHEP TRU DA THUC

Khai niém, thuat ngit Kién thirc, kining
- Tong clia hai da thiic Thuc hién céc phép tinh cdng, trir da thuic.
- Hiéu cda hai da thic

Trong budi sinh hoat cau lac bé Toan hoc cla I6p, hai ban tinh gia tri cGia hai da thic

P =2x%y — xy? +22 va Q = xy? —2x?%y + 23 tai nhiing gia tri cho trudc clia x va y. Két qua
dugc ghi lai nhu bang bén.

1 -1 2 1
I 1 2
19 25 38 22
26 20 37 23
. © Céng va trit hai da thitc Bang 1.1
: Cho hai da thic:

i A=5xy+5x-3vaB=xy—4x°y+5x-1.

Eﬂ] Thuc hién phép cong hai da thiic A va B béng cach
tién hanh céac budc sau:
eLapténg A+ B = (5x2y + 5x—3) + (xy—4x2y + 5x—1).
e B4 ddu ngoac va thu gon da thiic nhan dugc.

m Thuc hién phép trii hai da thic A va B bang cach lap hiéu
A—B=(5xCy + 5x—3) — (xy—4x%y + 5x—1), bd ddu ngoc rdi thu gon da thiic nhan dugc.

Ban giam kh&o cho biét cé mot cot cho két qua sai.

Theo em, lam thé nao dé c6 thé nhanh chéng
phat hién co6t cé két qua sai ay?

Ol oS |1

Ban con nhd quy tdc
déu ngodc khong?

Mudn cong (hay trii) hai da thtic, ta ndi hai da thiic da cho béi dau “+”
(hay dau “=") r6i bd ddu ngoac (néu co) va thu gon da thic nhan dugc.

Chuy
e Phép cong da thiic cling c6 cac tinh chéat giao hoan va két hgp tuong tu nhu
phép cong céac s6.
e VGi A, B, Cla nhiling da thuc tuy y, ta coé:
A+B+C=(A+B)+C=A+(B+ 0);
NéuA—-B=CthiA=B+ C;ngudc lainBuA=B+ CthiA-B=_C.




BT Tim tng va hiéu cla hai da thic C va D:
C=5xy+5x—3z+2;, D=xyz—4x°y+5x—-1.

Gidi. C+ D= (5x2y + 5x—3z+2) + (xyz—4x2y + 5x— 1)

5x°y +5x—3z+ 2 + xyz—4x°y + 5x—1
(5x%y—4x%y) + (5x + 5x) =3z + xyz+ (2-1)

= X2y +10x—3z + xyz + 1.

C-D=(5xy+5x—3z+2)—(xyz—4x?y + 5x—1)
=5x2y +5x—3z+2—xyz+ 4x2y—5x + 1
= (5x%y + 4x?y) + (5x—5x) — xyz—3z+ (2+ 1)
= 9x%y— xyz—3z+ 3.

(AN URET-RY Cho hai da thiic G = Xy —3xy—3 va H = 3x°y + xy— 0,5x + 5.
Hay tinh G+ Hva G - H.
Rut gon va tinh gia tri cGa biéu thic sau tai x=2 va y = 1.
K = (x%y + 2xy%) — (7,5x%)2 — x%) + (Bxy° — XPy + 7,5C)°). Hay cha y dén
m Tré lai tinh huéng mé dau, hay trinh bay y kién ctua em. dathie £+ @

3

1.14. Tinh t6ng va hiéu cla hai da thiic P= 2y + x* = x)2 + 3va Q= x® + x)? — xy — 6.
1.15. Rat gon bidu thiic:
a)(x=y)+(y—2 +(z-x);
b) (2x - 3y) + (2y — 32) + (2z - 3x).
1.16. Tim da thlic M biét M — 5x2 + xyz = xy + 2x2 — 3xyz + 5.
1.17. Cho hai da thiic A = 2x°y + 3xyz—2x + 5 va B = 3xyz—2x°y + x — 4.
a) Tim cac da thic A+ Bva A- B;
b) Tinh gié tri cla cac da thic Ava A+ Btaix=0,5;y=-2vaz=1.
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 LUYEN TAP CHUNG

Cho hai da thtc:

A=5x2-2x3y+ 7x3)2 —118; B=-7x3)2 + x3y — 5xy2 —4x% + y.
a) Liét ké cac hang ti cha da thic A, trong dé hang tii nao cé bac cao nhat?
b) Tim téng A + B va xac dinh bac cla da thiic A + B;
c¢) Tim hiéu A — B va tinh gia tri cGia hiéu tai x= 1 va y = -2.

Giai

a) Pa thiic A ¢6 bén hang ti 1a 5x2, 2x3y, 7x3y2, —118.

Hang t0 c6 bac cao nhat trong A la 7x3y2.

b) A+ B=(5x-2xy+ 7x°)2 —118) + (-73)° + X’y — 5x)° — 4X% + y)
= (5x2 —4x2) + (-2)x3y + x3y) + (7x32 - 7x3y2) — 118 = 5xy°2+ y
=x2 - x3y-5xy? + y—118.

Hang t( c6 bac cao nhéat cia A + B la —x®y c6 béac boén, vay da thiic A + B la da thic
bac bén.

C)A-B=(5x2-2)x3y + 7x3)2 - 118) — (-7x°)2 + x°y — 5x)2 — 4Xx2 + y)
=5x2-2)X3y + X3P - 118 + 7X3)2 = Py + 5xy° + 4x° - y
= (5X% + 4X%) + (=2x3y — x3y) + (732 + 7x3)°) — 118 + 5x)2 — y.
=9x2-3x3y + 14x3)2 + 5x)2 — y— 118.
Tai x=1va y=-2, da thiic A — B c6 gia tri bang:
9+ 123 - 48 (0) + 14 - 19 (-2)2 45« 1 + (£0)2=(-2)—=118
=9+6+56 +20+2-118 =-25.

1.18. Cho céc biéu thc:

%x; (\/5—1)xy, -3xy?; %x‘?y, %ys;
—xy+\/§; —gxzy, g

i\
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a) Trong cac biéu thiic da cho, biéu thiic nao 1a don thiic? Biéu thic nao khéng la
don thuc?

b) Hay chi ra hé sé va phan bién ctia méi don thiic da cho.
c) Viét téng tat ca cac don thic trén dé dugc mét da thiic. Xac dinh bac cla da thiic dé.

1.19. Trong mot khach san c¢6 hai b boi dang hinh hop chii nhat. B thi nhat ¢6 chiéu
sau la 1,2 m, day |a hinh chii nhat c6 chiéu dai x mét, chiéu rong y mét. Bé thii hai c6
chiéu sau 1a 1,5 m, hai kich thudc day gép 5 lan hai kich thudc day clia bé thi nhat.

a) Hay fim don thic (hai bién x va y) biéu thi s6 mét khéi nudc can c6 dé bom day ca
hai bé boi.
b) Tinh lugng nuéc bom day hai b néu x=5m, y=3 m.
1.20. Tim bac cGa méi da thiic sau rdi tinh gia tri clla ching tai x=1; y = -2:
P =5x% - 3x3y + 2xy8 — X3y + 24 — Tx2y2 — 2xy5;
Q= X3+ Xy + xy? — X2y — xy° — X°.
1.21. Cho hai da thuc:
A =T7xyz? —5xy°z + 3xX°yz — xyz +1; B = 7xPyz — 5xy°z + 3xyz> - 2.
a) Tim da thuc Csaocho A- C = B;
b) Tim da thic D saocho A+ D = B;
c) Tim da thuc Esaocho E-A = B.
1.22. TU m6t miéng bia, nguodi ta cat ra hai hinh tron
c6 ban kinh x centimét va y centimét. Tim biéu thic 2x
bidu thi dién tich phan con lai clia miéng bia, néu 25y
biét miéng bia cé hinh dang gdm hai hinh vuéng 2x
ghép lai va cé kich thudc (centimét) nhu Hinh 1.2.
Biéu thiic d6 c6 phai 1a mot da thiic khéng? Néu
phai thi dé |a da thiic bac may?
1.23. Cho ba da thuc:
M=3x3-4x2y+3x—y; N=5xy—3x+2; P=3x3+2x2y + 7x—1.
TinhM+ N-PvaM-N-P.

Hinh 1.2
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PHEP NHAN DA THUC

Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki nang

Tich hai da thiic « Thuc hién phép tinh nhan don thic véi da thirc va nhan da thiic
vdi da thic.
- Bién ddi, thu gon biéu thirc dai s6 c6 st dung phép nhén da thic.

Gia s do dai hai canh clia mot hinh chii nhat dudc biéu thi bdi M = x + 3y + 2 va
N = x + y. Khi d6, dién tich cta hinh chii nhat dugc biéu thi bdi

MN = (x+ 3y + 2)(x + ).

Trong tinh huéng nay, ta phai nhan hai da thiic M va N. Phép nhan dé dugc thuc hién
nhu thé nao va két qua c6 phai la moét da thiic hay khéng?

Bai hoc nay sé cho cac em cau tra 18i cho cac cau hdi dé.

n NHAN PON THUC VG1 DA THUC

e
£, Nhan hai don thic
S
Pé nhan hai don thiic 8x2yz va —%xy, ta lam nhu sau:

8x°yz - (—%xy] =18 (—%) (Xy2)(xy) = (-2) - X3Pz = -2x3)°z.

Qua vi du trén, ta cé thé noéi:
Mudn nhan hai don thuc, ta néi hai don thic véi nhau bdi ddu nhan réi bé ddu
ngoac (néu co) va thu gon don thic nhan dugc.

e

BTETEY Thuc hién phép nhan [—%xys]- (9x2y2).

Giai

(—%xye’J- (9x%y2) = [—%]-9 - (xy®)(XPyz) = -3x3y*z.

EHTENRENR RN Nhan hai don thic:
a) 3x% va 2x3; b) —xy va 425, c) 6xy®va-0,5x°.
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: ) Nhan don thic véi da thiic

[:EJ Hay nhd lai quy tdc nhan don thic véi da thiic trong trudng hgp ching cé mét bién
¢ bang cach thuc hién phép nhan (5x2) - (3x2 — x — 4).

EEE Bang cach tudng tuy, hay 1am phép nhan (5x2y) - (3x2y — xy — 4y).

Ta rut ra quy tac sau: . ;
Tich cua moét don

" Mudn nhan mot don thiic véi mot da thiic, ta nhan don thiic thiic véi mét da thic
vdi tling hang t& cla da thic réi cdng céc tich v6i nhau. cing la mot da thuc.

r‘v 5

BTETEY Thuc hién phép nhan: (—4xy) - (2x2 + xy — ). *kf?

Gidi. (—4xy) - (2x® + xy = y?) = (-4xy)(2X°) + (=4xy)(xy) + (-4xy)(-y?)

= (—4) - 2(xy)x* — 4(xy)(xy) + 4(xy)y*
= —8x3y — 4x2)2 + 4x)°.

Lam tinh nhan:

a) (xy) - (% + xy = y°); b) (xy + yz + zx) - (-xy2).

m Rut gon biéu thiic: x3(x + y) — x(A + ¥3).

a NHAN PA THUC VOI DA THUC

o Nhan hai da thuc

I1:E) Hay nhd lai quy tc nhan hai da thiic mot bién béing cach thuc hién phép nhan:

(2x+ 3) - (x> =5x + 4).

I'EY) Biing cach tuong tu, hay thit Iam phép nhan (2x + 3y) - (3 = 5xy + 4)2).

Ta rat ra quy tAc nhén hai da thic nhu sau:

Chu y

» Phép nhéan da thiic ciing c6 cac tinh chat tuong tu phép nhan cac sé nhu:
A-B=B-A(giao hoan); (A-B)-C= A-(B- C) (két hgp);

A-(B+C)=A-B+ A-C (phan phéi doi véi phép cong).
e N&uU A, B, Cla nhiing da thiic tuy ythi A-B-C=(A-B)-C=A-(B-C).

Muén nhan mét da thic véi mét da thic, ta nhan méi hang tl cla da thic
nay vdi tling hang tl cla da thtic kia réi cong cac két qua vdi nhau.

20



m Tich clia hai da thiic

Tré lai tinh huéng mé d4u, ta thuc hién phép nhan nhu sau: cting la mét da thc.
(x+3y+2)(x+y) =X+ xy+3xy+ 32 +2x+ 2y
= X2+ 4xy + 32+ 2x + 2y.

Ta thdy két qua ciing l1a mot da thuc.

m Rut gon biéu thic: (x + ¥)(2x — y) — (x = Y)(2x + ¥).
Giai
Biéu thiic da cho c6 dang A — B, trong d6 A = (x + y)(2x— y) va B = (x— y)(2x + y).
Ta tinh riéng tling bidu thiic A va B:
cA=(x+Y)2x—y) = 2X%2 = xy+2xy—y° = 2X° + xy — ¥,
e B=(x—-y)2x+y)=2xX2 + xy—2xy — )2 = 2x% — xy — ).
Tudétaco: (x+ y)2x—y)—-(x—y)(2x+y)=A-B
=22+ xy—YP) =2 —xy—P) =2 + xy— Y =2X2 + xy + )2 = 2xy.

Thuc hién phép nhan:
a) (2x + y)(4x2 — 2xy + y?); b) (x2y2 — 3)(3 + x2)2).
I} Hay viét P dudi dang P = 5A,
% Thi thach nhé trong dé A 1a mét biéu thic
Xét biéu thic dai s6 véi hai bién k va m sau: nhan gia tri nguyén tai moi
gia tri nguyén ctia k va m.
P=(2k-3)(83m-2) — (3k-2)(2m - 3).
a) Rut gon biéu thic P.
b) Chiing minh rang tai moi gia tri nguyén ctia k va m, gia
tri cGia biéu thiic P luén la mét s6 nguyén chia hét cho 5.

1.24. Nhan hai don thtc:

a) 5x%y va 2xy>; b) %xy va 8x3y°; c) 1,5x2Z° va 2x3y°z.
1.25. Tim tich clia don thuc véi da thic: 1 1
a) (<0,5)xy? (2xy — X2 + 4y); b) [ X'y -5 X+ gny6xy3-

1.26. R0t gon bidu thic: x(x2 — y) — x2(x + y) + xy(x — 1).
1.27. Lam tinh nhan: 1
a) (X2 —xy + 1)(xy + 3); b) Xzyz—EX}““ 2)()‘—2}’)-

1.28. Rut gon biéu thic sau dé thay réng gia tri ctia né khéng phu thudc vao gia tri
clia bién: (x—5)(2x + 3) —2x(x—3) + x + 7.
1.29. Chiing minh déng thiic sau: (2x + ¥)(2x2 + xy — J?) = (2x — y)(2X2 + 3xy + J2).
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PHEP CHIR DA THUC CHO DON THUC

Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki nang
Dathiic A chia hét chodathiicB - Chia don thic cho don thiic (truong hdp chia hét).
« Chia da thic cho don thic (truong hdp chia hét).

Cho hai khéi hdp chii nhat: khoi hop thd nhat cé ba

kich thudc 1a x, 2x va 3y; khoi hop thi hai cé dién tich 3y
day 1a 2xy. Tinh chiéu cao (canh bén) ctia khéi hop 2 y
th( hai, biét réng hai khéi hop c6 cung thé tich. 2x S'=2xy

Trong bai toan nay, thé tich cla khéi hop thi nhat 1a V = x - 2x - 3y = 6x2y. Vi hai khdi
hop c6 cung thé tich nén dé ciing la thé tich clia khéi hop thid hai. Do dé, dé tinh chiéu
cao cla khéi hop thi hai, ta can chia 6x?y cho 2xy.

Hoc xong bai nay cac em khoéng nhiing sé thuc hién dugc phép chia dé ma hon nia,
con biét cach chia mét da thic cho moét don thic.

n CHIA PON THUC CHO DON THU'C

Cho hai da thiic A va B véi B = 0 (ttic 1a B khac da thic 0). Tuong ty déi véi da thic
mot bién, ta néi da thiic A chia hét cho da thic B néu cé da thiic Qsaocho A= B - Q.

Khi dé ta viét A : B = Q, hoac g = @

Dudi day, ta chi xét phép chia hét cho mot don thtic.

. & Chia mét don thiic cho mét don thiic

EEH Hay nhd lai cach chia daon thiic cho don thic trong trudng hgp chang cé cung mét
: bién va hoan thanh cac yéu cau sau:

a) Thuc hién phép chia 6x3: 3x2.
b) Véi a, b eRva b=0; m, n eN, hay cho biét:
 Khi nao thi ax™ chia hét cho bx".

e Nhéc lai cach thuc hién phép chia ax™ cho bx".
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m Véi méi trudng hop sau, hday doan xem don
thiic A c6 chia hét cho don thiic B khéng; néu
chia hét, hay tim thuong cGa phép chia A cho B
va gii thich cach lam:

a) A = 6x3y, B = 3x?y,
b) A =%y, B = x)2.

Ta co két luan sau day:

s6 mii khong 16n hon s6 ma cGa no trong A.

e Nhan cac két qua tim dugc véi nhau.

Cho don thiic A=5x%yz°.

a) Giai thich tai sao A khéng chia hét cho B = x?y?z2;

Hay lan Iugt chia: hé s6 cho
hé s6, luy thita cia méi bién
trong A cho luy thiia cla
cung bién dé trong B.

a) Bon thiic A chia hét cho don thiic B (B = 0) khi méi bién ctia B déu la bién clia A véi

b) Mudn chia don thiic A cho don thiic B (trudng hgp chia hét), ta lam nhu sau:
e Chia hé s6 cltia don thiic A cho hé s6 cla don thiic B;
e Chia luy thiia cla tling bién trong A cho luy thiia cia cung bién d6 trong B;

b) Giai thich tai sao A chia hétcho C =-2x’Z*. Tim thuong cla phép chia A : C.

Giai

a) Ta thdy s6 mii cla y trong B bang 2, I6n hon s6 mii cla y trong A (béng 1). Do dé,

A khéng chia hét cho B.

b) A chia hét cho C vi tat ca cac bién trong C c6 trong A va s6 mi cla cac bién x va z
trong C cung bang 2, khéng 16n hon s6 mi cta x (bang 2) va z (bang 3) trong A. Ta co:

A:C=5xyz8: (-2x22?) = —g yz.

Luyéntap 1

Trong cac phép chia sau day, phép chia nao khéng la phép chia hét? Tai sao?

Tim thudng cla céac phép chia con lai:

a) —15x2y? chia cho 3x%y;, b) 6xy chia cho 2yz;

Giai bai toan mé dau.

c) 4xy? chia cho 6x)~.
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a CHIA PATHUC CHO PON THUC

£
%;‘;s Chia mét da thiic cho mét don thuc

V6i phép chia da thiic cho don thic, ching ta chi xét trudng hgp chia hét.

Trudc hét ta cd nhan xét: Pa thic A chia hét cho don thic B néu moi hang td cia A
déu chia hét cho B.

Muén chia da thic A cho don thiic B ta chia tling hang tii cia A cho B rdi cong
- cac két qua véi nhau.

Thuc hién phép chia (15x2y* — 4x3y° + 20x%y) : 5x°y.

Giai

(15x2y*4 — 4x3y8 + 20X%y) : 5x°y = (15x2)* : 5x2y) + (—4x3)° : 5x%y) + (20x2y : 5x°y)
= 38— %xyz + 4.

Lam tinh chia (6x*y® — 8x3y* + 3x%)°) : 2x)~.

Tim da thiic A sao cho A : (=3xy) = 9x°y + 3x)° — 6x°)°.

. 7
1.30. a) Tim don thiic M, biét rang §x3y2 t M = 7xy2.
b) Tim don thiic N sao cho N : 0,5xy°z = —xy.

1.31. Cho da thic A = 9xy* — 12x2)8 + 6x%)2. Vi méi trudng hop sau day, xét xem A c6
chia hét cho daon thic B hay khéng? Thuc hién phép chia trong trudng hgp A chia
hét cho B.

a) B = 3x%y, b) B = -3xy~.
1.32. Thuc hién phép chia (7y522 — 14422 + 2,132 : (=72 2).
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 LUYEN TAP CHUNG

m Rt gon bidu thiic T = (5xy — 4)2)(3x2 + 4xy) — 15xy(x + y)(x - y).

Tim da thiic D sao cho T: D = x)~2.

Giai

Tacéd: T=(5xy—4y?)(3x2 + 4xy) — 15xy(x + y)(x—y)
=5xy - 3x2 + 5xy - 4xy + (—4)°) - 3x% + (—4)P) - 4xy — 15xy (X% — xy + xy — y?)
= 15x3y + 20x%)2 — 12x%y2 — 16xy° — 15xy(x% — P)
= 15x3y + 20x2y2 — 12x2y2 — 16xy° — 15x3y + 15x)°
= (15x3y — 15x%y) + (20x2)2 — 12x%)?) — (16xy° — 15xy°)
= 8x%)° — x)°.

Pang thiic T: D = xy2 ciing c6 nghia la T: xy2= D, suy ra D = (8x2)2 - x)8) : x)? = 8x - y.

BIETEY Cho da thiic A = 2x2y2— 5xy3 va don thic B = 3x™y2 (véi m € N).
a) Tim s6 nguyén duong m sao cho da thiic A chia hét cho don thiic B.
b) Vi gia tri tim dugc ctia m & cau a, hay thuc hién phép chia A : B.
Giai
a) D& moi hang tli ctia da thiic A déu chia hét cho B, ta can co:

S6 mii cGa x trong B nhé hon hodc bang s6 mi cta x trong moi hang ti cla A; tic la
phéicé m < 2va m < 1. S6 nguyén dudng m duy nhéat thod man diéu nay lam=1.

b) Khi m =1, ta cé6 B = 3xy° va phép chia A : B tr6 thanh

(2x2y% = 5xy°) : 3xy? = %x— gy.

1.33. Cho biu thiic P = 5x(3x2y — 2x)2 + 1) — 3xy(5x2 — 3xy) + Xx2)~.

a) Béng cach thu gon, chiing té réng gia tri clia biéu thiic P chi phu thudc vao bién x
ma khong phu thudc vao bién y.

b) Tim gia tri cia x sao cho P = 10.
1.34. Rat gon biéu thic: (3x2 - 5xy - 4)2) - (2X2 + J2) + (2x*y - X33 - X2)4) [%xy].
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1.35. Ba Khanh duy dinh mua x hop siia, méi hép gia y déng. Nhung khi dén clia hang,
ba Khanh thdy gia stia da giam 1 500 déng m&i hép nén quyét dinh mua thém
3 hdp nia.

Tim da thuc biéu thi s6 tién ba Khanh phai tra cho téng s6 hop siia da mua.
1.36. a) Tim don thic B néu 4x3y? : B = -2xy.
b) Véi don thiic B tim dugc & cau a, hay tim don thiic H dé
(4x3y2 - 3x%)°) : B=-2xy + H.
1.37. a) Tim don thic C néu 5xy° - C = 10x3)°.
b) Véi don thiic C tim dudc & cau a, hay tim don thiic K sao cho
(K+5xy%) - C=6x*y + 10x3)~.
1.38. Chuyén rang Rua chay dua véi Thé. Thé chay nhanh gép 60 1an rua, nhung chi sau

t phut chay, Thé da diing lai mac du chua dén dich. Do mai chai, Thd khéng biét rang
Rua van can méan chay lién tuc trong 90t phat va dén dich truée Tha.

a) Goi v (m/phut) 1a van téc chay ctia Rua. Hay viét cac don thic biéu thi quang duding
ma Thé va Rua da chay.

b) H8i Rua da chay dugc quang dudng dai gap bao nhiéu l1an quang dudng Tho
da chay?
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" BAI TAP CUOI CHUONG I

A. TRAC NGHIEM

Chon phuong an dung trong méi cdu sau:

1.39. Bon thic —23x2yZ% c6

1.40.

A. hé s6 -2, bac 8. B. hé s6 25, bac 5.
C. hé s6 -1, bac 9. D. hé s6 —23, bac 6.
Goi Tlaténg, H1a hiéu ctia hai da thiic 3x2y - 2xy2 + xy va -2x2y + 3xy2 + 1. Khi dé:

.T=xXy-xy?+xy+1vaH=5x2y-5xy%+ xy-1.
.T=Xy+xp2+xy+1va H=5x%y-5x)2+ xy-1.
.T=xXy+xy2+xy+1vaH=5x2y-5xy2-xy-1.
.T=Xy+x)2+xy-1vaH=5x2y+ 5xy° + xy - 1.
. Tich clia hai don thtic 6x?yz va -2y?z? 1a don thic
. 4x2y328, B. —12x2y828,
.—12x3y828. D. 4x3y3Z.

. Khi chia da thtic 8x3y? — 6x°y® cho don thulic —2xy, ta dugc két qua la
. =4x2y + 3xyP. B. —4xy° + 3x%y.
.—10x2y + 4xy°. D. —10x2y + 4x)~.

B. TU LUAN

1.43.

M6t da thiic hai bién bac haithu gon cé thé cé nhiéu nhat

a) bao nhiéu hang ti bac hai? Cho vi du.

b) bao nhiéu hang ti bac nhat? Cho vi du.
c¢) bao nhiéu hang tir khac 0? Cho vi du.

1.44.

Cho biéu thiic 3x3(x5 — ¥8) + ¥5(3x@ — 3).

a) Rut gon biéu thic da cho.
b) Tinh gi tri ciia bidu thiic d& cho néu bit y* = x*V3.

i\
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1.45. Rat gon biéu thuic:
1 1
Z(2X2 + Y)(x = 2y7) + Z(2X‘°‘ — Y)(x + 2)°).
1.46. Ban Thanh dung mét miéng bia hinh chii nhat dé lam mét chiéc hop (khéng nap)

bang cach cét bén hinh vudng canh x centimét & bon goc (H.1.3) réi gép lai. Biét rang
miéng bia c6 chiéu dai la y centimét, chiéu réng 1a z centimét.

N
*

Hinh 1.3
Tim da thtic (ba bién x, y, 2) biéu thi thé tich clia chiéc hop. Xac dinh bac ctia da thic dé.

1.47. Biét rang D l1a mét don thiic sao cho —2x%y* : D = xy?. Hay tim thuong cua
phép chia:

(10x5y2 — 6x3y* + 8x2)P) : D.
1.48. Lam phép chia sau theo huéng dan:
[8x3(2x —5)% — 6x°(2x — 5)3 + 10x(2x — 5)?] : 2x(2x — 5)2.
Hudng dan: Bat y = 2x — 5.
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Ta <6 thé skt dung nhiéu

tinh chat dai s6 dé tinh

toan nhanh hon, chang

han dung hdng dang thiic

: ’ dé tinh nhanh gia tri cta

& . ‘2 = 20232 - 20222, Em <o biét

(A¥B) =A’ +3A'B+3AB"+BY 4 lam thé nao dé tinh nhanh
4 o N 4 biéu thiic nay khong?

HIEU HAI BINH PHUGNG. BINH FIIWH CUR MOT TONG
HAY MOT HIEU

Khai niém, thuat ngir Kién thuc, ki nang

- Hang dang thiic - Nhan biét hang dang thic.

+ Hiéu hai binh phuong - Ma ta hang dang thic hiéu hai binh phuang, binh phudng

- Binh phuong cia mot téng ctia mot tang, binh phuang cia mot hiéu.

- Binh phuong ciia mét hiéu - Van dung ba hang dang thiic nay dé tinh nhanh, rit gon
biéu thic.

Trong mét tro choi tri tué
trén truyén hinh danh
cho hoc sinh, ngudi dan
chuong trinh yéu cau
cac ban hoc sinh cho
biét két qua phép tinh
198 - 202. Ngay lap tuc
mot ban da chi ra két
qua dung. Ban ay tinh
nhu thé nao ma nhanh
thé nhi?
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n HANG PANG THUC

£ ~, > 2 # = | C
£.2 Nhan biét hiang ding thiic Hang dang thic con
e~ goi la déng nhat thuic.

Taco (a+1)-b=a-b+b.

Trong déng thic trén, khi thay a, b bdi bat ki gia tri s6
nao thi hai vé clia ddng thic luén nhan gia tri bang
nhau, ta goi déng thic nhu vay la hdng dé’ng thue.

Téng quat ta cé

cac chii trong dang thiic bing cac s6 tuy y.

I H&ng dang thic 1a déng thic ma hai vé& luén cling nhan mot gia tri khi thay

N

BTETEW cac déng thic thudng gap
- a+b=b+a a-b=>b-a; alb+c)=ab+ ac
la nhiing hing déng thtic.

m Pang thiic nao sau day |a hang dang thiic?
a) a(a-2) = a® - 2a; b) @ -1 = 3a.
Giai
a) Pang thic a(a - 2) = a2 — 2a la hang déng thic.

b) Bang thiic a2 — 1 = 3a khdng |a h&ng dang thtic (vi khi ta thay a = 1 thi hai v& cta
déng thiic khong béng nhau).

Luyéntap 1

Trong cac dang thic sau, dang thiic nao |1a hang déng thic?
a) a(a+2b)=a” +2ab; b) a+1=3a-1.

E HIEU HAI BINH PHUONG

. Hiéu hai binh phudng
m Quan sat Hinh 2.1.

PN E NN AAANAOO PRy

Hinh 2.1

w
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a) Tinh dién tich cGia phan hinh mau xanh & Hinh 2.1a.

b) Tinh dién tich hinh chi nhat mau xanh & Hinh 2.1b.
¢) C6 nhéan xét gi vé dién tich cla hai hinh & cau a va cau b?
[ZE8) V6i hai s6 a, b bét ki, thyc hién phép tinh (a+b)(a-b).

TU d6 rit ra lién hé gitia a2 - b2 va (a + b)(a - b).

V6i A, B la hai biéu thtic tuy y, ta cling ¢é:

I A?-B%=(A-B)(A+B).
BTETEY o) Tinh nhanh 1012 - 992; b) Viét x2 - 4 dusi dang tich.
Giai

a) 101 —99? =(101—99)(1o1+99)=2-2oo=4oo.
b) x*-4=x2-2%=(x-2)(x+2).

a) Tinh nhanh 992 —1; b) Viét x> — 9 dudi dang tich.

m G bai todn mé d4u, em hay giai thich xem ban d6 tinh nhanh nhu thé nao.

B BINH PHUONG CUA MOT TONG

,dj Binh phuong cia mét téng
Vi hai s6 a, b bat ki, thuc hién phép tinh (a+b)(a+b).
Tir d6 rat ra lién hé gitia (a+b)’ vaa’ +2ab + b2.
Véi A, B 1a hai biéu thuc tuy y, ta cé:

S : Ta n6i khai trién

I (A+B) =A°+2AB+B". (A + B)? dugc bidu thic
A2 + 2AB + B?

BT a) Tinh nhanh 1013 b) Khai trién (2x + y)2.

Giai
a) 10 =(100+1)> =100% +2-100 + 12
=10 000 +200+1=10 201.

b) (2x+y)2 =(2x)2+2-2x-y+y2 =4x% +4xy + y2.

i\
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BETED viét bidu thic X2 + 4xy + 4)2 dudi dang binh phuong clia mét tdng.
Giai

X2 +4xy +4y? =x* +2-x-2y +(2y)* = (x + 2y ).

Luyéntap 3

1. Khai trién (2b + 1)2.

2. Viét biéu thiic 9y? +6yx + x* dudi dang binh phuong clia mét téng.

ﬂ BINH PHUONG CUA MOT HIEU

,@ Binh phuong ctGia mét hiéu
'Em Vi hai s6 a, b bat ki, viét a- b = a + (-b) va ap dung hang dang thic binh phuong
clia mét téng dé tinh (a - b)2.

Véi A, B la hai biéu thuc tuy y, ta co:
Ta c6 thé tim dugc héng

! (A _ B)2 _ A2 _2AB+ BZ déng thic bén béng cach
. thuc hién phép nhan
(A- B)(A - B).
3Y’
a) Tinh nhanh 992; b) Khai trién (X_E] .
Giai

a) 992 =(100-1)° =1002 —2-100 +1=10000 —200+1=9 801.

2 2
b) (x-3| —x2-2.x.24 2) _x2_3x+ 2.
2 2 \2 4

Luyén tap 4

Khai trién (3x - 2y)2.

Trong trd choi “Ai théng minh hon hoc sinh I6p 8”, ngudi dan chuong trinh yéu cau cac
ban hoc sinh cho biét két qua ctia phép tinh 1 0022. Chi vai gidy sau, Nam da tinh ra
két qua chinh xac va gianh dugc diém. Em hay giai thich xem Nam da tinh nhanh nhu
thé nao.
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2.1. Nhiing déng thic nao sau day la hing dang thtic?
a) X+2=3x+1; b) 2x(x+1)=2x% +2x;
c) (a+b)a=a®+ba; d) a-2=2a+1.

2.2. Thay| ? |b&ng biéu thuc thich hop.
a) (x—8y)(x+3y) =x2-| 7 |

b) (2x—y)(2x+y) =4|? |-)~

C)X+8xy+ | 2| =(7?|+4y)>%

d)|? |—-12xy+ 9y = (2x- | ? )2

2.3. Tinh nhanh:
a) 54-66; b) 2032.

2.4. Viét cac biéu thic sau dudi dang binh phuong ctia moét t6ng hoac maét hiéu:
a) X2 +4x+4; b) 16a% —16ab +4b.

2.5. Rat gon céac biéu thiic sau:
a) (x—3y)2—(x+3y)2; b) (3x+4y)2 +(4x-3y)2.

2.6. Chling minh réng v6i moi s6 ty nhién n, ta cé:

(n + 2)2 - n? chia hét cho 4.
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LAP PHUGNG CUR MOT TONG. LAP PHUONG CUA MOT HIEU

Khai niém, thuat ngir Kién thirc, ki nang
- Lap phuong ctia mot tong « M0 té cdc hang dang thic: 1ap phuong clia mot tong va lap
- Lap phuang cdia mot hiéu phuong cia mot hiéu.

« Van dung hai hdng dang thiic nay dé khai trién, rit gon biéu thiic.

Ching minh da biét cong thic
2
(a+b) =a% +2ab + b°,
3
con cong thuc tinh (a - b) thi sao nhi?

it
2

n LAP PHUONG CUA MOTTONG

/@ Lap phuong cia mét téng
EEB Véi hai s6 a, b bat ki, thyc hién phép tinh
(a+b)(a+b)2.
Tir d6 rut ra lién hé gidia (a+b) va a°+3a’b +3ab® + b°.
Véi A, B 1a hai bidu thic tuy y, ta co:

=

| (A+B)’ = A®+3A%B+3AB? + B%.

BTTTED Khai trién:
a) (x+2)3; b) (2x+y)3.

Giai

a) (x+2)° =x®+3-x2-2+3-x-22 +2% = x3 + 6x® +12x + 8.

b) (2x+y)3 =(2x)3+3-(2x)2-y+3-2x-y2+y3 =8x%+12x%y +6xy2% + y°.
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Luyéntap 1

1. Khai trién:
a) (x+3)3; b) (x+2y)3.

2. Rat gon biéu thic (2x + y)3 —8x —y~,

BTETEY Viét biéu thic 1+6x +12x* +8x° dudi dang lap phuong ctia mét téng.
Giai
1+6x+12x2 +8x% =1+ 3.7 -2x+3-1-(2x)" +(2x) = (1+-2x)".

Viét biéu thic x° +9x%y +27xy? + 27y® duéi dang lap phuong ciia mot téng.

B LAP PHUONG CUA MOT HIEU
'@ Lap phuong ciia mét hiéu

EEE Vi hai s6 a, b bat ki, viét a - b = a + (-b) va ap dung hang déng thuc lap phuong
ctia mot téng dé tinh (a - b)3.
Tir d6 rdt ra lién hé gida (a—b) va a° —3ab+3ab® —b°.
Véi A, B 1a hai biéu thic tuy y, ta co:
Ta c6 thé tim dugc hang dang thic

I (A- B)3 = A®_3A%B+3AB?-B®. bén béng cach thyc hién phép nhan
(A- B) (A- B2

BIXTEYP Knhai trién:
» a) (x—1)3;

Giai

a) (x—1)3 =x2-3:x21+8-x: B -1 =x%_3x% +3x-1.

b) (x—2y)3.

b) (x—2y)3 =xP=3x? -2y+3-x-(2y)2 —(2y)3 =x®—6x%y +12xy? —8y°.

Khai trién (2x -y )",
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m Viét biéu thiic sau dusi dang lap phuong clia mét hiéu
27 -27x +9x2 — x3,
Giai

3
AL DT H AR RO =8 1B0% N BB T :(3—x) ,

Viét biéu thiic sau duéi dang lap phuong clia mét hiéu
8x% —36x2y + 54xy? —27y°.

BZEEETEY Rt gon bidu thic

(x—y)3+(x+y)3.

2.7. Khai trién:

3 1 e
a) (x2+2y) ; b) (Ex—1] :

2.8. Viét cac biéu thiic sau duéi dang lap phuong clia mét téng hoic mot hiéu.
a) 27 +54x +36x2 + 8x°;
b) 64x3 —144x%y +108xy? —27y°.
2.9. Tinh nhanh gié tri clia biéu thuc:
a) x> +9x%2+27x+27 tai x=7;
b) 27 -54x + 36x% —8x° tai x =6,5.
2.10. Rat gon cac biéu thiic sau:
a) (x —2y)3 +(x +2y)3;

2.11. Chling minh (::r—b)3 :—(b—a)a.

b) (3x +2y)3 +(3x —2y)3.
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CEEC M T6NG VA HIEU HAT LAP PHUGONG

Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki nang
- Tong hai lap phuang - Mot cic hang dang thiic: tong, hiéu hai lap phuang.
- Hiéu hai lap phuong - Van dung hai hang dang thic nay dé rit gon biéu thic hay viét

biéu thiic dudi dang tich.

T6 viét dugc da thic x° + y°

dusi d h déiv! Tron lam thé nao nhi?
udi dang tich day!

n TONG HAILAP PHUONG

/d Tdng hai lap phuong

I'EE) Vi hai s6 a, b bét ki, thyc hién phép tinh (a+b)(a® ~ab+b?),
Tu d6 rat ra lién h¢ gitia a°+b° va (a+b)(a® —ab+b?).
Véi A, B la hai biéu thtic tuy y, ta cé:

=

I A +B =(A+B)(A% - AB+ B?).
m Viét cac da thiic sau duédi dang tich:
a) x°+8; b) 8x3 +y°3.

Giai
a) x3+8=x%+28 :(x+2)(x2—2x+4).

b) 8x°%+y® = (2x)3 +y°® =(2x +y)(4x2 —2xy+y2).

BETEY Rt gon cac bidu thic sau:
a) (x+3)(x2 —3x+9)—x3;
b) (3x £ y)(9x2 —3xy+y2)—y3 —26x5.
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Giai

a) (x+3)(x2 —3x+9)—x3 =X 48% - x° =(x3 —x3)+27=27.

b) (3x +y)(9x2 —3xy+y2)—y3 ~26x° = (3x)° + y® — y® ~26x°
=(27x3—26x3)+(y3—y3)=x3.

1. Viét x® + 27 duéi dang tich.
2. Rat gon biéu thiic x° +8y° —(x+2y)(x2 —2xy+4y2).

B HIEU HAI LAP PHUONG
/@ Hiéu hai lap phuong
I V6i hai s6 bat ki, viét a° - b° = a° +(-b)3 va sti dung hang déng thic téng hai lap
phuong dé tinh a° +(—b)3.
TU d6 rit ra lién hé gitla a®-b® va (a—b)(a® +ab+b?).
Véi A, B la hai biéu thirc tuy y, ta co:
I A3-B3=(A-B)(A2+AB+B2).
m Viét cac da thic sau duéi dang tich:
a) x3—1; b) 8x3 —y3.
Giai
a) x3-1=x3-1 :(x—1)(x2 +x+1).

b) 8x%—y® = (2x)3 ~y®=(2x —y)(4x2 +2XY + yz).

m Rut gon céc biéu thiic sau:
a) (x—3)(x2 +3x +9)—x3; b) (2x—y)(4x2 +2xy+y2)+y3 TR,
Giai

- a) (x—s)(x2 +3x+9)—x3 =x?_ 3% _x° =(x3 —xa)_27=_27_
b) (2x—y)(4x2 +2xy+y2)+y3 _7x3 = (gx)3 R y® o 7x3

=(8x3—7x3)+(y3 —y3)=x3.
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1. Viét da thuc x3 — 8 dudi dang tich.
2. Rat gon biéu thic (3x —2y)(9x2 +6Xy + 4y2)+ 8y°.

m Giai quyét tinh huéng mdé dau.

Chu y. Cac hang dang thtic viia hoc dugc s dung thudng xuyén trong cac bién ddi
dai s6 nén ta goi ching l1a cac hang dﬁng thic dang nhé.

BAY HANG PANG THUC DANG NHO

A?-B? =(A-B)(A+B);

? _ A2 +2AB+B?:

A2 =2AB+B?;

= A% +3A°B + 3AB? + B:
—-3A°B +3AB? - B®;

23 4 g° =(A+B)(A2 ~AB+B*);

A% B3 =(A-B)(A2 +AB+BZ).

2.12. Viét cac biéu thiic sau dudi dang téng hay hiéu hai lap phuong:
a) (x+4)(x2—4x+16); b) (4x2+2xy+y2)(2x—y).

2.13. Thay| ? | bang biéu thic thich hgp.
a) X +512 = (x+ 8)(x*—| ? |+ 64);

b) 27x3 —=8y2 = (| ? |—-2))(| ? |+ 6xy + 4)2).
2.14. Viét cac da thiic sau dudi dang tich:

a) 2758 + 3; b) X3 — 8)8.
2.15. Rut gon biéu thic sau:

(x —2y)(x2 +2xy+4y2)+(x +2y)(x2 —2xy+4y2).
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* LUYEN TAP CHUNG

m Rut gon cac biéu thic sau:
a) (2x+y) +(x- 2y) b) (x+y+z) (x+y—z)2.
- Giai
a) (2x+y)2+(x—2y)2 :(4x2+4xy+y2)+(x2—4xy+4y2)
: =(4X2+x2)+(4xy—4xy)+(y2+4y2)=5X2+5y2.
b) (x+y+z)2—(x+y—z)2 :[(x+y+z)—(x+y—z)][(x+y+z)+(x+y—z)]
=(x+y+z—x—y+z)(x+y+z+x+y—z)=22(2x+2y)=4z(x+y).

BETEY Rut gon cac biéu thic sau:
a) (x 1% +(x+1°% -2x(x ) (x +1);
b) (x+3y)(x2 —3xy +9y2)+(3x—y)(9x2 +3xy +y2).
Giai
a) (x =12 +(x+1% -2x(x = 1)(x +1)
=x%-3x% +3x -1+ x3 +3x2 +3x +1-2x(x2 - 1)
=2x3 +6x—2x3 +2x

= 8x.
b) Ta cé
(x+3y)(x —3xy+9y B [xz—x3y+ (3y) ] +(3y)3=x3+27y3;
(3x - y)(gx +3xy+y [ +3xy+y ]:(3x)3~y3=27x3—y3.
Vay

(x+3y)(x2~3xy+9y) 3x-y) (9x2+3xy+y2)
=x®+27y% +27x° — y® =28x% + 26)°.

Me ctia Mai gli vao ngan hang 150 triéu déng theo thé thiic 1ai kép theo dinh ki véi lai

sudt khéng déi x méi nam (tic 14 néu dén ki han ngudi gli khong rat l4i ra thi tién lai
- dugc tinh vao vén cla ki ké tiép). Biéu thiic S = 150(1 + x)3 (triéu déng) biéu thi s6 tién
- me cua Mai nhan dugc sau 3 nam.
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a) Tinh s6 tién me cta Mai nhan dugc sau 3 nam khi lai suét 1a x = 5%.
b) Khai trién S thanh da thuc theo x va xac dinh bac cla da thtc.

Giai

a) S =150-(1+5%)3 ~150-1,05% = 173,64375 (triéu déng).

b) §=150(1+3x +3x% + x°) =150 + 450x + 450x° +150x°.

S la da thtic bac 3 theo bién x.

2.16. Tinh nhanh gia tri ctia biéu thtic
X2+ x+—- tai x —99,75.
2 16

2.17. Chling minh dang thic (10a+5)2 =100a(a+1)+25. Ti d6 em hay néu mét quy tac
tinh nh&m binh phuong ctia mét s6 ¢6 tan cung la 5.

Ap dung: Tinh 25%; 352

2.18. Tinh nhanh gi4 tri cGia cac biéu thic:

a) x> +3x%+3x+1tai x=99;
b) x® -3x%y +3xy®> —y°® tai x =88 va y=-12.

2.19. Rat gon céc biéu thic:

3 3
a) (x-2) +(x+2) —6x(x+2)(x-2);
3 3
b) (2x—y) +(2x+y) !

2.20. Chiing minh réng a° +b® = (a+b)3 —-3ab(a+b).
Ap dung, tinh a®+b® biét a+b=4 va ab=3.

2.21. Bac Tung gUi vao ngan hang 200 triéu déng theo thé thic |di kép theo dinh ki vdi
Iai suat khéng déi x mbi nam (tic 1a néu dén ki han ngudi gii khong rat lai ra thi tién
1di dugc tinh vao vén cla ki ké tiép). Bidu thiic S = 200(1 + x)3 (triéu déng) |a sé tién
bac Tung nhan dugc sau 3 nam.

a) Tinh s6 tién bac Tung nhan dugc sau 3 nam khi lai suét 1a x =5,5%.
b) Khai trién S thanh da thic theo x va xac dinh bac cla da thuc.

al



PHAN TICH DA THUC THANH NHAN TU

Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki nang

- Phan tich da thirc thanh nhantd « Nhan biét phan tich da thic thanh nhén td.

- Ddt nhan ti chung - Mo ta ba cach phan tich da thiic thanh nhan ti: Dat nhan ti
- Nhém cac hang ti chung; Nhom cac hang ti; St dung hang dang thic.

Té biét cach tim dugc tat ca sé

-~ Y . ‘)7
xdd 9%% ix—0, Tron lam thé nao nhi?

ﬂ PHAN TiCH DA THU'C THANH NHAN TU BANG CACH DAT NHAN TU CHUNG

‘@ Phan tich da thic thanh nhan ti
WETD Hay viét da thiic x2 - 2xy thanh tich clia cac da thic, khac da thic 12 sé.

J Phan tich da thiic thanh nhan ti (hay thiia s6) |a bién déi da thic dé thanh mét
' tich cia nhiing da thuc.

m Phan tich cac da thiic sau thanh nhan tu:

a) x° +x; b) 2(x+y)—2y(x+y). Nhan tif
Gii X+rx=x(x¥+1)
a) Ta cé x3+x=x-x2+x=x(x2+1). Nhan tif

b) 2(x+y)—2y(x+y):(2—2y)(x+y):2(1—y)(x+y).

Chu y. Cach lam nhu Vi du 1 goi la phén tich da thdc thanh nhan t& bang cach dat
nhén ti chung.

OTLRETR Phan tich cac da thic sau thanh nhan ta:
a) 6y° +2y; b) 4(x-y)-3x(x-y).
REEETETED Giai bai todn mé du béing cach phan tich 2x2 + x thanh nhan tir.
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PHAN TICH DA THUC THANH NHAN TU
BANG CACH SUDUNG HANG PANG THU'C

m Phan tich cac da thuc sau thanh nhan tu:
a) x> -8x+16; b) x?-3; c) 9x2 +12x +4; d) 8x%-27.
Giai
a) x> -8x+16=x>-2.x-4+4% =(x-4)
b) x2—3=x2—(J§)2 :(x—«/g)(x+«/§).

¢) 9x® +12x+4=(3x) +2.3x-2+2 = (3x+2) .

2

d) 8x® 27 = (2x)° -3° = (2x —3)(4x2 +6x +9).
Chu y. Cach lam nhu vi du trén goi la phan tich da thidc thanh nhén ti bang céch su
dung hdng dang thc.

ENTURETPY Phan tich cac da thic sau thanh nhan ti

a) (x+1)2—y2; b) x®+3x2 +3x+1; c) 8x3—12x% +6x-1.

PHANTICH DA THUC THANH NHI:\N TU
BANG CACH NHOM CAC HANG TU

n 2
@,% Trong gid hoc toan, cé gidao yéu cau ca I16p phéan tich da thic sau thanh nhan ti

x2—xy—2y+2x.
Hai ban Nam va Ha da lam nhu sau:

"445;’ x2 - xy -2y +2x X2 —xy -2y +2x
b I E IO (et 225)-( 2
71/‘) | =x(x—y)+2(x-}’) =X(X+2)_y(x+2)
L\/(ﬁk =(X+2)(X‘}’)- =(x—y)(x+2).

Chuy
- Cach lam nhu trén cta hai ban Nam va Ha dudc goi la phan tich da thic thanh nhén
ti bang cach nhém hang tu.

- Dé&i v6i mét da thiic c6 thé c6 nhiéu cach nhém nhiing hang tii thich hgp.
e
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m Phan tich da thiic xy + 3z + xz + 3y thanh nhan ti.
Giai
xy+3z+xz+3y:(xy+xz)+(32+3y)=x(y+z)+3(z+y) :(x+3)(y+z).
Chu y. Ta cé thé phan tich bing cach nhém khac nhu sau:
xy+32+xz+3y:(xy+3y)+(3z+xz) :(x+3)y+(3+x)z :(x+3)(y+z).

Phan tich da thiic 2x2 — 4xy + 2y — x thanh nhan td.

RZEXTITEY Tinh nhanh gia tri ca biéu thic

A= x2+2y—2x— xytai x=2022, y = 2020.

12 Tranh luan
Phan tich x3 - x thanh nhan td.

x3—x=x(x2—1)

Em hay néu y kién cla em vé |0i gidi ctia Tron va Vuong.

2.22. Phén tich cac da thic sau thanh nhan ta:

a) X2 +xy; b) 6a’b—18ab.

c) x°—4x; d) x*—8x.
2.23. Phan tich cac da thiic sau thanh nhan ti:

a) X -9+ xy +3y; b) x?y +x? +xy—1.
2.24. Tim x, biét:

a) x2-4x=0; b) 2x® -2x =0.

2.25. Mét manh vudn hinh vuéng cé dé dai canh bang x (mét).
Ngudi ta lam dudng di xung quanh manh vuon, cé do rong
nhu nhau va bang y (mét) (H.2.2).

a) Viét biéu thic tinh dién tich S cla dudng bao quanh
manh vudn theo x va y.

b) Phan tich S thanh nhan t réi tinh S khi x=102m, y =2 m.

Hinh 2.2
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LUVEN TAP CHUNG

m Phan tich cac da thlc sau thanh nhan tu:

5 a) x% —x+2y—-4y? b) 3xy +22° -6y — xz°
Giai

- a) X2 —x+2y—4y? =[x2—(2y)2]—(x—2y)

: =(x—2y)(x+2y)—(x—2y)=(x—2y)(x+2y—1).
b) 3xy +22° —6y —xz* =(3xy —6y)+ (zz—xzz)

=3y(x-2)+2%(2-x)=8y(x-2)-z (é(f2)=(3y—22)(x—2).

IETEY Phan tich cac da thic sau thanh nhan ti:

a) 4x2 —4x +1-4y?; b) 8x3 —27y% _27y2 9y 1

- Giai

: 2 2 2

a) 4x2—4x+1—4y2=(4x2—4x+1)—(2y) = (2x-1) —(2y)

' = (2x-1-2y)(2x-1+2y).

b) 8x3—27y3—27y2—9y—1=(2x)3—(27y3+27y2+9y+1)
—(2x)’ - (3y +1) = (2x—3y—1)[4x2 +2x(3y+1)+(3y+1)2].

m Phan tich cac da thic sau thanh nhan td:

a) x®—x+2y-8y° b) 2x3 —8x2% —24x +54.

Giai

- a) x*—x+2y-8y° =(x3—8y3)—(x—2y)=[x3—(2y)3}—(x—2y)

' =(x—2y)(x2+x-2y+4y2)—(x—2y)=(x—2y)(x2+2xy+4y2—1).
b 2x3—8x2—24x+54:2(x3—4x2—12x+27)=2[(x3+27)—(4x2+12x)]

=2[(x3 +33)—4x(x+3)]=2[(x +3)(x2 —3x+9)—4x(x+3)]

- 2(x+3)(x2 —3x +9—4x) - 2(x+3)(x2 —-7x +9).
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2.26. Phan tich cac da thiic sau thanh nhan tu:

a) x> —6x+9-y? b) 4x? —y? +4y -4,

c) xy+z‘°'+xz+yz; d) x2—4xy+4y2+xz—2yz.
2.27. Phan tich cac da thilc sau thanh nhan tu:

a) x3+y3+x+y; b) x3—y3+x—y.

c) (x—y)3+(x+y)3. d) x®-3x%y +3xy® —y® + y? — x°.

EM CO BIET ¢

Etienne Bézout (1730 - 1783) la
nha todn hoc ngudi Phdp. Ong c6
nhiéu céng trinh todn hocnditiéng,
ddc biét la edc cong trinh nghién
cuiu vé nghiém cua da thic.

DINH Li BEZOUT VA UNG DUNG
Néu da thiic f(x) cé nghiém x = a thi f(x) c6 thé phan tich dugc thanh tich f(x)=(x-a)g(x)
trong d6 g(x) la thuong ctia phép chia da thic f(x) cho x —a.
Chang han, da thiic 2x® + x* —~3x—14 nhan x =2 lam nghiém va thuong cla phép chia
2x° +x? -3x-14 cho x—-2 1a 2x? +5x +7nén 2x° + x? ~3x—14 = (x—2)(2x2 +5x +7).

Theo: E. Bézout, “Théorie génerale des équations algébriques” , Paris (1779)
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BAITAP cufl cHUGNG I

A. TRAC NGHIEM
Chon phugng an dung trong méi cau sau:
2.28. Pa thiic x? —9x +8 dugdc phan tich thanh tich cta hai da thtic
A. x—-1va x+8. B.x-1vax-8 C.x-2vax-4. D.x-2va x+4.
2.29. Khéng dinh nao sau day la ding?
A.(A-B)(A+ B)= A%+ 2AB + B>
B.(A+ B)(A-B)=A%2-2AB + B2,
C.(A+B)(A-B)=A%+ B
D.(A+ B)(A-B)=A?- B>
2.30. Biéu thiic 25x2+20xy +4y? viét dudi dang binh phuong clia mét téng la:

A. [5x+(—2y)]2. B. [2x+(—5y)}2.
C. (2x+5y)2. D. (5x+2y)2.
2.31. Rat gon bidu thic A= (2x +1)’ — 6x(2x+1) ta dugc
A X7 48 B. 3+ 1.
C. 8x° +1. D. 8x° -1.
B. TU LUAN

2.32. Tinh nhanh gi4 tri cGia cac biéu thic:
a) X2 —4x+4 tai x=102; b) x®+3x2+3x+1 tai x=999.
2.33. Rat gon céc biéu thic:

a) (2x —5y)(2x+5y)+(2x+5y)2;

b) (x +2y)(x2 —2xy +4y2)+(2x —y)(4x2 +2Xy +y2).
2.34. Phan tich cac da thiic sau thanh nhan tu:
a) 6x2 —24y?, b) 64x° —27y>;

3
e) a* 2% %= d) (x—y) +8y°.

a+b

2.35. S0 dung Hinh 2.3, bang cach tinh dién tich hinh
vudng ABCD theo hai cach, hay giai thich hang dang
thiic (a+b)2 =a%+2abib>.
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(16p 6, trong phan Hinh
hoc truc quan, ta da lam
quen vdi hinh thang can,
hinh binh hanh, hinh chi
nhat, hinh thoi, hinh
vuong va cac tinh chat
cta chiing. Trong chuong
lll, ta sé dua ra dinh
nghia va tim hiéu cc
tinh chat, dau hiéu nhan
biét cac hinh nay.

Khai niém, thuat ngi Kién thic, ki nang

- Tif gidc, tir giac 10i - Mo té khai niém ti giac, ti gidc loi.

- Dinh, canh, gdc, duong chéo - Giai thich dinh Ii vé tong cdc goc trong mot tir gidc 10i.

clia t giac 16i

CA4t bon ti giac nhu nhau bang gidy roi
danh sé bén géc cua mobi ti gidc nhu
tid giac ABCD trong Hinh 3.1a. Ghép
bén ti giac gidy dé dé dugc hinh nhu
Hinh 3.1b.

- Em c6 thé ghép bén tu giac khit nhau
nhu vay khéng?

-Em ¢6 nhan xét gi vé bén géc tai diém
chung cua bén ti giac? Hay cho biét
téng s6 do clia bén géc do.

A
a) Hinh 3.1



n TU GIACLOI

Hr;u ~ ~

ﬁ,,‘: T giac 16i va cac yéu té cla né

Ta da biét tam giac la hinh gém ba diém khéng thdng hang va ba doan thang néi ba
diém dé.

e Tii giac ABCD la hinh gém bén doan thang AB, BC, CD, DA trong d6 khong c6 hai
doan thdng nao nam trén cling mét dudng thang.

Trén Hinh 3.2, cac hinh a, b, ¢ la td giac; hinh d khéng phai la td giac.

D B A D A
A i/\ B < X /\
B D & B B ¢ D
a) b) o) d)

Hinh 3.2
Trong ti giac ABCD, céc diém A, B, C, D |a cac dinh; cac doan thdng AB, BC, CD, DA
la cac canh.
e TUi giac 16i 1a tu giac ma hai dinh thuéc mot canh bat ki ludn ndm vé mét phia cla
dudng thang di qua hai dinh con lai.
Trong céac ti giac & Hinh 3.2a, b va ¢, chi co ti giac & Hinh 3.2a la td giac 16i.
e Trong tu giac 16i ABCD, céac géc ABC, BCD, CDA va DAB goi la cac goc cua ti giac.

~ o~ A A~

. Kihiéu don gian lan lugt 1a B, C, D, A.

Chay
— TU nay, khi néi dén ti gidc ma khong chi thich gi thém, ta hidu dé 1a ti giac 16i.
— Tu giac ABCD trong Hinh 3.2a con dugc goi tén la ti giac BCDA, CDAB, DABC,
ADCB, DCBA, CBAD, BADC.
AL

¥3 Cho bon diém E, F, G, H (Hinh 3.3). K& t&n mét tii gidc c6 cac dinh Ia bén diém da cho.

Ge
o B

E.

Hinh 3.3

Quan sat tu giac ABCD trong Hinh 3.4.
— Hai dinh khéng cung thuéc mot canh goi la hai dinh déi nhau. Poan thang néi hai
dinh déi nhau 1a mot dudng chéo, chdng han AC la mét dudng chéo. K& tén dudng
chéo con lai.
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— Cap canh AB, CD la cdp canh déi. Chi ra cap canh déi con lai.
— Cap géc A, Cla cdp géc doi. Hay ké tén cap goéc déi con lai.

D
Trong tu giac hai duong
A ﬂ\ 2 chéo cét nhau tai mot diém
B

n&m gitta mbi dudng.

Hinh 3.4

E TONG CAC GOC CUA MOT TU GIAC

,CB Téng cac goéc clia mét ti giac /\

: 1

W) Cho tu gidc ABCD. K& dudng chéo BD DL3 5B
(H.3.5). Van dung dinh i vé téng ba géc

trong mot tam gidc doi véi cac tam giac ABD CH s
~ ~ —~ ~ mnno.
va CBD, tinh téng A+B+C+D cla ti giac o,
ABCD. Nhd rang tong ba géc trong

L mot tam giac bang 180°.
Pinh li

I Téng céc géc clia mot tii gidc bang 360°.

BT cCho ti giac ABCD nhu Hinh 3.6. Hay tinh goc D. B C
: 120° 80°

Giai

Theo dinh Ii vé téng cac goc clia mot ti giac, ta ¢o
A+B+C+D =360°

Do d6 D =360° — (A +B+C)=360° —(110° +120° + 80°) = 50°.

A (110°

= D
Vay D =50°. Hinh 3.6
Cho t gidc EFGH nhu Hinh 3.7. F
Hay tinh géc F. SE
BEEXTETY Giai bai todn mé déu.
/4 H /55 G
€% Th théch nhé o

Trong mot ti giac, hdi sé goc tu nhiéu nhat |a bao nhiéu va s6 géc nhon nhiéu nhat la
bao nhiéu? Vi sao?
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3.1. Tinh g6c chua biét cla cac tu giac trong Hinh 3.8.

A B
| L]

) H E
u ? ? 7
D C

a)
Hinh 3.8
3.2. Tinh géc chua biét cla tu giac trong Hinh 3.9. L 60°F
Hinh 3.9

Biét rang H=E +10°.
3.3. Tu giac ABCD trong Hinh 3.10 c6 AB = AD, CB = CD, dudc goi la hinh “cai diéu”.

a) Chiing minh réng AC la dudng trung truc ctia doan thang BD.

b) Tinh cac géc B, D biét ring A=100°, C = 60°.

D

B
Hinh 3.10

EM CO BIET ¢

O I16p 6, da giGi thiéu cach lat
nén phang bing cac vién gach
hinh vuéng. Ciing dé thay ta
c6 thé lat béng gach hinh chi
nhat, hinh binh hanh, hinh
thoi, hinh thang. Hinh bén mé
tA mot cach lat nén phang
b&ng nhiing vién gach hinh td
giac nhu nhau.
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HINH THANG CAN

Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki nang
+ Hinh thang, hinh thang can - Ma ta khdi niém hinh thang, hinh thang can va céc yéu t6 cia chiing.
- Duong cao cla hinh thang « Gidi thich cac tinh chat vé gdc ké mot ddy, canh bén
- Pudng chéo ctia hinh thang va dudng chéo cia hinh thang can.
- Nhén biét ddu hiéu d& mot hinh thang la hinh thang can.

Cat mot manh gidy hinh thang can bang gl

mét nhat cat thang cét ca hai canh day thi A M B \ N’
dugc hai hinh thang. Lat mét trong hai hinh /

thang dé réi ghép véi hinh thang con lai doc / / \\
theo cac canh bén cla hinh thang ban dau Q

(Hinh 3.11). Hay giai thich tai sao hinh tao
thanh clng la mét hinh thang can.

Hinh 3.11

n HINH THANG. HINH THANG CAN

-~k

=
€. Khai niém hinh thang va hinh thang can

Trong bai nay, ta sé xét ti giac cé hai canh doi
song song. D

== H day lon Cc
__J Hinh thang la t& giac c6 hai canh déi song song. Hinh 3.12
A

Trén Hinh 3.12 la hinh thang ABCD (AB // CD). Hai g
canh song song goi la hai day, hai canh con lai goi la hai
canh bén cla hinh thang. BPudng vuong goc AH ké tu A
dén CD goi la mét dudng cao cla hinh thang ABCD. D ¢
Hinh 3.13

Hinh thang can la hinh thang c6 hai géc ké mét day

bang nhau. Trong hinh thang, hai géc ké
= mot day bang nhau thi hai géc
Trén Hinh 3.13 Ia hinh thang can ABCD (AB // CD). ké day kia ciling bang nhau.
Hai goc A, B ké day nhd AB, A B
Hai géc C, D ké day I6n CD, C = D.
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Chirng minh réng hai géc ké mét canh bén cda hinh A B

thang bu nhau.

Giai (H.3.14).

o~

Vi ABCD Ia hinh thang (AB // CD) nén D = A (hai géc

déng vi).

Do DAJTB+2 =180° (hai goc ké bu) suy ra D+ DAB —180°.

Luyéntap 1

Tinh cac géc cua hinh thang can ABCD
(AB// CD), biét C= 40° (H.3.15).

a TINH CHAT CUA HINH THANG CAN

,Gj Tinh chat vé canh bén ctia hinh thang can
IEEE) Cho hinh thang can ABCD, AB// CD
va AB < CD (H.3.16).

a)TuUAvaBké AH1DC,BI1DC,He CD,
| € CD. Chiing minh r&ng AH = Bl bang
cach ching minh AAHI = AIBA.

b) Ching minh AAHD = ABIC, tu do suy
ra AD = BC.

Pinh li 1
! Trong hinh thang can, hai canh bén béng nhau.

Cu thé, hinh thang can ABCD (H.3.17) ¢6 hai
canh bén la AD va BC thi AD = BC.

Cho ti giac ABCD nhu Hinh 3.18.
Biétriing A = B = 51.
Chting minh réang AD = BC.

(0}
Hinh 3.14

A B

D 400\ C
Hinh 3.15
A B
D [ ] [ ] e
H /
Hinh3.16
A B
D (6
Hinh3.17

A
D C

Hinh 3.18
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,(-:‘j Tinh chat vé dudng chéo clia hinh thang can

I35 Cho hinh thang can ABCD, ké hai dudng chéo AC,

BD (H.3.19). Hay ching minh AACD = ABDC. Tu do D

suy ra AC = BD.
DPinh li 2

J Trong hinh thang céan, hai dudng chéo bang nhau.

Cho tam giac ABC can tai A. K& mdt dudng thang

Hinh 3.19

d song song véi BC, d cét canh AB tai D va cat /\
canh AC tai E (H.3.20). d

D
a) T giac DECB 14 hinh gi? B/

b) Ching minh BE = CD.
B DAU HIEU NHAN BIET

Lt}
€ Da&u hiéu nhan biét hinh thang can

Binh Ii 2 cho ta biét néu mot hinh thang la hinh thang

can thi hai dudng chéo cta né bang nhau. Ngugc lai,

moét hinh thang ¢6 hai dudng chéo bang nhau c6 la hinh

thang can khong?

Ngoai nhan biét hinh thang can bang dinh nghia, ta con

c6 thé nhan biét hinh thang can theo ddu hiéu dudi day.
Pinh i 3

Néu mét hinh thang c¢6 hai dudng chéo bang nhau
thi hinh thang d6 |a hinh thang can.

Cho hinh thang ABCD (AB // CD) cé6 ACD = BDC.
Chiing minh rang hinh thang ABCD la hinh thang can.

Giai (H.3.21)

Hinh thang ABCD, AB// CD,
ACD = BDC.

KL | ABCD la hinh thang can.
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Hinh 3.20

Pinh i 3 1a dinh Ii ddo
clia Pinh Ii 2. Gia thiét
clGa dinh Ii nay la két
luén cta dinh Ii kia.

Hinh 3.21



Hinh thang ABCD cé hai dudng chéo AC va BD cat nhau tai /.

Vi AB// CD nén é;\\C = ;&) ABD - 55?2 (cac cap goc so le trong).
Mat khac, A/C\ﬁ = EDTJ suy ra BTC = Z'C\D = BD/\C = /ﬁ

Tu do, tam giac /ICD va tam giac /AB cung can tai /.

Vay IC=ID, IA=1IB, suyra AC=IA+IC=1B+ID =BD.

Theo Pinh li 3, hinh thang ABCD la hinh thang can.

| Thuc hanh JEEES)

a) V& hinh thang cé hai dudng chéo b&ng nhau theo céc budc sau:

— V& hai dudng thdng song song a, b. Trén a ldy

hai diém A, B. b
—VEé hai cung tron tdm A va B ¢6 cung ban kinh

sao cho cung tron tam A cat b tai C; cung tron o3
tam B cét b tai D va hai doan thang AC, BD cét -
nhau. Hinh thang ABCD c6 hai dudng chéo AC Hiffi3.22

va BD bang nhau.
b) Hinh thang ABCD c6 |a hinh thang can khéng? Vi sao?

Hay giai bai toan mé dau.

3.4. Hinh thang trong Hinh 3.23 c¢6 la hinh thang can A1200 B
khéng? Vi sao?

3.5. Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Ké dudng
thdng vudng goéc véi AC tai C va dudng thang
vudng goc véi BD tai D, hai dudng thang nay cét
nhau tai E. Chiing minh rdng néu EC = ED thi hinh Hinh 3.23
thang ABCD la hinh thang can.

3.6. V& hinh thang can ABCD (AB // CD) biét day I6n CD dai 4 cm, canh bén dai 2 cm
va dudng chéo dai 3 cm.

3.7. Hai tia phan giac cla hai géc A, B cla hinh thang can ABCD (AB// CD) cat nhau tai
diém E trén canh day CD. Chiing minh rang EC = ED.

3.8. Hinh thang can ABCD (AB// CD, AB < CD) c6 cac dudng thang AD, BC cat nhau
tai I, cac dudng thdng AC, BD céat nhau tai J. Chling minh rang dudng thang IJ la
duding trung truc ctia doan thang AB.

D 8&”\¢
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LUYEN TAP CHUNG

m Chiing minh réng hinh thang c6 hai canh day khéng béng nhau, hai canh bén
bang nhau nhung khéng song song la hinh thang céan.

B
Gidi N2
Hinh thang ABCD; AB // CD; AB < CD;
GT | AD = BC; AD khéng song song BC. \2
<SS R D E C
KL [ABCD la hinh thang can. i b

Qua diém B ké dudng thang song song véi duding thang AD, cit dudng thang CD tai
diém E. Diém E phai khac C vi néu E tring véi C thi AD va BC song song, trai véi gid
thiét (H.3.24).

Hai tam giac EDA va ABE c6: A =E, (do AD // BE), AE la canh chung, E, = A, (do
AB /I DC).

Vay AEDA = AABE; suy ra AD = BE (hai canh tudng ting). Hon niia, theo gia thiét
AD = BC nén BE = BC. Tu d6é c6 ABEC can tai B, suy ra BE=6 Mat khac,
BEC =D (do AD// BE) nén C =D.

Vay ABCD I hinh thang can.

3.9. Tu giac ABCD trong Hinh 3.25 ¢6 phai la hinh thang 120°
khéng? Vi sao?
3.10. Cho hinh thang can ABCD (AB// CD) c6 AB = AD.

60°

Biét ABD = 30°, tinh s6 do cac géc cla hinh thang dé. o Hinh 3.25 ¢

3.11. Tinh s6 do cac gbc cua ti giac ABCD trong
Hinh 3.26.

3.12. Cho M la mét diém nam trong tam giac
déu ABC. Qua M ké céac dudng thdng song
song v6i BC, CA, AB lan lugt cat AB, BC, CA D
tai cac diém P, Q, R. Hinh 3.26

a) Chung minh tu giac APMR la hinh thang can.
b) Chiing minh réng chu vi tam gidc PQR bang téng d6 dai MA + MB + MC.

c) Hai véi vi tri nao clia M thi tam giac PQR la tam giac déu?
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Khai niém, thuat ngit Kién thic, ki nang
Hinh binh hanh « Md ta khai niém hinh binh hanh.
- Gidi thich cic tinh chat cia hinh binh hanh.
- Nhén biét ddu hiéu dé mét ti gidc 1a hinh binh hanh.

Hai con dudng I6n a va b cat nhau tao thanh mét
géc. Bén trong géc dé cé6 mot diém dan cu O.
Phai m& mot con duding thang di qua O nhu thé
nao dé theo con dudng dé, hai doan dudng tu
diém O dén hai con dudng a va b bing nhau
(c4c con dudng déu 1a dudng thang) (H.3.27)?

Hinh 3.27
n HINH BINH HANH VA TiNH CHAT
: @ Khai nigm hinh binh hanh
:mﬂ] Trong Hinh 3.28, ¢c6 mét hinh binh hanh. D6 |a hinh nao? Em cé thé giai thich tai

sao khéng?

B

)

Hinh 3.28

‘ Hinh binh hanh 1a tG giac ¢6 cac canh déi song song.

>

| Vidu1 A B

Trong Hinh 3.29, cho ti giac ABCD va ba goc bang

nhau. Tu giac ABCD cé la hinh binh hanh khéng?

Tai sao? X D C
Hinh 3.29
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Giai

Ta cé )7074 = EIB_ va chung & vi tri so le trong nén AB// CD.
Tuong tu, AD // CB.

Vay theo dinh nghia, td giac ABCD la hinh binh hanh.

LWUTELETL R Vé hinh binh hanh, biét hai canh lién ti€p bang 3 cm, 4 cm va géc xen gidia
hai canh dé bang 60°. Hay mo t& cach vé va gidi thich tai sao hinh vé dugc la hinh
binh hanh.

,d Tinh chat cda hinh binh hanh
[IEE Hay néu céc tinh ch&t cta hinh binh hanh ma em da biét.

I Cho hinh binh hanh ABCD (H.3.30). A B
a) Chung minh AABC = ACDA. '
Tir d6 suy ra AB = CD, AD = BC va ABC — CDA.
?lghﬂrlqlninh AABD = ACDB. Tu dé suy ra D A x
DAB =BCD. Hinh 3.30

c) Goi giao diém c(a hai dudng chéo AC, BD la O.
Chung minh AAOB = ACOD. Tu do suy ra OA = OC, OB = OD.
Pinh li 1
Trong hinh binh hanh:
a) Céac canh déi bang nhau;
b) Céac gbc doi bang nhau;
c) Hai dudng chéo cat nhau tai trung diém clia méi dudng.

ABCD la hinh binh hanh;

O la giao diém clGa AC va BD.

a) AB=CD, AD = BC;

KL |b) A=C,B=D;

c) OA=0C, OB = OD.

Nhan xét. Trong hinh binh hanh, hai géc ké mot canh bat ki thi bu nhau.

GT

Cho tam giac ABC. Tt mét diém M tuy ¥ trén canh BC, ké dudng thang
song song v6i AB, cét canh AC tai N va k& dudng thang song song v6i AC, cat
canh AB tai P. Goi / la trung diém cGia doan NP. Chiing minh réng / ciing la
trung diém cla doan thdng AM.
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{2 Tranh luan

Hinh thang can thi cé hai canh bén bang Tron sai réi!
nhau. Ngugc lai, hinh thang ¢6 hai canh Co truong hop hinh thang co6 hai canh bén
bén bing nhau thi né 1a hinh thang can. bang nhau nhung n6 lai Ia hinh binh hanh

ma khong phai la hinh thang can.

Theo em, ban nao dung? Vi sao?

B DAU HIEU NHAN BIET

Ngoai nhan biét hinh binh hanh bing dinh nghia, ta con ¢cé thé nhan biét hinh binh
hanh theo nhiing ddu hiéu dudi day.

&8
g&f Dau hiéu nhan biét hinh binh hanh theo canh

Ta da biét hinh binh hanh thi ¢6 cac canh ddi bédng nhau. Ngudgc lai, mot ti giac cé cac
canh d6i bang nhau thi t giac dé ¢6 la hinh binh hanh khéng?
Ta c6 thé chiing minh dudc:

Pinh li 2

a) TU giac c6 cac canh déi bang nhau la mét hinh binh hanh.
b) Tu giac cé mot cap canh ddi song song va bang nhau 1a mét hinh binh hanh.

\»>7

KY)

%3 Hay viét gia thit, két luan cia Binh I 2.

BTEIEY Cho hinh binh hanh ABCD. Tii A, C

ké AH, CK cuing vudng géc véi BD (H.3.31). A - <
Chung minh td giac AHCK |a hinh binh hanh.
Gidi i

ABCD Ia hinh binh hanh; D c

AH L BD, CK L BD. Hina 340

KL |AHCK la hinh binh hanh.
Theo gia thiét ABCD la hinh binh hanh nén AD // BC va AD = BC, suy ra 51 = é: (hai
goéc so le trong).
Hai tam giac vuéng AHD va CKB cé: AD = BC, 51 = 51 (chiing minh trén).
Vay hai tam giac vudng AHD va CKB bang nhau (canh huyén - goc nhon).
Do d6 AH = CK. Mat khac, AH va CK cung vudng goc v6i BD nén AH// CK.
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Tu giac AHCK c6 cap canh déi AH, CK song song va bang nhau nén theo Binh i 2,
ti giac AHCK la hinh binh hanh.

NTIREFY Cho hinh binh hanh ABCD (AB > BO). A £ B
Tia phan giac clia goc D céit AB tai E va tia
phan giac cta goc B cat CD tai F (H.3.32).

a) Chung minh hai tam giac ADE va CBF la
nhiing tam giac can, bang nhau.

D F c

b) Tu giac DEBF la hinh gi? Tai sao? Hinh 3.32

Chia mét sgi day xich thanh bén doan: hai A B
doan dai bang nhau, hai doan ngin bing nhau va VY |
doan dai, doan ngan xen k& nhau. Héi khi mdc hai Vi /
dau mut cla soi day xich dé lai dé dugc mét ti 4
giac ABCD (c6 cac dinh tai cac diém chia) Nhu  ececmmmmmcmomommnmcmone
Hinh 3.33 thi ti giac ABCD la hinh gi? Tai sao? D Hinh 3.33 ¢

“.-a
%,f; D&u hiéu nhan biét hinh binh hanh theo géc va dudng chéo

Ta biét hinh binh hanh thi ¢6 cac géc déi badng nhau va hai dudng chéo cét nhau tai
trung diém cGia méi dudng. Ngudgc lai, mot ti gidc c6 cac géc déi bing nhau hodc cé
hai dudng chéo cét nhau tai trung diém ctia méi dudng thi ti giac d6 c6 Ia hinh binh
hanh khong?
Ta c6 thé chiing minh dugc:

Pinh 1i 3

I

a) Tu giac c6 cac géc doi bang nhau 12 mét hinh binh hanh.

b) TU giac cé hai dudng chéo cét nhau tai trung diém ctia méi dudng la mot
hinh binh hanh.

\
~

RY)

ﬂ Hay viét gia thiét, két luan cta Binh Ii 3.

BTETEY Trong ba ta giac dusi day, ti gidc nao 1a hinh binh hanh, ti gidc nao khong
la hinh binh hanh? Vi sao?

A B B A B
A
110°
D cC D 80° 1009 c D C
a) b) c)
Hinh 3.34
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Giai

Tu giac trong Hinh 3.34a |a hinh binh hanh (theo Binh Ii 2a).

Tu giac trong Hinh 3.34c la hinh binh hanh (theo Binh |i 3b).

Tu giac trong Hinh 3.34b khong 1a hinh binh hanh vi ¢é hai goc déi A, C khéng béng nhau.

Cho hai diém A, B phan biét va diém Okhéng nim trén dudng thang AB.
Goi A, B'la céc diém sao cho O |a trung diém cla AA', BB'. Chling minh réng
A'B'= AB va dudng thang A'B'song song vdi dudng thidng AB.

EEXTEW 116 1ai bai toan mé déu. Em hay vé Con dudng cdn md la dudng chéo
hinh va néu cach v& con dudng can md di chia i inlibanhico vat eanh g
qua O sao cho theo con dudng do, hai Lo L R
doan dudng ti Ot6i a va t6i b bang nhau.

3.13. Trong céc khang dinh sau, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai? Vi sao?
a) Hinh thang c6 hai canh bén song song la hinh binh hanh. A B
b) Hinh thang c6 hai canh bén bang nhau la hinh binh hanh. i y
c) Tu giac ¢ hai canh déi nao ciling song song la hinh binh hanh.

3.14. Tinh cac gbc con lai cGia hinh binh hanh ABCD trong D -
Hinh 3.35. Hinh 3.35

3.15. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi E, F |an lugt & trung diém cla cac canh AB, CD.
Ching minh BF = DE.

3.16. Trong méi trudng hop sau day, ti giac nao la hinh binh hanh, ti giac nao khéng la
hinh binh hanh? Vi sao?

A A B
A o5 B 70° 110°
80°
B
100°, L] 110°
D = C D C
b) o)

C
a)

Hinh 3.36
3.17. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi E, F |an lugt |a trung diém cla cac canh AB, CD.
Chting minh rang:
a) Hai tl giac AEFD, AECF la nhiing hinh binh hanh; b) EF = AD, AF = EC.
3.18. Goi O la giao diém ctia hai dudng chéo ctia hinh binh hanh ABCD. Mét dudng
thdng di qua O lan lugt cit cac canh AB, CD cla hinh binh hanh tai hai diém M, N.
Chiang minh AOAM = AOCN. Tu do6 suy ra td giac MBND la hinh binh hanh.
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LUYEN TAP CHUNG

Goi E, F, G, H lan lugt 1a trung diém cac canh AB, BC, CD, DA cta hinh binh hanh
ABCD. Héi EFGH la hinh gi? Vi sao?

Giai (H.3.37)
Theo gia thiét, E, F, G, H lan lugt la trung

diém cac canh AB, BC, CD, DA cGa hinh binh

hanh ABCD nén AE=%AB=%CD=CG;

AH=‘ap-1BCc-CF.
i

Hai tam giac AHE va CFG c6: HAE — FCG Hinh 3.37
(hai géc déi ctia hinh binh hanh ABCD),

AH = CF, AE = CG (chdng minh trén).

Vay AAHE = ACFG (c.g.c), suy ra HE = FG. Tuong tu, GH = EF.

Tu giac EFGH ¢c6 GH = EF, HE = FG nén tu giac do la hinh binh hanh.

BZLTEY Tinh dién tich hinh binh hanh ABCD c6 dudng chéo AC vudng goc Voi
canh AD, biét AC=4cm, AD=3cm.

Giai (H.3.38)

Theo gia thiét, ABCD la hinh binh hanh nén BC // AD, v 2
BC = AD (= 3 cm). Mat khac, AD 1 AC (gia thiét) 3 4

suyra BC L AC. 5 A

Ta c6 AABC vudng tai C va AADC vubng tai A nén: {iinfi 338

Sutie :%AD-AC=%-3-4:6 (cm?);

- =%AC-BC=%-4-3=6 (cm?).
Vay dién tich hinh binh hanh ABCD la 12 cm2.

62



3.19. Trong céc tu giac & Hinh 3.39, t( giac nao la hinh binh hanh? Vi sao?

A B B A B
/ / Ll
D C p [75° c 80° 80°
a) b) D C

c)

Hinh 3.39

3.20. Cho hinh binh hanh ABCD. L4y diém M thudc canh AB va diém N thudc canh CD
sao cho AM = CN. Chiing minh rang:

a) AN = CM:; b) AMC = ANC.
3.21. V@& ti giac ABCD theo hudng dan sau:
Budc 1. V& doan thang AB va dudng thdng a song song véi AB.
Buéc 2. L4y diém C ca.
Budc 3. Trén a chon D sao cho CD = AB va A, D nam cung phia déi véi BC.
Hay giai thich tai sao t giac ABCD la hinh binh hanh.
3.22. Cho hinh binh hanh ABCD c6 AB=3 cm, AD =5 cm.
a) Hai tia phan giac cha goc A cat canh CD hay canh BC?
b) Tinh khoang céch tii giao diém dé dén diém C.

3.23. Cho hinh binh hanh ABCD. Ldy diém E sao cho B la trung diém cla AE, |y diém
F sao cho C la trung diém ctia DF. Chiing minh réng:

a) Hai tu giac AEFD, ABFC la nhing hinh binh hanh;
b) Cac trung diém clia ba doan thdng AF, DE, BC trung nhau.

3.24. Cho ba diém khong thang hang.
a) Tim moét diém sao cho né cling véi ba diém da cho la bén dinh clia mét hinh binh hanh.
Hay vé hinh va mo ta cach tim.

b) Héi tim dudc bao nhiéu diém nhu vay?
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HINH CHU NHAT

Khai niém, thuat ngit Kién thirc, ki ndng
Hinh chif nhat - Mo ta khai niém hinh chif nhét.
« Gidi thich tinh chat hai dudng chéo clia hinh chif nhat.
- Nhan biét dau hiéu dé mot hinh binh hanh 1a hinh chit nht.

Hai thanh tre thdng b&ng nhau, dugc gan véi nhau tai
trung diém clGa méi thanh. Khi cac ddu mut cla hai
thanh tre dé tao thanh bén dinh ctia mét ti giac (H.3.40)
thi tu giac doé la hinh gi? Tai sao? Hinh 3.40

n HINH CHU NHAT

,d) Khai niém hinh chii nhat va tinh chat

avmmemw

EEH Trong céc hinh duéi day, hinh nao la hinh chi nhat? Tai sao?
D A B A B

u| [

B
a) b) (@)
Hinh 3.41

] Hinh chii nhat la td giac cé bén goc vudng.
|
Chuy. Néu mét ti giac ¢6 ba goc vudng thi géc con i i i ;
lai cling la géc vudng va ti giac do 1a hinh chd nhéat. Einbientl nheg co tét c& cac
. _ R . . ) tinh chét cta hinh binh hanh
EE’E Hinh chi nhat c6 la hinh binh hanh khéng, cé

- ) va cla hinh thang can.
Ia hinh thang can khéng? Tai sao?

Ta c6 tinh chat sau day vé dudng chéo cla
hinh ch{ nhat:

Pinh li 1
’ Trong hinh chii nhat, hai dudng chéo b&ng nhau va & 8
cat nhau tai trung diém cia méi dudng (H.3.42).
| O
Nhan xét. Trong tam giac vudng, dudng trung tuyén tng D C
vGi canh huyén bang mét nlia canh huyén. Hinh 3.42
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BTETEW cho hinh chit nhat ABCD, hai dudng chéo AC va BD cét nhau tai O.
Chung minh AOAB = AODC.

A B
Gidi (H.3.43)
Vi ABCD la hinh chii nhat nén AC = BDva Ola trung diém © p
clia AC, BD, suy ra OA = OC = %AC » %BD _0B-0D. Hinh 3.43
Hai tam giac OABva ODC c6: OA=0D, OB =0C, AB=CD.
Vay AOAB =AODC (c.c.c).
A B
Cho hinh chii nhat ABCD. Hai duding chéo &
AC, BD cét nhau tai O. K& OH L DC (H.3.44).
Chiing minh réng H la trung diém cta DC. D X c
Hinh 3.44

a DAU HIEU NHAN BIET

,@ Dau hiéu nhan biét hinh chii nhat

[IEE Cho hinh binh hanh ABCD c6 goc A vuéng. Tinh cac géc B, C, D. Tu giac ABCD
cé la hinh chl nhat khéng? Vi sao?
Ta cing chung minh dugc hinh binh hanh ABCD cé hai dudng chéo AC va BD
bang nhau la hinh chi nhat.
Ngoai nhan biét hinh chii nhat béng dinh nghia, ta con c6 thé nhan biét hinh chii nhat
theo nhiing ddu hiéu dudi day.
Pinh li 2

a) Hinh binh hanh c6 mét géc vuéng la hinh chii nhat.
b) Hinh binh hanh cé hai dudng chéo bang nhau la hinh chi nhat.

m Chting minh rang t giac cé hai dudng chéo bang nhau va cat nhau tai trung
diém ctia mébi dudng thi td giac dé la hinh chii nhat.

A B
Gidi (H.3.45)
oT |ABCDlatigide; Ola giao diém clia AC va BD, o)
AC = BD, OA= 0C, OB = OD. D c
KL |ABCD la hinh chii nhat. Hinh 3.45

Theo gia thiét, Ola trung diém cltia cd AC va BD nén ta c6 ABCD l|a hinh binh hanh.
Hon nda, AC = BD nén theo Binh Ii 2, hinh binh hanh ABCD la hinh chi nhat.
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Cho tu giac ABCD c6 A= 90°, hai dudng chéo cét nhau tai trung diém O
clia mbi dudng. Hai ti giac ABCD la hinh gi? Tai sao?
Nhan xét. Néu tam giac c6 mot dudng trung tuyén bang nia canh tuong ting thi tam
giac dé la tam giac vudng.

BT Hay tra 16i cac cau hdi trong tinh hudng mé déu.

3.25. Bang & ke, néu cach kiém tra mét ti giac c6 1a hinh chii nhat hay khong. Hay gidi
thich két qua.

3.26. Bang compa, néu cach kiém tra mét i giac ¢6 1a hinh chii nhat hay khéng. Giai thich
két qua.

3.27. Cho tam giac ABC, dudng cao AH. Goi M | trung diém cla AC, N 1a diém sao cho
M a trung diém cGia HN. Chiing minh t(i giac AHCN la hinh ch nhat.

3.28. Xét mét diém M trén canh huyén cla tam giac ABC vubng céan tai A. Goi Nva P
lan lugt la hinh chiéu vuéng géc ctua M trén cac canh ABva AC.

a) Héi ti giac MPAN la hinh gi?
b) Hai M & vi tri nao thi doan thang NP cé dé dai ngén nhat? Vi sao?

66



S ) HINK THOI VA HINH VUONG

Khai niém, thuat ngi Kién thic, ki nang
- Hinh thoi « Mo ta khdi niém hinh thoi va hinh vudng.
« Hinh vudng - Gidi thich cac tinh chat cda hinh thoi va hinh vuéng.

- Nhén biét dau hiéu d& mot hinh la hinh thoi, hinh vudng.

Ldy mot td gidy, gdp lam tu tao ra mét géc vudng O, danh diu hai diém A, B trén hai
canh géc vudng réi cat chéo theo doan thang AB (H.3.46a). Sau khi md td gidy ra, ta
dugc mot i giac. TU giac doé 1a hinh gi? Vi sao? Néu ta c6 OA = OB thi ti giac nhan
dudgc 1a hinh gi (H.3.46b)?

A A
(@] (@)
B B
a) b)
Hinh 3.46
n HINH THOI
e f S e o B
€. Khai niém hinh thoi va tinh chat ctia né
Trong Hinh 3.47, ti giac ABCD c6 cac canh AB, BC, A c
CD, DA bang nhau, n6 la mét hinh thoi.
|| Mg L s " D
H Hinh thol la td giac ¢6 béon canh bang nhau. ik .47

RY)
ﬂé Hinh thoi c6 phai la hinh binh hanh khéng? Né&u cé, tu tinh chat da biét clia hinh binh
hanh, hay suy ra nhiing tinh chét tuong ting cla hinh thoi.




Trong bai nay, ta sé tim hiu thém tinh chat vé dudng chéo cla hinh thoi.

i Tinh chét vé hai dugng chéo cta hinh thoi »
: 2
IZEEF Cho hinh thoi ABCD c¢é hai dudng chéo AC, 1
BD cat nhau tai O (H.3.48). 1 5
Bz o) 170
a) AABD c6 can tai A khéng?
112
b) AC c6 vudng goéc v6i BD khéng va AC co la &
duong phan giac cta géc A khong? Vi sao? i 5.8

Pinh li 1

Trong hinh thoi:
a) Hai dudng chéo vudéng géc vai nhau;
b) Hai dudng chéo la cac dudng phan giac cta cac géc trong hinh thoi.

m Hai dudng tron tam A va C c6 cung ban kinh,

cét nhau tai B, D (H.3.49). &
a) Hi td giac ABCD Ia hinh gi? Tai sao?
b) Chiing minh AC L BD.
D
Giai
Hinh 3.49

a) Vi hai dudng tron tam A va C co cung ban kinh,
cat nhau tai B, D nén AB = AD = CD = CB.
Vay theo dinh nghia, ti giac ABCD la hinh thoi.

b) TU cau a va theo Pinh li 1 ta c6 AC 1 BD.

§.% D4u hidu nhan biét hinh thoi

Ngoai nhan biét hinh thoi béng dinh nghia, ta con cé thé nhan biét hinh thoi theo
nhing ddu hiéu dudi day.
Pinh li 2

a) Hinh binh hanh c6 hai canh ké bang nhau 1a hinh thoi.
b) Hinh binh hanh c6 hai dudng chéo vudng goc vai nhau la hinh thoi.
c¢) Hinh binh hanh c6 mét dudng chéo la duong phan giac cia mét géc la hinh thoi.

\\

RY)

ﬂ Hay viét gia thiét, két luan cla cau c trong Dinh li 2.
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m Trong Hinh 3.50, tu giac nao la hinh thoi? Vi sao?

g B

: S~

a) ¢ b)
Hinh 3.50

Giai

a) Tu giac ABCD la hinh binh hanh vi ¢ cac géc déi bang nhau: A= 6 B=D.

Mat khéc, ta lai ¢6 hai canh ké AB va BC bang nhau.

Do d6, ti giac ABCD la hinh thoi.

b) Td giac MNPQ khéng phai 1a hinh thoi vi hai canh ké MN va NP khong bang nhau.

Trong Hinh 3.51, hinh nao la hinh thoi? Vi sao?

a) b) @)

Hinh 3.51

a HINH VUONG

Thuc hién HD md dau theo Hinh 3.46b, ta dugc mot hinh vuéng.

~8
.2 Khai niém hinh vuéng va tinh chat cta né A , B
| ' L]
TG giac ABCD trong Hinh 3.52 c6 bén gbc vudng va
b6n canh bang nhau, ta goi ti giac d6 la mét hinh vuéng. i
W Hinh vuéng la ti giac cé bén goc vudbng va p_ dc
. bdn canh bang nhau. kS5

,\
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/@ Tinh chat vé duéng chéo cla hinh vuéng

: Hinh vuéng cling la hinh chi nhét,

m Hay giai thich tai sao hai dudng chéo cla hinki-thiok nBn NS 4Bt ch chc Hhh
hinh vuéng bang nhau va vuéng géc véinhau. .4 cia hinh chi Ahatva Hinhithol.
Pinh 1i 3

Trong mét hinh vuéng, hai dudng chéo
bang nhau, vudng géc véi nhau, cat nhau
tai trung diém méi dudng va la cac dudng
phan giac cta cac goc cla hinh vuéng.

stm
. D4u hiéu nhan biét hinh vuéng

Ngoai nhan biét hinh vuéng béng dinh nghia, ta con ¢é thé nhan biét hinh vuéng theo
nhiing ddu hiéu du6i day.

Pinhli 4 .
Chu y rang:
a) Hinh chii nhat cé hai canh ké bang nhau la » Hinh thoi c6 mét géc vudng
hinh vuéng. la hinh vuéng.
b) Hinh chii nhat cé hai dudng chéo vuéng goc « Hinh thoi ¢6 hai dudng chéo
la hinh vuéng. bang nhau la hinh vuéng.
¢) Hinh chi nhéat c6 mét dudng chéo la dudng
. phén giac ctia mét goc la hinh vuéng.

RY)

{2 | Hay viét gia thiét, két luan cta cau a trong Binh li 4.

m Tim hinh vuéng trong Hinh 3.53.
A

M
D B Q —— N
C P
a) b)

Hinh 3.53
Giai
a) Tu giac ABCD la hinh chii nhat vi cé ba géc vuéng ma AD = DC nén ABCD la
hinh vuéng.

b) Tu giac MNPQ c6 hai dudng chéo MP va NQ khéng bang nhau nén n6 khéng phai
la hinh ch{ nhat. Do dé, ti giac MNPQ khong phai la hinh vudng.
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Véi méi hinh duéi day, ta dung ddu hiéu nhan biét nao dé khang dinh dé Ia hinh vuéng?

B F J
/ i 45°|45° ot
A \,\ : (&6; E 5 t G / | 5 | K
D H &
a) b) 9]
Hinh 3.54

Trd lai tinh huéng md ddu. Hay gidi thich tai sao:
- Trudng hdp a, ta dugc hinh thoi.
- Trudng hdgp b, ta dugc hinh vuéng.

3.29. Tim cac hinh thoi va hinh vudéng trong Hinh 3.55.

/ ” ’ /IF\
/ E H 4 G
H

0 Hinh 3.55
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3.30. Cho tam giac ABC, D 1a mét diém nam gitia B va C. Qua D k& cac dudng thang
song song vGi AB, AC, ching céat cac canh AC, AB lan luct tai E, F.

a) Tu giac AEDF la hinh gi? Vi sao?

b) N&u tam giac ABC can tai A thi diém D & vi tri nao trén canh BC dé ti giac AEDF
Ia hinh thoi?

c) Néu tam giac ABC vudng tai A thi ti giac AEDF |a hinh gi?
d) Néu tam giac ABC vuéng can tai A thi diém D & vi tri nao trén canh BC dé AEDF |a
hinh vuéng?

3.31. Chiling minh réng cac trung diém cla bén canh trong mét hinh chii nhat 1a cac dinh
ctia mét hinh thoi.

3.32. Chting minh réng céc trung diém clia bén canh trong mét hinh thoi 1a cac dinh cta
mot hinh chi nhat.

3.33. Cho hinh chii nhat ABCD c6 chu vi béng 36 cm. Goi M |a trung diém cla canh BC.
Biét rang MA L MD. Tinh d6 dai cac canh cta hinh chii nhat ABCD (H.3.56).

A D

Hinh 3.56
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LUYEN TAP CHUNG

Cho ba diém A, B, D sao cho AB = AD va AB vudng géc véi AD. V& hai dudng tron
cung di qua A, 1an lugt c¢6 tam 1a B va D. Hai dudng tron dé con cét nhau tai diém C.
Chiing minh ABCD la mét hinh vuéng. '

D iC
Giai (H.3.57)
Piém C nam trén dudng tron tam B di qua A nén BC = BA. __I,"
Piém C nam trén dudng tron tam D di qua A nén DC = DA.
Theo gia thiét AB = AD nén tif gidc ABCD c6 b6n canh bang = H=——1p
nhau DC = AD = AB = BC, vay ABCD la mét hinh thoi. Hinh \
thoi ABCD c6 géc A vudng nén la mot hinh vudng. " Hinh3.57

3.34. Cho tam giac ABC; M va N lan lugt 1a trung diém clia hai canh AB va AC. Ldy diém P
sao cho N la trung diém cla doan thdng MP.

a) Héi tu giac AMCP la hinh gi? Vi sao?

A B
b) V&i diéu kién nao cla tam giac ABC thi ti giac E
AMCP la hinh chi nhat; hinh thoi; hinh vuéng?
3.35. Cho hinh binh hanh ABCD. Cac tia phan giac G
cla céac goc A, B, C, D cat nhau nhu trén Hinh 3.58. D C
Chiing minh rang EFGH la hinh chi{ nhat. Hinh 3.58

3.36. Mot khung tre hinh chi nhat c6 I&p dinh vit tai bén dinh. Khi khung tre nay bi x6
léch (do céac dinh vit bi 1dng), cac géc khdong con vudng nia thi khung dé la hinh gi?
Tai sao? Hoi khi nep thém mét dudng chéo vao khung dé thi né con bi x6 léch khong?

3.37. Goi Ou va Ov lan lugt 1a hai tia phan giac cta hai géc ké bu xOy va x'Oy; A la mot
diém khac Otrén tia Ox. Goi B va C la chan dudng vuéng géc ha tii A 1an Iugt xuéng
dudng thang chiia Ou va Ov. Hai ti giac OBAC la hinh gi? Vi sao?

3.38. Cho hinh vuéng ABCD. L4y mét diém E trén canh CD. Tia phan giac clia géc DAE
cat canh DC tai M. Budng thdng qua M vuéng géc véi AE cét BC tai N.

Chung minh DM + BN = MN.
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BAI TAP CUGI CHUONG Il

A. TRAC NGHIEM
3.39. Trong céac khéng dinh sau, khang dinh nao diing?
A. Khéng cé tu gidc nao ma khéng c6 goc tu.
B. Néu t giac c6 ba géc nhon thi goc con lai la géc tu.
C. Né&u tu giac c6 hai goc tu thi hai goc con lai phai nhon.
D. Khéng cé tu giac nao c6 ba géc tu.
3.40. Trong céac khang dinh sau, khang dinh nao ding? Khang dinh nao sai?
a) T{ giac cé hai dudng chéo bang nhau la hinh binh hanh.
b) T giac c6 hai cdp canh bang nhau la hinh binh hanh.
c) Tu giac c6 ba goc vudng la hinh chi nhat.
d) T giac co ba canh bang nhau la hinh thoi.
3.41. Trong céc khéng dinh sau, khang dinh nao ding? Khang dinh nao sai?

a) TG giac cé hai dudng chéo bang nhau va hai canh déi nao cling béang nhau la
hinh ch{ nhat.

b) Tu giac ¢é hai canh déi nao ciing bang nhau la hinh binh hanh.
c) Tu giac c6 hai canh song song va hai dudng chéo bang nhau la hinh thang can.

d) Tu giac cé hai canh song song va hai canh con lai bang nhau la hinh binh hanh.

B. TU LUAN

3.42. Chuing minh réng néu tu giac c6 hai dudng chéo bang nhau va mét cap canh déi
bang nhau thi ti giac d6 1a mét hinh thang can (H.3.59).
A B

D C
Hinh 3.59

3.43. Cho hinh binh hanh ABCD. L&y diém P trén tia AB sao cho AP = 2AB.
a) Tu giac BPCD c6 phai la hinh binh hanh khéng? Tai sao?
b) Khi tam giac ABD vuéng can tai A, hay tinh s6 do cac gbc cla ti giac BPCD.
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3.44. Cho tam giac ABC vudng tai A. c

Goi M la trung diém cGia BC con P, N /
lan lugt la chan dudng vuéng goéc ha o g Tl M
tlr M xubng CA, AB (H.3.60). P \\
a) Chung minh hai tam giac vuéng CMP B
va MBN bang nhau. A N

Hinh 3.60

b) Ching minh td giac APMN |a mt hinh chd nhat.

TU d6 suy ra N la trung diém clia AB, P la trung diém cla AC.

c) Ly diém Q sao cho P la trung diém clia MQ, chiing minh rang ti giac AMCQ la
mot hinh thoi.

d) Néu AB = AC, tlic la tam gidc ABC vudng can tai A thi ti giac AMCQ c6 la hinh
vudng khéng? Vi sao?

3.45. Cho tam giac ABC can tai A; M 1a mot diém thudc dudng thang BC, B & gitia M va
C. Goi E va K lan lugt 1a chan dudng vudng goc ha tii M va ti B xudng AC, con N la
chan dudng vudng goc ha tii B xuéng ME (H.3.61).

A

Hinh 3.61
Chiing minh rang:
a) Td giac BKEN la hinh chi nhat.

b) BK va NE cung béng hiéu khoang céch tii M dén AC va AB (du M thay déi trén
dudng thdng BC mién |a B nam gitia M va C).
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Chuong | DINH LI THALES

Thalés (625 - 547 trudc
(ong nguyén) la mot
trong nhing nha hinh
hoc dau tién cia Hi Lap.

Trong chutang nay chiing
tasé ciing tim hiéu dinh I
mang tén dng va mot so
kién thiic vé dudng trung
binh, tinh chat dudng
phan gidc trong tam gidc.

1 i BINH Li THALES TRONG TAM GIAC

Khai niém, thuatngir  Kién thiic, ki nang
- Tis6 hai doan thing - Dinh liThalés trong tam gidc (thuan va ddo).
- Doan thang ti Ié - Tinh dd dai doan thang bang cach st dung dinh Ii Thalés.
- Gidi quyét mot s0 van dé thuc tién gan vai viéc van dung dinh liThales.

m

Cay cau AB bac qua mdt con séng co
chiéu rong 300 m. D& do khoang cach

ta do dugc AE =400 m, EC =500 m.

Theo em, ngudi ta tinh khoang céch ===
gitia C va D nhu thé nao?

gitia hai diém C va D trén hai bd con 400 m 200 m
séng, ngudi ta chon mot diém E trén 5
dudng thdng AB sao cho ba diém E, =A

C, D thang hang. Trén mat dat, ngudi E’s\éﬁ?n —

(o3
&)

Hinh 4.1
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n POANTHANGTI LE

_, ,dj Ti s& cha hai doan thing

Cho Hinh 4.2, em hay thuc hién cac hoat dong sau:
: M N

A : B

C D

Hinh 4.2

[E] Hay tim do dai ctia hai doan thing AB va CD néu chon doan MN lam don vi do dai.

Véi cac do dai dé hay tinh ti s6 22 AB

m Dung thudc thdng, do dé dai hai doan AB va CD (don vi: cm) réi dung két qua viia

do dé tinh ti s6 22 5 AB
cD’

IIE) So sanh hai ti s6 tim dugc trong hai hoat dong trén.
Ta c6 nhan xét réing: Khi ta thay déi don vi do, ti s6 do dai clia hai doan thdng AB va
CD khong thay déi. Ta goi ti s6 d6 |a ti s6 ctia hai doan thang AB va CD.

J Ti 6 ctia hai doan thang 1a ti 6 do dai clia chiing theo ciing mét don vi do.

Tim ti s6 clia cac cap doan thdng cé do dai nhu sau:
a) MN=3cmva PQ=9cm.
b) EF=25cmva HK=10 dm.

)

“’-‘-" ?2 12
€. DPoan thangtilé

Cho bén doan thdng AB, CD, A'B', C'D' (H.4.3). Tathdy A B
ot 1l D
£=2; AB=i—g TacotllethUC£=ﬂ. C . . . ;
chO 3 ¢c'D 6 3 €b " ¢'D A’ B’
Khi d6, ta néi AB va CD fi & v6i A'B' va C'D'. e —— B
Hinh 4.3

Ta c6 dinh nghia sau:

Hai doan thang AB va CD goi la fi 1& véi hai doan thang A'B'va C'D'néu c6 ti 1& thiic:

AB A'B' hay AB _ CD .
A CD C D' A|B| CIDI
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Luyéntap 2

Cho tam giac ABC va mét diém B'ndm trén canh AB. Qua diém B', ta vé mot dudng
thang song song véi BC, cét AC tai C' (H.4.4). Dua vao hinh vé&, hay tinh va so sanh
cac ti s6 sau va viét cac ti 1é thic:

AB' . AC'.
va ——,

AB " AC
AB' . AC'.
clc:

BB ,CC
AB " AC

a)

b)

B'B
C)BB

B PINH LI THALES TRONG TAM GIAC
é’é Pinh li Thales trong tam giac

Trong Luyén tap 2, khi B'C' song song véi BC, ta c6 cac ti Ié thiic:

AB' AC' AB' _AC'. BB C'C
AB AC’ BB CC’' AB AC’

M6t cach téng quat, ta ¢ dinh Ii sau:
Pinh li Thalés

|

Néu moét dudng thang song song véi mdt canh clia tam gidc va cét hai canh
con lai thi né dinh ra trén hai canh dé nhiing doan thang tuong ung ti lé.

-

A
GT ‘ AABC, B'C' I/ BC (B'eAB; C'eAC)
kL | AB'_AC'. AB'_ AC' B'B_C'C
AB AC'B'B C'C’ AB AC’ B’ c'
IETETED Tinh do dai x trong Hinh 4.50), biét MN // EF.  © / \ ©
D
Giai X

Xét tam giac DEF c6 MN // EF nén theo dinh li Thalés, ta coé:

, s M N
5
DM _ DN ygzx suyrax_£_25 ‘/ \
ME NF 5 4

(*) Céc s6 chi kich thudc trén méi hinh ¢6 cing don vi do.
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Tim cac do dai x, y trong Hinh 4.6.

A A
6,5 4
M N ¥
x/ \2
B C Y
e Hinh 4.6 b)
‘& Dinh Ii Thales dao .
IEEEY Cho AABC c6 AB=6cm, AC =9 cm. Trén canh AB lay
diém B, trén canh AC 18y diém C'sao cho AB'=4 cm, , -
AC'=6cm (H.4.7). 8 8 >
e So sanh céc ti s6 giae va £ / \
AB AC B C
e V& dudng thang a di qua B'va song song véi BC, Hinh 4.7
dudng thang a cit AC tai diém C". Tinh d6 dai doan
thang AC".

o Nhan xét gi vé hai diém C', C"va hai dudng thidng B'C’, BC?

Ta thua nhan dinh |i sau:

Pinh li Thalés dao

Néu mot dudng théng céat hai canh cia mot tam giac va dinh ra trén hai canh

nay nhiing doan thang tuong ting fi 1& thi dudng thdng dé song song vdi canh
con lai clia tam giéc.

AB' AC'

GT
‘AABC B'eAB; C'€AC; T i Tok

KL| BC'/IBC.

Quan séat Hinh 4.8. Chung minh rang MN // EF.

Giai

DM 2 1 DN 25 1
Trong ADEF, ta c6: ME 4 2NE 5 2
vi M DM DN 1

én MN // EF (dinh li Thalés dao).
ME ~ NF 2

Hinh 4.8
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Em hay tra 16i cau héi trong tinh huéng maé dau.

4.1. Tim d6 dai x, y trong Hinh 4.9 (lam tron két qua dén chii s6 thap phan thd nhat).

A
P
y 8 \11
6 8
H K M N
y ~ ¥ \
Q E B C

a) HK // QE b)
Hinh 4.9

4.2. Tim céc cap dudng thidng song song trong Hinh 4.10 va gidi thich vi sao chiing song
song véi nhau.

P 18 £ 12

a) b)
Hinh 4.10

4.3. Cho AABC, tli diém D trén canh BC, k& dudng thdng song song v6i AB cat AC tai F
va k& dudng thidng song song véi AC cét AB tai E.
. AE AF
] i D —+—=1.
Chdng minh rang B + AC

4.4. Cho AABC c6 trong tam G. Vé dudng thang d qua G va song song v6i AB, d cit BC
tai diém M. Chting minh réng BM=%BC.

4.5. D& do khoang cach gilia hai vi tri B va E & hai bén bd
séng, bac An chon ba vi tri A, F, C cung ndm & mot bén
bd séng sao cho ba diém C, E, B thdng hang, ba diém
C, F, A thang hang va AB // EF (H. 4.11). Sau dé bac
An do dugc AF =40 m, FC = 20 m, EC = 30 m. Hoi
khodng céach gilia hai vi tri B va E bang bao nhiéu?

Hinh 4.11
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S0 L] DUGNG TRUNG BINH CUR TAM GIAC

Khai niém, thuat ngi Kién thic, ki nang
Dudong trung binh cla tam gidc + Mo ta dinh nghia dudng trung binh ctia tam gidc.
« Giai thich tinh chat dudng trung binh clia tam giac.

Cho Bva C la hai diém cach nhau bdi mét hd
nudc nhu Hinh 4.12 véi D, E lan lugt la trung
diém cl@ia AB va AC. Biét DE = 500 m, liéu
khéng can do truc tiép, ta cé thé tinh dudgc
khodng cach gilia hai diém B va C khong?

n PINH NGHIA DPUONG TRUNG BINH CUA TAM GIAC

& 1 v s ) Sz
@,}? Nhan biét dudng trung binh cua tam giac

Hinh 4.13 mé ta thuéc chii A dung dé do dac trén mat
dat. Thanh ngang dat & trung diém ctia hai thanh bén.
Thanh ngang cta thudéc chii A trong Hinh 4.13 1a hinh

anh dudng trung binh clGa tam giac.
Téng quét ta cé dinh nghia sau: 3
Pudng trung binh cla tam gidc 1a doan thang ndi D E
trung diém hai canh cla tam giac. &
\,._\ - B

KY)
@ Em hay chi ra cac dudng trung binh clia ADEF va AIHK trong Hinh 4.14.

M

— ,E‘ i - x P T F T | H A 7 K
Hinh 4.14
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H TiNH CHAT PUONG TRUNG BiNH CUA TAM GIAC

,CB Tinh chat dudng trung binh clda tam giac

: Cho DEla dudng trung binh ctia tam giac ABC (H.4.15).
m SU dung dinh i Thalés dao, chiing minh réng

: DE /] BC.

I Goi F l1a trung diém clia BC. Chiing minh ti giac
DEFB la hinh binh hanh. Tu dé suy ra DE :%BC.
DPinh li

budng trung binh clia tam giac song song véi canh thi A
ba va bang nlia canh dé.

Hinh 4.15

GT |AABC, AD=DB, AE=EC,D € AB, E € AC.

KL ‘ DE /| BC; DE:%BC. B C

€2 ching minh dinh i

Goi M la trung diém clia BC (H.4.16). A
Tam giac ABC c6 i = 4 = l suy ra DE// BC
AB AC 2

(dinh Ii Thalés dao). D E

Tuong tu, ta ching minh dugc EM // AB.
Tu giac DEMB c6: DE /| BM va EM /| DB nén tu

giac DEMB 1a hinh binh hanh (d4u hiéu nhan B M c
Hinh 4.16

biét hinh binh hanh), suy ra DE = BM = %BC.

Vay DE // BC va DE = % BC.

Chu y. Trong mét tam giac, néu mot dudng thang A
di qua trung diém mét canh va song song véi canh
th( hai thi né di qua trung diém ctia canh thi ba.

vide M
Cho tam giac ABC v6i M 1a trung diém clGa AB, N 1a
trung diém ctia AC va BC = 10 cm. Tinh MN.

Hinh 4.17
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Giai (H.4.17)
Tam giac ABC c6 M la trung diém clGia AB; N la trung diém clia AC. Do d6, MN la

dudng trung binh clia AABC. Suy ra MN = %BC :%-10 =5 (cm) (tinh chat dudng

trung binh clia tam giac). Vay MN = 5 cm.

BITENE™ cho tam giac ABC can tai A, D va E Ian Iuct 1a trung diém clia AB, AC.
Tu giac DECB la hinh gi? Tai sao?

m Em hay tra I8i cau hoi trong tinh huéng mé dau.

4.6. Tinh cac do dai x, y trong Hinh 4.18.
D

F

b)

Hinh 4.18

4.7. Cho tam giac ABC. Goi M, N, P |an lugt Ia trung diém cla céac canh AB, AC, BC.
a) Chung minh t& giac BMNC |a hinh thang.
b) Tu giac MNPB la hinh gi? Tai sao?

4.8. Cho tam giac ABC c6 trung tuyén AM. L4y hai diém D va E trén canh AB sao cho
AD = DE = EB va D nam gila hai diém A, E.
a) Ching minh DC // EM.
b) DC cét AM tai I. Chiing minh /14 trung diém ctia AM.

4.9. Cho hinh chii nhat ABCD cé AC cét BD tai O. Goi H, K |an lugt la trung diém cla
AB, AD. Chiing minh rang ti giac AHOK la hinh chi nhét.
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TINH CHAT DUONG PHAN GIAC CUA TAM GIAC

Kién thic, kinang
- Giai thich tinh chat duong phan giac trong ctia tam gidc.
- St dung tinh chat dudng phan gidc trong ctia tam gidc dé tinh do dai doan thang va ti so clia hai

doan thang.
A

Trong H.4.19, AD la dudng phan giac

clia tam giac ABC. Hai ti s6 o8 va AB

c6 bang nhau khong? -

A A
,d Tinh chat duong phéan giac cta tam giac
Cho tia phan giac At clia géc xAy B
(H.4.20). Né&u ldy diém B trén tia Ax, B - c /K D
diém C trén tia Ay, ta dudc tam giac ke t b ¢
ABC. Gié st tia phan giac At cat BC al b c
tai diém D. Hinh4.20 y

[IEE) Knhildy B va C sao cho AB = AC (H.4.20a), hay so sanh hai ti s6 28 va A8

: DC  AC

IE5F Khi ldy B va C sao cho AB =2 cm va AC = 4 cm (H.4.20b), hdy dung thudc c6
vach chia dén milimét dé do do dai cac doan thadng DB, DC rdi so sanh hai ti s6

DB, AB.
DC AC

Binh li (Tinh chat dudng phan gidc cda tam giac)

=
i

Trong moét tam giac, dudng phan giac cia mot géc chia canh déi dién
thanh hai doan thang ti 1& véi hai canh ké véi hai doan &y.

A
GT | AABC, AD la dudng phan giac clia BAC
(D € BO).
KL | DB _AB
DC~ AC’ N »
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2

é:‘:* Ching minh dinh li
Vé dudng thdng qua B, song song véi AD, cat dudng
thang AC tai E (H.4.21).

Theo gia thiét, AD la phan giac ctia géc A nén 2\\1 = ;\;
Ta c6 EB// AD nén A, B, (hai géc so le trong);

A, =E (hai géc déng vi).
Dodé, B, E( A, Ay néntam gidc AEB can tai A.
Suyra AE=AB. (1)

DB AE )

DC AC S

Tu(1)va(2)tasuyra — — 2= (dpcm).
(1) va (2) y C Ac(p )

AN

Mat khac, ap dung dinh li Thalés vao tam giac CEB, ta co:

Hinh 4.21

DB AB

Chu y. Trong tam gidc ABC, néu D la diém thudc doan BC va thod man —=—

thi AD la dudng phan giac cta goc A.

Tinh dd dai x trong Hinh 4.22.

Giai

Trong tam gidc MNP cé M/ la dudng phan giac cla goc M.

Do dé ta co:
P oML x 32
N MN 15 2z
15.32

Tudosuyrax=——"= =20.
24

Tinh d6 dai x trén Hinh 4.23.

3,5

4.5 5,6

E X F
Hinh 4.23

DC AC

N 15 / X P
Hinh 4.22
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4.10. Tinh d6 dai x trong Hinh 4.24.

X
Hinh 4.24

4.11. Cho tam giac ABC. Budng phan giac trong cla goc A cat BC tai D. Tinh do dai
doan thang DC biét AB=4,5m; AC=7,0 mva CB=3,5m (lam tron két qua dén hang
phan chuc).

4.12. Nha ban Mai & vi tri M, nha ban Dung & vi tri D (Hinh 4.25), biét rang ti giac ABCD
la hinh vuéng va M la trung diém clia AB. Hai ban di b véi cung mot van téce trén con
dudng MD dé dén diém /. Ban Mai xuét phat Iltc 7h. Hdi ban Dung phai xuét phat Itc
may gid dé gap ban Mai lGc 7h30 tai diém /?

(F ‘
I r
B e , A
—57 .
!
f £
i
G D
Hinh 4.25

EM CO BIET ¢

Puodng phan giac cla goc ngoai clia mét tam
giac (con goi la dudng phan giac ngoai) cling
co tinh chét tuong ty nhu dudng phan giac
trong. Cu thé la:

Trong hinh 4.26, AD'la phéan giac cla goc BAx

(dudng phéan giac ngoai clia AABC tai A), ta c6

116 thuc 2B _ AB
DC_ AC

Hinh 4.26
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LUYEN TAP CHUNG

Tim dé dai x trong Hinh 4.27.
Gii. (H.4.27)
Ta c6 AMN = ABC (gia thiét), ma hai géc nay & vi tri

20

déng vi nén MN // BC (dau hiéu nhan biét hai dudng
thang song song).

m?x\i =
/

Hinh 4.27
Suy ra %:% (dinh li Thalés trong tam giac),
16 20 16-15
hay —=—, X=— _—=12.
ay =15 suy ra 20

| Vidu2 A
Cho tam giac ABC véi dudng trung tuyén AM. Tia phan
giac clia géoc AMB cét canh AB tai D, tia phan giac cla
géc AMC cét canh AC tai E. Chiing minh DE // BC. D E

Gii. (H.4.28) m

Trong AAMB, MD la phan giac ciia AMB nén B —=
%:% (tinh chat dudng phan giéi’iong tam giac). (1) Hinh 4.28
Trong AAMC, ME la phan giac cta AMC nén
B _MA (tinh chat dudng phan giac trong tam giac). (2)
EC_MC gp g g giac).
Mat khac, MB = MC (do M la trung diém ctia BC).  (3)

: ) DA EA
Tu(1),(2)va(3)suyra —=——.

(1), (2) va (3) suy DB EC

Do dé DE // BC (dinh li Thalés dao).

Cho AABC vuéng tai A, dudng cao AH (H € BC). 2 K
Goi /va K |an lugt 1a trung diém ctia AH va HB. H
Chiing minh rang:

a) IK L AC; b) AK L CI. /
Giai (H.4.29) A

Hinh 4.29
a) Tam giac AHB c6 /14 trung diém clia AH, K 1a trung "

diém cla BH nén Klla dudng trung binh clia AAHB.



TU dé, suy ra Kl // AB (tinh chat dudng trung binh ctia tam giac).
Vi AB L AC (do AABC vubng tai A) nén K/ L. AC.
b) Tam gidc AKC c6: AH L KC (gié thiét);

Kl L AC (ching minh trén).

Vi AH cét Kl tai Inén | la triec tdm clia AAKC. Suy ra CI L AK.

4.13. Tim dé dai x trong Hinh 4.30

6 N X
Hinh 4.30

4.14. Cho ti giac ABCD, goi E, F, K lan lugt 1a trung diém ctia AD, BC, AC.
a) Ching minh EK// CD, FK /| AB.
b) So séanh EF va %(AB+CD).

4.15. Cho tam giac ABC, phan giac AD (D € BC). Budng thdng qua D song song véi AB
cat AC tai E. Chiling minh rang AY EE
AB EA

4.16. Tam giac ABC c6 AB=15cm, AC = 20 cm, BC = 25 cm. Budng phan giac cla goc
BAC cét canh BC tai D.

a) Tinh do dai doan thidng DB va DC.
b) Tinh ti s& dién tich ctia hai tam giac ABD va ACD.

4.17. Cho hinh binh hanh ABCD, mét dudng théng di qua D cit AC, AB, CB theo thi ty
tai M, N, K. Chiing minh riing: DM? = MN - MK.
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BAI TAP CUOI CHUONG IV

A. TRAC NGHIEM
4.18. Do dai x trong Hinh 4.31 bang

A. 2,75. B. 2.
C.2,25. D. 3,75. Hinh 4.31

4.19. Cho tam giac ABC. Goi H, K 1an lugt 1a trung diém cla AC, BC. Biét HK = 3,5 cm.
D6 dai AB bing
A. 3,5cm. B.7cm. C.10cm. D.15cm.

4.20. Cho tam giac ABC c6 chu vi la 32 cm. Goi M, N, P |an lugt 1a trung diém clia cac
canh AB, AC, BC. Chu vi cta tam giac MNP la

A.8cm. B. 64 cm. C. 30 cm. D. 16 cm.

4.21. Cho tam giac ABC c6 AB =9 cm, D |a diém thudc canh AB sao cho AD = 6 cm. K& DE
song song vGi BC (E thudc AC), ké EF song song v6i CD (F thudc AB). D6 dai AF bing
A. 4 cm. B. 5 cm. C. 6 cm. D.7cm.

4.22. Cho tam giac ABC can tai A c6 AB = 15 cm, BC = 10 cm, dudng phan giac trong
clia géc B céat AC tai D. Khi do, doan thang AD c6 do dai la

A.3cm. B. 6 cm. C.9cm. D. 12 cm.

B. TU LUAN

4.23. Cho géc xOy. Trén tia Ox, |dy hai diém A va B sao cho OA=2cm, OB =5 cm. Trén
tia Oy, 14y diém C sao cho OC = 3 cm. TU diém B k& dudng thang song song v6i AC
cat Oy tai D. Tinh d dai doan thang CD.

4.24. Cho tam giac ABC vuéng tai A. Goi D, E, Flan lugt la trung diém ctia AB, BC, AC.
a) Chung minh rang AE = DF.

b) Goi /1a trung diém clia DE. Chiing minh rang ba diém B, /, F thang hang.

4.25. Cho tam giac ABC, cac dudng trung tuyén BD va CE cét nhau tai G. Goi /, K 1an
lugt 1a trung diém clia GB, GC. Chiing minh ti giac EDK/ 1a hinh binh hanh.

4.26. Cho tam giac ABC, diém Ithudc canh AB, diém K thudc canh AC. K& IM song song
véi BK (M thudc AC), ké KN song song véi CI (N thudc AB). Ching minh MN song
song véi BC.

4.27. Bac Mén muén tinh khodng céch gitia hai vi
tri P, Q & hai bén bd ao ca. Bé lam diéu dé, bac
Mé&n chon ba vi tri A, B, C, thuc hién do dac va
vé mod phdéng nhu Hinh 4.32. Em hay gilp bac
Mén tinh khodng céach gitia hai diém P va Q.

Hinh 4.32
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"Muc dich cta truc
quan hoa di liéu
la co cdi nhin sau
sdc vé dir liéu,
khong phai dé co
mot bic tranh "

Ben Shneiderman,
Nha khoa hoc ngudi My

om0 Uy

R [ § THU THAP VA PHAN LOA

Khai niém, thuat ng@ Kién thirc, kindng

+ S0 liéu roi rac « Thuc hién va Ii gidi viéc thu thap di liéu.

- S0 liéu lién tuc - Phan loai 56 liéu rdi rac, s liéu lién tuc.
n THU THAP DU I.IEU

@ Thu thap di liéu

IEEE} Néu cac phuong phap thu thap dii liéu da duge hoc. M&i phucng phap cho mét vi du.

Thu thap dii liéu c6 thé 1a truc tiép hodc gian tiép.

« Thu thap dii liéu truc tiép la viéc thu thap di liéu thong qua quan sat, lam thi nghiém,
lap bang hoi, phong van,...

« Thu thap di liéu gian tiép 1a viéc thu thap di liéu ti nhitng ngudn cé sén nhu
sach, bao, mang Internet,...

Dé c6 thé dua ra cac két luan hop Ii, di liéu thu thap dugc phai ddm bao tinh dai dién

cho toan bd déi tugng dang dugc quan tam.
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BTETED Dé thu thap méi di lidu sau, ta nén lam thé nao? D6 la thu thap d liéu
truc tiép hay gian tiép?
a) D liéu vé xép hang FIFA clia bong da nam Viét Nam trong thdi gian gan day.
b) S6 liéu vé su phat trién chiéu cao clia mét giéng cay méi theo thdi gian.
Giai
a) D& thu thap dii liéu vé xép hang FIFA clia béng da nam Viét Nam trong thdi gian
gan day, cach tot nhat la ta vao website cta Lién doan Béng da Thé gidi (FIFA) tai dia chi
fifa.com/fifa-world-ranking/vie dé thu thap. Bay 1a phuong phap thu nhap di liéu gian tiép.
b) D& c6 s6 lieu vé su phat trién chiéu cao clia mét giéng cay mdi theo thdi gian, ta tréng
cay va dinh ki do chiéu cao, ghi lai két qua. Pay la phuong phéap thu thap dii liéu truc tiép.

Em hay cho biét phuong phap thu thap di liéu trong méi tridng hgp sau
la tryc tiép hay gian tiép.
a) Nam vao website clia Téng cuc Théng ké va ghi lai s6 quan/huyén cla céc tinh/
thanh phé thudc déng bang Béc Bo.
b) Thay gido day Giao duc thé chat da do va ghi lai thai gian chay cu li 1 000 mét cla
céac ban hoc sinh khoi 8.

a PHAN LOAI DU LIEU

[EGE Cho hai day dii liéu sau vé 5 hoc sinh.
(A) Chiéu cao (don vi: cm): 128,1; 132,9; 125,7; 131,3; 133,6.
(B) S6 mén thé thao hoc sinh biét chai: 2; 1; 5; 2; 3.
a) Hai day d liéu nay c6 phai la so liéu khong?
b) o chiéu cao (ki hiéu 12 h) mdt hoc sinh khac va héi vé s6 mén thé thao (ki hiéu 1a n)
ma em do biét choi.
+ h c6 thé nhan gia tri bat ki I6n hon 120 ¢m va nhd hon 150 cm dugc khéng?
+ n co thé nhan gia tri I6n hon 3 va nhé hon 4 dugc khong?

HI Sé liéu c6 thé nhan gia tri tuy y trong mot khodng nao dé dugc goi la sé liéu
lién tuc. SO liéu khéng phai la sé liéu lién tuc dudgc goi la sé liéu roi rac.

Chuay

1) Dang hay g&p cla s6 liéu lién tuc la sé liéu thu dudc tu cac phép do nhu chiéu
cao, can nang, nhiét do,...

2) Dang hay gép cla s6 liéu rdi rac la s6 liéu dém s6 phan ti clia mét tap nao do, chang
han s6 hoc sinh trong I6p hoc, s6 san phdm moét cong nhan lam dugc trong ngay,...

So d6 phan loai dii liéu /m\

D@ lidu 1a s (S8 liéu) Dl liéu khéng 1a s6

D liéu khong la so, D liéu khong la so,
khong thé sap th( tu c6 thé sép thu ty

S6 lidu roi rac S6 liéu lién tuc
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BTETEY V6i méi cau hdi sau, Quynh da hoi ba ban va ghi lai cau tra 16i.
a) Nha ban cé bao nhiéu chiéc ti vi? Két qua: 3; 52; 2.
b) Ban mat bao nhiéu thdi gian (don vi: gid) dé hoan thanh bai tap vé nha?
Két qua: 1,5; 2,3; 1,9.
M&i day di liéu trén thudc loai nao? Chi ra gia tri khéng hgp li néu cé.
Giai
a) D{ liéu thu dudgc la s6 liéu rdi rac. Gia tri 52 khéng hgp |i.
b) D{ liéu thu dugc la sé liéu lién tuc.

Vi méi cau hdi sau, An da hdi 5 ban va ghi lai cau tra 16i.
a) Ban n&ng bao nhiéu kildgam? K&t qua: 48; 51; 46; 145; 48.
b) Tén ban cé bao nhiéu chii c4i? Két qua: 4; 5; 6; 3; 5.
M&i day di liéu trén thudc loai nao? Chi ra gia tri khong hgp li néu co.

Em mudn udc lugng thdi gian tu hoc 6 nha (don vi: gid) cla cac ban trong I6p. Hay dua
ra cach thu thap di liéu va xac dinh xem du liéu thu dugc thudc loai nao.

5.1. D@ liéu thu dugc trong moi cau hdi sau thudc loai nao?
a) Ban cao bao nhiéu?
b) Mang dién thoai ban dang dung la gi?
c) Gia dinh ban cé bao nhiéu ngudi dudi 18 tudi?

5.2. Ghép cap cho phu hgp va ghi két qua vao vé.

a. S6 liéu rdi rac. A. Két qua danh gia clia 5 ban vé dé kiém tra hoc ki |
moén Toan: Kho, Rat khé, Trung binh, D&, Kho.

b. S6 liéu lién tuc. B. Nhiét do (°C) tai Nha Trang trong 5 ngay déu thang
6 la: 23,2; 25,7; 31,4; 27,3; 28,6.

c. Da |iéUJ khéng la sé, C. S6 hoat dong hé ma céc ban trong té tham gia:

khong thé sap thua tu. 2: 1:9:0: 4.

d. Di liéu khong la s6, c6 | D. Tén cac mén thé thao ma céc ban yéu thich nhat:

thé sap thu tu. Béng da, Cau léng, Cd vua, V6 thuat, Béng ban.

5.3. Nén st dung phuong phéap thu thap nao dé thu dugc méi dii liéu sau?
a) Tén cha 10 qudc gia c6 dién tich I6n nhat.
b) Y kién cla cac ban vé dia diém di tham quan tuan téi.
c¢) Chiéu cao cla cac cay cau giéng sau 6 thang tréng.
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118 iy piEN o0 LIEU BANG BANG, BIEU DO

Kién thic, ki nang
- Chuyén dif liéu tir dang biéu dién nay sang dang biéu dién khéc.
- Lua chon biéu dé phu hop vdi dit liéu cho trudc.

Bang duéi cho biét s6 lugng cac loai dong vat tai Thdo Cam Vién,
Thanh phé H6 Chi Minh vao ngay 14-7-1869, thdi diém Thao Cam Vién
chinh thiic mé clia don khach vao xem.

Loai dong vat Thu Chim | Bo sat

S6 lugng (con) | 120 344 45

Béng 5.1 (Theo cand.com.vn)

Té sé dung bidu dé cot dé biéu Biéu dién béng biéu dd
dién bang théng ké trén. tranh dugc khéng nhi?

Theo em, nhiing loai biéu dé nao phu hogp dé bidu dién di liéu trong
Bang 5.1? Ching ta cuing tim hidu trong bai hoc nay.

n LUA CHON BIEU PO TRANH HAY BIEU PO COT

I@ Lua chon biéu dé Vé ban dugc cia mét tran béng da
Cho biéu dé Hinh 5.1. 25
m Lap bang théng ké cho dii liéu dugc 20

: biéu dién trong biéu dé. Néu biéu
di&n di liéu nay béng biéu dé tranh

10
thi nén chon méi biéu tugng bidu | 2 s —]
dién cho bao nhiéu vé? 0. -:
m TI’Ong mét tré.n béng dé. khéC, 36 Vé 100 000 déng 150 000 déng 200 000 déng
100 000 ddng, 150 000 déng, 200 000 déng SR
Hinh 5.1

S0 lugng (nghin vé)
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ban dugc lan lugt 1a 10 300, 22 300, 4 100 vé. Néu dung biéu dé tranh dé biéu dién
thi méi biéu tugng biéu dién bao nhiéu vé? Phai vé bao nhiéu biéu tugng?

Nhan xét. C6 thé dung bidu dé tranh, biéu dé cot dé bidu dién sé Iugng cac loai déi
tugng khac nhau. Tuy nhién, khi dung biéu dé tranh ma phai vé rat nhiéu biéu tugng
thi ta nén dung biéu dé cot.

Nén chon biéu dé tranh hay biéu d6 cot dé biéu dién dii liéu Bang 5.1? Vé biéu dé dé.
a LUA CHON BIEU PO COT HAY BIEU PO POAN THANG

I@ Lua chon biéu dé
Biéu dé Hinh 5.2 cho biét can nang thai nhi chudn tai mét s6 thdi diém trong thai ki.

Can niang thai nhi chuén theo tuan tudi

4000
3500
3000
2500
2000
1500
1000

100 300
e Wl
8 12 16 20 24 28 32 36 40

Tuan tubi

3500

Céan nang (gam)

L R R R R L e R R R R R e

Hinh 5.2 (Theo vinmec.com)

IEEE) Ta c6 thé dung biéu dé doan thang dé biéu dién di liéu nay hay khéng?
IEE13 Bang sau cho biét can ning thai nhi chuén theo tuan tudi:
Tudi thai nhi | Can ning (gam) | Tudi thai nhi | Can nédng (gam) | Tudi thai nhi | Can nang (gam)

8 1 20 300 32 1700
9 2 21 360 33 1900
10 4 22 430 34 2100
11 7 23 500 35 2 400
12 14 24 600 36 2 600
13 23 25 660 37 2 900
14 43 26 760 38 3 000
15 70 27 875 39 3 300
16 100 28 1000 40 3 500
17 140 29 1100 41 3 600
18 190 30 1 300 42 3700
19 240 31 1 500 (Theo vinmec.com)

a) Ta c6 nén dung biéu dé cot dé biéu dién bang s6 liéu nay khong? Tai sao?
b) Biéu dé nao phu hgp dé biéu dién bang sé liéu nay?
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Nhan xét. Néu muén biéu dién su thay déi clia mét dai lugng theo thdi gian ta dung
biéu dé doan thdng. Khi s& Iugng thdi diém quan sét it ta cling ¢6 thé biéu dién béng
biu dé cot.

Chon bidu db phu hop nhat dé bidu dién di liéu vé tudi tho trung binh & mét s6 quéc gia
Pong Nam A nam 2019. Giai thich tai sao em chon bidu dé dé.

Quéc gia Indonesia | Myanmar | Thailand | Timor — Leste | Viét Nam
Tudi tho trung binh (nam) | 71,3 69,1 1.7 69,6 75,4

(Theo Bdo cdo ctia T6 chiic Y té Thé gidi)

Giai

Tudi tho trung binh ctia cac quéc gia khong phai 1a cac s6 nguyén nén biéu dé tranh
khong phi hgp. Ta khong thé dung biéu dé doan thang dé bidu dién vi trong di liéu
nay tudi tho trung binh khéng thay déi theo thdi gian ma thay déi theo quéc gia. Ta nén
dung bidu dé cot dé bidu dién dif lidu nay.

Luyén tap 2 S6 con bao trén toan cau

Cho biéu dé Hinh 5.3. il 130
a) Lap bang thong ké cho di liéu trong o
biéu dé. g mo
~ R 2 ~ R R ~ 1ra \ 2 100
b) Vé biéu do cét biéu dien du liéu nay. 2 %
Néu ta c6 dii liéu vé sé con bao hang nam -
trén toan cau ti nam 1970 dén nay thi ¢ 70

2014 2015 2016 2017 2018
Nam

nén dung biéu dé cot dé biéu dién khong?

Hinh 5.3 (Theo unicef.org)

B LUA CHON BIEU PO COT KEP HAY BIEU PO HINH QUAT TRON

@ Lua chon biéu 46
: Cho bang théng ké vé cd 4o cta hoc sinh I6p 8A nhu trong Bang 5.2.
IEEE) Nén dung biéu dé nao dé biéu C5 40

dién di liéu da cho va giai thich | Gidi tinh - -

tai sao trong céc trudng hgp sau: L6n (L) | Trung binh (M) | Nho (S)
a) So sanh ti 1& hoc sinh cla Nam 10 8 &
I6p 8A theo cd 40? NG 5 12 6

b) So sanh s6 lugng c& 4o Téngs6 | 15 20 10
mé&i loai ca nam va nii? Bdng 5.2

Nhan xét. Khi muén so sanh hai tap dii liéu véi nhau ta dung biéu dé cot kép. Khi muén
biéu dién ti 1& cac phan trong téng thé ta dung biéu dé hinh quat tron.
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v M6t nhém nghién cliu da phdng van 1 000 ngudi tré tudi vé sé cudn sach da doc trong
thang trudc thu dugc két qua sau:

Ti 18 ngudi tré tudi
Trén 2 theo sé lugng sach doc thang truéc

S6 cubn sach 0 1-2

S6 ngudi 350 | 500 150

O Khédng doc cudn nao

[ Poc 1 -2 cudn

a) Néu ta mudn biéu dién ti 1& ngudi tré tudi ‘
O Poc trén 2 cudn

trong téng s6 1 000 ngudi dugc hdi theo s6
cudn sach ho da doc trong thang trudc thi
nén dung biéu dé nao? s

b) Tinh ti 1& phan tram ngudi tré tudi theo s6 cuén sach da doc trong thang trudc, vé
lai va hoan thién biéu dé trén Hinh 5.4 vao v4.

Giai

a) Vi ta muén biéu dién ti I& ngudi tré tudi theo sé lugng sach da doc thang trudc so
véi tdng s6 ngudi tré tudi dugc hdi nén ta dung biéu dé hinh quat tron.

b) Téng s6 ngudi tré tudi dugc khao sat 1a 1 000 (nguidi).

Ti 1& ngudi tré tudi thang truéc khéng doc

50 Ti 18 ngudi tré tudi
1000 =35%. Ti lé nguai theo sé lugng sach doc thang truéc

tré tudi thang truéc doc tii 1 dén 2 cudn sach la q

900 _ 5005, i Ié ngudi tré tudi thang trudc
1000 7

o - N 0y
cudn sach nao la:

M Khéng doc cudn nao
M BPoc 1-2cubn

Boc trén 2 cubn
a " P + = 15(y
doc trén 2 cudn sach la 1000 o,
Biéu d6 da hoan thién dudc cho nhu Hinh 5.5. Hinh 5.5

Bang thong ké sau cho biét mat dé dan sé (ngudi’/km?) tai ba vung kinh té xa hdi trong
hai nam 2009 va 2019.

Vung kinh t€ xa hi Doéng bang Bac Trung bd va Déng bang
Nim song Hong | Duyén hai mién Trung | séng Cliu Long
2009 930 196 424
2019 1060 211 423

(Theo Bdo cdo téng diéu tra dén sé ndm 2019)
Muén biét sau 10 nam mat do dan sé thay déi thé nao & méi viing, ta nén st dung biéu
dé nao?
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14
% Thi thach nhé
Trd lai bai toan mé dau, véi di liéu trong Bang 5.1.

T6 8 dung bidu dé cot Viéc lya chon biéu dé nao

T6 s& dung biéu dé hinh 8y di
dé bidu dién di lidu e dgb"’ o dé biéu dién khéng chi phuy
trong Bang 5.1. GHpEHQEaR MBCIER: thuéc vao di liéu ma con
phu thudc vao muc dich cta

ngudi dung!

Em Ung h Vudng hay Tron?

5.4. Biu dé Hinh 5.6 biéu dién s6 lugng cac ban I6p 8A TiéhgAnh | © ©
tham gia cac cau lac bé. V& thuat © © ©
a) Cho biét day la biéu dé gi? Méi biéu tuong (ing véi Nghé ﬂ'mét © ©
bao nhiéu hoc sinh?

b) Lap bang thdng ké va vé biéu dé cot biéu dién di liéu nay.

Hinh 5.6 (M6i () (ing v&i 3 ban)

5.5. Bang thdng ké bén cho biét s6 | panh gia | R&tt6t | T6t | Trung binh | Kém
lugng khach danh gia chat lugng =
dich vu cia mot khach san. S0 lugng 5 20 10 5

a) V& bidu dé tranh, biéu dé cot biéu dién bang théng ké trén.

b) Néu muén biéu dién ti I& khach hang danh gia theo cac mic danh gia trén, ta can
dung bidu dé nao dé biéu dién?

-4 R S
5.6. Cho biéu do Hinh 5.7. Sé lugng huy chuong cliia doan thé thao My va
Hay lap bang théng Nhat Ban tai Olympic Tokyo 2020

ké bidu dién s6 % . 7
lugng huy chuong 40
cac loai clua doan o
SR € 30

thé thao My va vé g
biéu dé cot biéu dién 12 20 - "

2 oy mNhat Ban
bang thong ké nay. -

0_ T
Vang Bac Béng
Huy chuong

Hinh 5.7 (Theo olympics.com/tokyo-2020)
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5.7. Bang sau cho biét khéi lugng gidy vun céac I6p khéi 8 da thu gom dugc.

Lép 8A 8B 8C 8D

Khéi lugng (kg) 12,7 16,8 15,5 14,3

Lua chon biéu dé phu hop biéu dién bang théng ké nay. Vé biéu dé do.

5.8. Bang théng ké sau biéu dién s6 huy chuong vang trong hai ki SEA Games nam
2017 va 2019 cla doan thé thao Viét Nam, Thai Lan.

SEA Games 2019 | SEA Games 2017

Viét Nam 98 58

Thai Lan 92 72

Theo Website chinh thiic cdc Dai héi thé thao Déng Nam A ldn thir 29, 30.

a) Vé biu dé dé so sanh s6 huy chuong clia méi quéc gia dat dudc qua hai ki SEA Games.
b) V& biéu dé so sanh s6 huy chuong clia Viét Nam va Thai Lan trong méi ki SEA Games.

5.9. Biu dé Hinh 5.8 cho biét ti &8 mdi loai qua ban dugc ctia mot clia hang. Gia sii clia
hang ban dugc 200 kg qua cac loai. Lap bang théng ké cho biét sé lugng méi loai qué
clia hang ban dugc. V& biéu do cot bidu dién bang théng ké nay.

Ti I&8 méi loai qua ban dugc

HLé
W Téo

' Nhéan
¥ Nho

Hinh 5.8
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S4B pHAN TicH SO LiEu THONG KE DUA VAO BIEU DO

Kién thic, kinang

- Phat hién va gidi quyét dugc van dé, quy luat don gian dua trén phan tich s6 liéu.

- Nhan ra tinh hop li cia dii liéu dugc biéu dién.

- Nhan biét mai lién hé giiia thong ké véi nhiing kién thiic trong cdic mon hoc khac trong Chuang trinh l6p 8.

ﬂ CAC LUU Y KHI POC VA DIEN GIAI BIEU PO

BT cho hai bidu dé sau:

Ti 1& hoc sinh kha, gidi Ti I& hoc sinh kha, gidi
82,5 100 ff ——
82 81
— 82 i - 2 80 § = —
S 2 |
~ 81,5 1 =" 60—
< 81 @ ‘
= 8 - = 40 —l
80,5 —— - — — 20+ il
80 ! 0 -l |
2019 -2020 2020 -2021 2019 -2020 2020 -2021
Nam hoc Nam hoc
a) b)

Hinh 5.9
a) Hai biéu dé trén c6 biéu dién cung mot tap dii liéu khéng? Lap bang thdng ké cho
did liéu doé.
b) Trong méi biéu dé, so sanh ti 1& chiéu cao hai cot va ti 1& sé liéu ma hai cot nay biéu
dién. Gidi thich tai sao c6 su khac nhau dé.

Giai N&m hoc 2019 — 2020|2020 — 2021
a) Hai biéu dé biéu dién cung métdi | TiIé hoc sinh
liéu. Bang théng ké cho dii liéu nay la: | kha, gidi (%)

81 82

b) Trong Biéu dé b) ti & chiéu cao hai cdt xanh va vang bang véi ti 1& s6 liéu ma ching
7 > 2 . 2 ~ - ~ A ~ b .
biéu dién (bang %). Trong Biéu dé a) cot mau xanh cao gap déi cot mau vang nhung

s6 lieu ma né biéu dién (82%) khéng gdp déi s6 liéu cét mau vang biéu dién (81%).
C6 su khac nhau nay trong Biéu dé a) 1a do géc cla truc diing khéng phai la 0.
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Nhan xét. Trong bidu dé cot, khi gbc ctia truc diing khac 0 thi ti 1& chiéu cao ctia cac
cot khong bang ti 1& s6 lieu ma chung biéu dién.
Dua trén di liéu khao sat vé moén an Viét Nam dugc ua thich, mot cong ty
du lich da vé hai biéu dé sau:

Mén &n Viét Nam dugc ua thich Mén #n Viét Nam dugc ua thich

990 987 1200
& - 972 987 955
< 972 S 800 B B
€ 970 | mPhd P 6004 B
S \ ‘S 400 - EE W ER L
B 1 mNem = ! | E—
S 960 955 - g 203 HNem
o) nh mi o) ' ‘ ’ Banh mi
0 950 - R %) Phd Nem Banh mi

Moén an Mon an
a) b)
Hinh 5.10

a) Hai bidu dé nay biéu didn cling mét di liéu khéng? Lap bang théng ké vé di liéu do.
b) Trong Biéu dé a), ti 1& chiéu cao gilia c6t mau xanh va cot mau vang cé béng ti 1&
hai s6 ma ching biéu dién khéng? Giai thich tai sao.

BETEY cho hai bidu dé sau:

GDP Viét Nam , GDP Viét Nam
300 ‘
8250 § 1
© s |
«© |
200 - it -
& E
o 150 a
S 3
S 100
50 :
o - o ] < [T} © o Ov-vamOI\oocna
>~ - — — -~— P v N PR g, g Yes, D gEe e g ges e
S R IRERE g SRRIQAR]IR]RRR
Nam Nam
a) b)

Hinh 5.11. Theo Ngén hang thé giéi (data.worldbank.org/)

So sanh do déc ctia doan thang cudi cling trong hai biéu dé nay. Giai thich tai sao Bidu dé
a) dé lam cho ta hiéu 1dm réing GDP ctia Viét Nam nam 2020 ting dét bién so vdi trudc dé.
Giai

Poan cudi cling trong Biéu dé a) c6 do déc I6n hon dé déc clia doan cudi cling trong Bidu
dé b). Nhin vao Biéu dé a), ta c¢6 thé cho 1a GDP Viét Nam trong nam 2020 tang rat manh
s0 vdi trudc do, nguyén nhan la do trong biéu dé nay truc ngang dudc chia i 1& khéng déu
nhau gilia cac doan (truéc nam 2020 la nam 2016).
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Nhan xét. Trong biéu dé doan thdng, khi cac diém quan sat trén truc ngang khong
déu nhau, ta khong thé dua vao do déc dé két luan vé téc do tang, gidm cla dai lugng
dugc biéu dién.
Cho hai biéu dé sau biéu dién s& Iugng ngudi th&t nghiép tai mét thanh
phd trong giai doan tir 12/2007 dén 6/2010.

S6 ngudi that nghiép S6 ngudi that nghiép
14 L 14 13
S 12 14 e =12 1
> o A~/ 'g 9 /
10 o 10
= 7/ 2, /
= 8 4 £ 8 7
o 4 y=r
5 2 4
= 2 =
© 04— ‘ % -
~ © © =) U —
8 8 S S : ' ' —
8 Q8 « [ 12/2007 3/2008 11/2008 6/2010
§ & = ©
Thdi gian Thdai gian
a) b)
Hinh 5.12

Hay giai thich tai sao xu thé ctia hai biéu dé lai khac nhau. P& thdy dudc xu thé cla
s6 lugng ngudi that nghiép, ta nén dung biéu dé nao?

B POC VA PHAN TiCH SO LIEU TU BIEU PO

m Céc biéu dé sau cho biét cdu tric dan s clia Viét Nam cac ndm 2010 va 2020.

Cau tric dan sé Viét Nam nam 2010 Cau tric dan sd Viét Nam nam 2020

6,49% 7,87%

m0-14 tudi
m15 - 64 tudi
m Trén 64 tudi

=0 -14 tudi
m15 - 64 tudi
mTrén 64 tudi

Hinh 5.13. (Theo statista.com)
a) Nhan xét vé su thay déi ti [& ngudi thudc nhém tudi lao dong chinh (15 - 64 tudi) sau
10 nam.

b) Nam 2020 dan s6 Viét Nam la 97,41 triéu ngudi (theo statista.com). Tinh s6 lugng
ngudi thuéc méi nhém tudi trén.
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Giai

a) Sau 10 nam, ti I& ngudi thudéc nhém tudi lao dong chinh (15 - 64 tudi) giam tu
69,88% nam 2010 xudng con 68,94% nam 2020.

b) Nam 2020, ti 1& ngudi thuéc nhém tudi 0 - 14 tudi 1a 23,19%, do dé s6 ngudi thudc
nhém tudi nay la 97 410 000 - 23,19% = 22 589 379 (ngudi).

Ti 1& ngudi thuéc nhém tudi 15 - 64 12 68,94%, do dé s6 ngudi thudc nhém tudi nay 1a
97 410 000 - 68,94% = 67 154 454 (ngudi).

Ti 1& ngudi thudc nhém trén 64 tudi la 7,87%, do dé s6 ngudi thudc nhém tudi nay 1a

97 410 000 - 7,87% = 7 666 167 (ngudi).

Chu y. Khi phan tich s6 liéu, ta c6 thé két hop thong tin ti hai hay nhiéu biéu dé.

Cac biéu dé sau cho biét co cdu nang lugng dudc khai thac, san xudt trong
nudc cac nam 2018 va 2019.

Nam 2018 Nam 2019 (don vi: KTOE)
m Than mThan
= DAu tho mD4&u thd
» Khi thién nhién m Khi thién nhién
mNhién liéu m Nhién liéu
sinh hoc sinh hoc

Hinh 5.14 (Theo Téng cuc Théng ké (1 KTOE tuong duong 1000 tdn dau))
a) Lap bang thdng ké cho biét co cu nang lugng dudc khai thac, san xuét trong nudc
(theo ti 1é %) nam 2019.
b) Nhan xét vé su thay déi co cdu nang lugng dudc khai thac, san xuét trong nudc nam
2019 so vGi nam 2018.

BT cho biéu dé sau biéu dién s6 gio ban ngay trong cac thang tai hai dia diém.

S& gid ban ngay theo thang

20
18 |

s=g== Canberra
ejii= Moscow

S gid ban ngay
=

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
Thang

Hinh 5.15 (Theo weatherspark.com)
a) Lap bang théng ké cho s6 liéu dugc biéu dién trén biéu dé.

1102



b) Dya vao biéu dé, cho biét vao hai thang nao trong ndm sé gid ban ngay & hai noi
gan nhu nhau. Vi sao?
c) Nhan xét va giai thich su khac nhau vé xu thé thay déi s gid ban ngay trong nam.

Giai
a) Bang théng ké vé so gid ban ngay theo thang tai Canberra va Moscow.

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 [10 | 11 | 12
Canberra (gi©) | 14,2|13,4(12,3|11,2(10,3| 9,8 |10,1|10,9(11,9| 13 | 14 |14,5
Moscow (gio) | 7,8 | 9,7 |11,9/14,3|16,4(17,5/16,8/14,9|12,7|10,4| 8,3 | 7,1

b) Hai dudng cat nhau vao khoang thang 3 va thang 9 nén vao hai thang nay sé gio
ban ngay tai hai dia diém gan nhu nhau.

c) Tu thang 1 sé gid ban ngay tai Canberra giam, dat muc thdp nhat vao thang 6, sau
dé lai tang. Tu thang 1 s6 gid ban ngay tai Moscow tang, dat miic cao nhéat vao thang
6, sau do lai gidm. Su bién déi vé sé gid ban ngay theo thang tai hai dia diém nay
ngugc nhau do hai thanh phé Canberra va Moscow nam & hai ban cau.

Chu y. B8 so sanh su thay déi theo thdi gian ciia hai hay nhiéu dai lugng, ngudi ta
thudng biéu dién chiing trén cung biéu dé.

BN LY Cho biéu dé sau:

Téc dod gio theo thang

16 -
a1 g
2 12 a
E ,
0 10
O gl
= 8. e=fm=Nha Trang
S .
2 | sl H 2 NG
© 4

2

0,

1 2 3 45 6 7 8 9 10 11 12
Thang

Hinh 5.16 (Theo weatherspark.com (téc dé gié duoc do & dé cao 10 m trén mdt dat))

a) So sanh téc do gié trong cac thang tai hai thanh phé nay. Giai thich sy khac
nhau do.
b) O Nha Trang, 6 thang gi6 thi manh nhét la nhiing thang nao?
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5.10. Biéu dé cot (H.5.17) biéu
dién s6 tién méi ngudi trong
nhém hoc sinh ¢6é dugc nho
ban phé liéu.

a) SO tién cua Tuyét c6 gap

d6i s6 tién clia Khanh khéng? 20

Tién ban phé liéu cha céac ban trong nhém

360 |

340 |

320 |
300

260

Giai thich tai sao.

b) Lap bang théng ké cho sé
tién méi ban c6 dugc nhd ban

240

Sétén (nghin déng)

220
200

.

P Binh Tuyét Khanh Hai
phé liéu. i
e s Hinh 5.17
5.11. Cho hai biéu d6 (H.5.18)
Doanh thu ciia nha may Doanh thu ctia nha may
38 40 |
= S a3 - 38
RCC) 36 kg 30 - e 34 ,5
Lo ] © 30
s o S 20
= =
'E 32 -E 10
g (4]
a 30 ‘ : , 8 o : ; ‘ ‘
2017 2018 2019 2020 2021 2017 2018 2019 2020 2021
Nam Nam
a) b)

Hinh 5.18

a) Doanh thu clia nha may trong Biéu dé a) ¢6 ting nhanh hon doanh thu ctia nha may

trong Biéu dé b) hay khéng?

b) Hai biéu dé nay cé cung biéu dién mot day sé liéu khéng?
c) Giai thich tai sao hai dudng gap khuc trén hai biéu dé c¢6 dé déc khac nhau.

5.12. Cho biéu dé (H.5.19)

j 104

Ti lé dat riing trén tdng dién tich dat
56 -
54 - 53,5 53 52,5
52 - B & 50
= 50
© 48 - ,
= 464 - e — Viét Nam
44 G 9 = 46,4 46,5  ==lllm Indonesia
, 454
44 .5 449 z
ap =%
40 - i ; ; . T
2013 2014 2015 2016 2017
Nam

Hinh 5.19 (Theo theglobaleconomy.com)



a) So sanh ti 1& dién tich dat riing trén téng dién tich dat ctia hai nuéc.

b) Cho biét xu thé tang, gidm ctia ti 1& dién tich d&t riing trén t6ng dién tich d&t clia méi nudc.
c) Lap bang théng ké vé ti I& dién tich d4t riing ctia Viét Nam trén téng dién tich dat
gua cac nam.

d) Téng dién tich dat clia Viét Nam, Indonesia tuong (ing 1a 331 690 km?2; 1 826 440 km?2.
Tinh dién tich dat riing ctia Viét Nam, Indonesia nam 2017.

5.13.Biéu dé (H.5.20) cho
biét c¢d cdu GDP cula
Viét Nam nam 2021.

a) Linh vyc nao déng gop
nhiéu nhat vao GDP, véi
bao nhiéu phan tram?

b) GDP Viét Nam nam
2021 1a 0,4 nghin ti dé la
My. Linh vyc dich vu déng
gbp bao nhiéu ti do6 la My?

Cd cdu GDP Viét Nam nam 2021

® NOng, 1am nghiép va thuy san

m Cong nghiép va xay dung

= Dich vu

M Thué s&n phédm trif trg cdp san phdm

Hinh 5.20 (Theo Téng cuc théng ké)

5.14. Cho biéu dé (H.5.21)

Thi phan xuét khiu gao

30% -
25% -
% 20% -+
°0
o 15% 1—=59r 14/—1'—2—5/"
‘= 3 HViét Nam
= 10% | T =
B Théai Lan

5%
0%

2017 2018 2019 2020

Nam

Hinh 5.21 (Theo ap.fftc.org.tw/)

a) Nhan xét vé xu thé cla thi phan xuat khdu gao ctia Thai Lan trong cac nam ti 2017
dén 2020.

b) Lap bang théng ké thi phan xu4t khdu gao ctia Viét Nam trong giai doan nay.
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LUYEN TAP CHUNG

m An phét phiéu diéu tra sau cho 200 ban trong trudng dé thuc hién khao sat.

Ban lo lang diéu gi vé Covid-19?
(Khoanh tron vao lua chon. Co thé c6 nhiéu lua chon)
A. Ban than bi nhiém
B. Ngudi than bi nhiém
C. Anh hudng dén viéc hoc
D. Van dé khac

An théng ké két qua va thay c6 96 lua chon A, 136 Iya chon B, 124 Iya chon C.
a) Giai thich tai sao téng s6 Iua chon I6n hon s6 ban dugc hai.

b) An da biéu dién ti I& hoc sinh da lua chon A, B, C bng biéu dé hinh quat tron sau:

Ban lo l&ng diéu gi vé Covid-19?

® Ban than bi nhiém
m Ngudi than bi nhiém
= Anh hudng dén viéc hoc

Hinh 5.22
Biéu dé An sl dung c6 phu hgp khong?
c) An phai dung biéu dé nao dé bidu dién? V& biéu dé dé.
Giai
a) Téng s6 Iya chon 14 96 + 136 + 124 = 356 16n hon s6 ban dugc hdi vi méi ban ¢
thé c6 nhiéu lua chon.

b) An sii dung biéu dé hinh quat tron (H.5.22) la khéng phu hop vi biéu dé hinh quat
tron bidu dién ti 1& cac phan trong téng thé, téng ti 1& clia cac phan luén 1a 100%.

c) N&u mudn biéu dién ti 1& hoc sinh da lua chon A, B, C thi An nén dung biéu dé hinh
c6t (H.5.23) sau:
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Ban lo lang diéu gi vé Covid-19?

80%
70%
60%
50%
40%
30%
20% -
10%

0%

68%

Tilé

Ban than bi nhiém Ngudi than bi nhiém  Anh hudng dén
viéc hoc

Lua chon

Hinh 5.23

m Biéu dé sau cho biét nhu cau vé lugng nudc tusi (don vi: m3/ha) tai luu vuc
- séng Héng va séng Cliu Long trong cac ndm cé lugng mua trung binh.

Nhu céu lugng nudc tuéi & luu vuc séng Héng
va séng Cliu Long

N
6]

19,6

N
o

Vil 15,1

—
o

s LUU VUC SONG HONG

13,1° ———
12,1 111

=== /U vUC sOng Clu Long

(&)

Lugng nudc (m3/ha)
=

o

2001 2010 2020
Nam

Hinh 5.24 (Theo vietham.opendevelopmentmekong.net/)
Khong can nhin vao sé liéu cu thé, hay cho biét:
a) Xu thé theo thdi gian clia cac day s6 liéu dugc biéu dién.
b) Nhu cau vé lugng nudc tudi & luu viic sébng nao I6n hon.
Giai
a) Hai day s liéu vé nhu cau lugng nudc tuéi & luu vic séng Hong va séng Cliu Long
déu c6 xu huéng giam, tii trai qua phai dudng biéu dién hai day sé liéu nay di xudng.

b) Nhu céu vé nudc tusi & luu vic séng Cliu Long 16n hon & luu vuc séng Héng do
dudng mau dé nam trén dudng mau xanh.
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5.15. Mdi di liéu sau day thudc loai nao? Nén dung biéu dé nao dé biéu dién di liéu dé.
a) Tudi tho trung binh cia ngudi Viét Nam trong 30 nam tif nam 1989 dén nam 2019.
b) S6 ban thang ma méi ddi bong chau A ghi dudc tai World Cup 2022.

5.16. Bang thdng ké sau cho biét ti & dong gép vao GDP toan cau cla Viét Nam trong
mot s6 nam.

Nam 2011 | 2012 | 2013 | 2014 | 2015 | 2016 | 2017 | 2018

Ti 1€ (%) 0,16 | 0,18 | 0,19 | 0,20 | 0,23 | 0,24 | 0,24 | 0,25

(Theo theglobaleconomy.com)
a) Chon biéu dé phu hop dé bidu dién bang théng ké nay.
b) Cho biét xu thé vé ti 1&é dong gbp cta Viét Nam vao GDP toan cau.

5.17. S6 hoc sinh cla ba trudng Trung hoc co sé trén dia ban dang ki tham duy giai chay
viét da do quan t8 chiic dugc cho trong bang sau:

Trudng Doan Két | Binh Minh | Hoa Binh

S6 lugng hoc sinh déang ki 13 47 183

Theo em nén st dung biéu dé tranh hay biéu dé cot dé biéu dién dii liéu nay? Tai sao?

5.18. Doanh thu (don vi: ti ddng) cla hai chi nhanh mét céng ty trong nam 2021 va 2022
dugc cho trong bang sau:

Nam
Chi nhanh
2021 2022
Ha Noi 6 8
Thanh phé H6 Chi Minh 10 12

Lua chon va vé bidu dé dé so sanh doanh thu ctia hai chi nhanh nay trong hai nam
2021 va 2022.
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BAI TAP CUOI CHUGNG V

A. TRAC NGHIEM
Chon phuong an ding trong méi cau héi sau:
5.19. D{ liéu nao sau day la sé liéu lién tuc?
A. D{i liéu vé tén cac van dong vién Viét Nam tham dy SEA Games 31.
B. Dii liéu vé két qué danh gia hiéu qua cla chuong trinh day hoc trén truyén hinh.
C. Dii liéu vé can nang ctia 200 con ca chép sau 6 thang nudi.
D. D{i liéu vé s6 ngudi bi mac Covid-19 trong gia dinh cla cac ban trong I15p.
5.20. An diing tU xa va ghi lai xem ban nao di sang dudng s dung cau vugt khi tan
trudng. Phuong phap An thu thap da liéu la:
A. Tl ngudn cé san. B. Quan sat. C. Lap bang hai. D. Phéng van.
5.21. Trong biéu dé cét véi gbc truc ding khong bét dau tii 0, khdng dinh nao sau day
khéng dung?
A. Cot cao hon biéu dién s6 liéu I6n hon.
B. Hai cot cao b&ng nhau biéu dién s liéu bang nhau.
C. Cot thap hon biéu dién s6 liéu bé hon.
D. Ti lé chiéu cao cla hai cot bang ti 1& hai s6 liéu dugc biéu dién.
5.22. P& biéu dién ti 1& clia cac phan trong téng thé ta dung biéu dé nao sau day?
A. Biéu dé tranh. B. Biéu dé c6t.
C. Biéu dé doan thang. D. Biéu dé hinh quat tron.
5.23. D& biéu dién su thay déi clia mét dai Iugng theo thdi gian ta dung biéu dé nao sau day?
A.Biéu db cotkép. B.Biéuddtranh. C.Biéudd doanthang. D.Biéu dé hinh quat tron.

B. TU LUAN
5.24. Cho hai biéu dé
S6 san pham ban dugc theo thang S6 san pham ban dugc theo thang
8 = 18
= = 16
z 6 S 14
=4 = 12
== & 2 10
o o 8
= S
g 2 6
= 0
o) w 4
w 0 T T T T T T T T T T T T 2‘ T T T T T T T T T T T
1234567 8 9101112 12345678 9101112
Théang Thang
a) b)
Hinh 5.25
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a) Lap bang théng ké cho dif liéu dugc bidu dién trong méi biéu dé.
b) D liéu biéu dién trén hai biéu dé cé nhu nhau khéng? Giai thich tai sao hinh dang
hai dudng gép khuc trén hai biéu dé lai khac nhau.

5.25. Khéi 8 t6 chtic gidi béng da véi 5 doi tham du la cac déi bong clia cac I16p A, B, C, D, E.
Trudc khi gidi dau dién ra, Binh mudn thuc hién khao séat duy doan cla cac ban vé doi
béng voé dich giai dau.

a) Theo em Binh c6 thé thuc hién khao sat theo nhiing cach nao?
b) D{ liéu Binh thu dugc thudc loai nao?

5.26. Ban Binh tién hanh khao sat dy doan nhu trong Bai 5.25. Gia st Binh thu dugc két
quanhusau: A,B,A,A,A,A,A,B,D,B,A A B,D,D, A, A, B, D. Lap bang thong ké
vé s6 lugng du doan vé dich cho mbi doi.

a) C6 thé dung biéu dé nao dé biéu dién dii liéu trong bang théng ké thu dugc.
b) Néu mudn biéu dién ti 1& cac ban dugc hdi du doan méi doi vo dich thi nén dung
biéu dé nao?

5.27. Bang théng ké sau cho biét sé Iugng hoc sinh clia cac I6p khdi 8 tham gia cac cau
lac bo Thé thao va Nghé thuat ctia trudng.

Lép
Caulan b 8A 8B 8C 8D
Thé thao 8 12 10 5
Nghé thuat 16 4 8 8

a) Lua chon va vé bidu dé dé so sanh sé lugng hoc sinh tham gia hai cau lac bd nay
4 tuing I6p.

b) Lua chon va vé biéu dé biéu dién ti 1é hoc sinh cac I6p tham gia hai cau lac b trong
s6 cac hoc sinh khéi 8 tham gia hai cau lac bd nay.
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St dung cong thiic 1ai kép dé tinh so tién thu duoc (ca von lan |ai) sau N Ki gui tiét kiém.

Gi tiét kiém |2 hinh thic khach hang gli nhiing khodn tién dé danh vao
ngan hang véi muyc dich tiét kiém va nhan vé mot khoan Igi nhuan. Mot
hinh thic phé bién |a gi tiét kiém c6 ki han.
Trong bai nay, cac em sé lam quen vdi cong thic lai kép dé tinh sé tién
thu dudc (ca vén lan lai) sau N ki gi tiét kiém.
Chuan bi
- Bang lai suat gii tiét kiém cia mot s6 ngan hang;
- May tinh cam tay.
Thuc hién

Chia I8p thanh bén nhém, hai nhém thuc hién Dy an 1, hai nhém thyc hién Dy an 2
va trinh bay két qua trudc ca 16p. Trudc dé, ca I6p cling thuc hién HP dé tim hiéu céng
thiic |ai kép khi gui tiét kiém cé ki han.
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W) Bai toan gui tiét kiém cé ki han

Ngan hang thudng tinh 1ai sudt cho khach hang theo
thé thuic /ai kép theo dinh ki, tc la néu dén ki han ngudi
gui khéng rut lai ra thi tién 1ai dugc tinh vao von cua ki
ké ti€p. Mot ngudi glii vao ngan hang P déng, véi lai
suat hdng thang |a r (6 day r dugc biéu thi duéi dang
s0 thap phan).

a) Tinh s6 tién ngudi dé nhan dugc sau 1 thang.

b) Tinh s6 tién ngudi dé nhan dugc sau 2 thang.

c¢) Tinh s6 tién ngudi dé nhan dugc sau 3 thang.

d) Bua ra cong thic tinh sé tién ngudi d6 nhan dugc sau n thang.

N&u mot khoan tién géc P dugc gui tiét kiem theo hinh thiic |1ai kép theo dinh ki vi lai
suét rméi ki thi téng sé tién A nhan dugc (ca vén I&n I&i) sau N ki gli cho bdi céng thiic
lai kép sau: A=P(1+r)".

Chu y. Trong thuc t€, ngan hang c6 nhiéu ki han gui ti€t = nNgan hang thuong cong bs
klém dé khach héng lua chon va thUdng Céng bé lai |ai suat nam dudi dang phén
suat nam (muc lai suat tuy thudc vao ki han, néi chung  tram. Lai suét r = 6% nghia
ki han cang dai thi |ai suét cang cao). Khi d6, ta c6 thé |5 ; _ge - _0.06.
st dung cong thic sau: 00

N&u mot khoan tién gbéc P dugc gui tiét kiem véi lai suat hang nam r, dugc tinh Ii n 1an

N
. & o R a 2 o~ = ~ b Dy . r
trong mét nam, thiténg sé tién A nhan dugc (ca vén 1an 1ai) sau N ki guila: A = P(1 +;) .

Duan1
Bac Hung mudn gUi tiét kiém 300 triéu dong ki han S6 tién 1ai = Téng s6
12 thang. Dya vao bang lai suat ma cac ngan hang tién nhan dugc - S6 tién
cong bé tai thoi diém hién tai, hay tinh sé tién lai g6c ban dau.

ma bac Hung nhan dugc khi gli cho mdi ngan
hang. TU d6 tu van ngan hang gui tiét kiém cho bac
Hung (gia st uy tin va chét lugng dich vu cla cac
ngan hang la nhu nhau).

Du an 2
Bac Huong cé 250 triéu déng mudn gui tiét kiém & mét ngan hang va hai nam sau méi
c6 nhu cau st dung s6 tién nay. Dua vao bang lai sudt ma ngan hang cong bd tai thoi
diém hién tai, hay tu van cho bac Huong phuong an gi tiét kiém dé sé tién 14i thu
dudc sau hai nam gi tiét kiém la I16n nhat.
3 day, gia sl cac lai sut da cong bé 1a khéng thay ddi trong subt qua trinh bac Huong
gui tiét kiém.
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Va1 PHAN MEM GEOGEBRA

Muc tiéu
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THUC HIEN TINH TOAN TREN DA THUC

St dung phan mém GeoGebra dé tinh toan cac phép tinh trén da thic.

€7 GeoGebra
Khdi doéng phén mém GeoGebra File Edit View Options Tools Window Help '
, chon View — Complex & —_— R
Adaptive System (CAS) dé thuc - | L= -_Spreadsheet SRR
hién tinh toan cac phép tinh trén l“ Chs CwiShR® |
da thuc. @ Graphics Ctri+Shifte1

1. Céng, trii, nhan da thic: Nhap bidu thic trén
dong Iénh cla clia s CAS, két qua sé dudgc hién
thi ngay bén dudi.

1 Y4 (xey+y) = (x+y) -y -y?)

2. Khai trién cdc biéu thiic c6 chia tich hodc luy thiia:
S dung lénh Expand(<biéu thiic can khai trién>).

| Expand ((2a - 3b)3)

~ 8a’—36a’b+54ab®—-27b°

3. Phén tich da thuc thanh nhan td: SG dung lénh
Factor(<da thuc>).

3 Factor (a®(b - ¢) + b? (c = a) + ¢? (a = b))
- (b—c) (a—c) (a—Db)

Trudng hgp phan tich da thic thanh nhan td
IFactor(<da thuc>).

IFactor (x* + 2 — 5x — 10)

- (x—\/g) (x+2) (x+ \/5)

1

Trén clia s6 CAS, chon ché do
tinh toan chinh xac bang cach

chon nat .

D&u nhan dugc dung vai ki hiéu *.
DAau luy thiia dugc dung véi ki
hiéu A,

Cén ghi di phép nhan gita hai
bién cla da thuc khi viét 1énh,
chang han xj? viét la x*yA2.

c6 chia s6 vo ti thi dung lénh
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4. Chia da thiic: Dung Iénh Div(<da thuc bi chia>,<da thiic chia>) dé tim thuong; Iénh
Mod(<da thtic bi chia>,<da thtic chia>) dé tim du; Iénh Division(<da thiic bi chia>,<da
thiic chia>) dé tim ca thuong va du ctia phép chia hai da thtic.

1 Div (2 =13 4 15¢% 4 11x = 3,%° - 4x — 3) 1 Mod (6x — 3x + 5.2x — 1)
- 2x*—5x+1 .

1 Division (9! — 6’ +15x" + 2x ~1.3x" — 2x + 5) Trong két qua hién thi trén, 3x2 1a thuong,
- {3x%2x-1} 2x -1 la du clia phép chia.

Chu y. Néu muén sl dung giao dién tiéng Viét, sau khi khdi dong GeoGebra, chon
Options — Language — Vietnamese/Tiéng Viét. Khi dé, thay vi cu phap Iénh tiéng Anh
nhu trinh bay & trén, ta dung cu phap Iénh tiéng Viét tuong (ing nhu trong bang sau (luu
y réing ct phap Iénh tiéng Viét cé thé khac nhau tly theo phién ban GeoGebra).

Lénh Cu phap lénh tiéng Anh Cu phap Iénh tiéng Viét

Khai trién bidu thiic | Expand(<biéu thiic>) KhaiTrién(<biéu thic>)
Phan tich da thuc
thanh nhan tu

Phan tich da thuc
thanh nhan ti cé IFactor(<da thtic>) ThiiaSév6iS6VoTy(<da thiics>)
chtia s6 v ti

Factor(<da thuc>) PhanTichRaThuaS6(<da thiic>)

Mod(<da thuc bi chia>,<da | SoDu(<da thuc bi chia>,<da
Tim du

thiic chia>) thdc chia>)
; Division(<da thtic bi PhépChia(<da thuc bi
Timiga thudng va.dd chia>,<da thtc chia>) chia>,<da thuc chia>)

Thuc hanh

Su dung phan mém GeoGebra, hdy thuc hién cdc yéu cau sau day.
1. Tinh:
2 2 3 %) 10
(Bx“y +5xy —2)(4x+3y)—6x 2xy+§y +?y ;

2. Khai trién céac biéu thiic sau:

3
a) (5x-y); b) Gx+2y) .
3. Phan tich cac da thiic sau thanh nhan ti:
a) x* —4x3-7x2+8x+ 10; b) (x+ y+2)%—-x3—-y3 -2

4. Tim thwong va du (néu cd) trong cac phép chia sau:
a) (Bx'y—9x32 —21x%)2) : (3x%y); b) (X +5x>—2x+ 12): (2x°>— x + 1).
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Muc tiéu

St dung phan mém GeoGebra dé vé hinh chit nhat, hinh binh hanh, hinh thang.

Cac em da dugc hoc vé hinh thang, hinh binh hanh, hinh chi nhat va c6
thé vé cac hinh d6 bang thudc ké va compa dua vao céc tinh chét cla
chiing. Trong bai nay, chung ta sé thuc hanh dung phdn mém GeoGebra
dé vé cac hinh nhu vay.

IEEE) VE HINH CHU NHAT

Céc em da biét vé dudng vudng géc va dudng thiang song song. Bay gid ching ta
sé st dung hop cong cu dudng thang va dudng tron trong GeoGebra dé vé hinh
chii nhat ABCE c6 AB=4cm, BC =3 cm.

Budc 1. Vé doan thang AB va cé do dai 4 cm.

Chon cong cu @ — Chon @ Buing tron khi biét tm va ban kinh — Chon diém A, nhap
ban kinh bang 4.

Chon céng cu oA\, — Chon o’ Bibmmei —> Chon diém B nam trén dudng tron.
Chon céng cu =~ — Chon ¢ Boanthéng _, Chon diém A — Chon diém B.
Budc 2. V& diém C ndm trén dudng thang vudng géc véi AB va BC = 3 cm.

Chon c¢éng cu } > Chon )~ Buongwinggéc _, Nhay chudt vao diém B
—> Nhay chuét vao doan thidng AB.

Chon cbéng cu @ — Chon @ Duong tron khi biéttdm va ban kinh _ Nhay chudt vao
diém B, nhap ban kinh bing 3.

Chon céng cu ¢, —> Chon >\/ Giso diem cia2dditvong _, | An |ugt nhay chudt vao

dudng thdng va dudng tron viia vé.

Budc 3. Vé diém E la giao ctia dudng thdng vudng géc véi AB tai A va dudng thing
vudng goéc véi BC tai C.
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Chon céng cu — —» Chon -~ Puonowenggec _, Nhay chudt vao diém A

—> Nhay chuét vao doan thdng AB.

Chon céng cu —— —» Chon '~ Buéngwénggéc _y Nhay chuédt vao diém C

—> Nhay chudt vao dudng thang BC.

Chon céng cu ¢, —> Chon X Giao diém cla 2 dditvong _, | 4n |uigt nhay chudt vao hai

dudng thang viia vé.

An cac dudng tron va dudng thang, chon cong cu " Boanthing dé néi B véi C,

C véi E, E v6i A va thu dugc hinh chi nhat ABCE.

I3 GeoGebre Classic 5 9 GeoGebra Classic §
Hbso Chinh siva Hiénthi Cactlychon Ciccdngecu Clrasd Tro gip Hoso Chinhsika Hidnthi Cactuychon Caccongcu Cirasd Trogiap
L I~ ST 2 N ol =2 i ® [ I B I d il =
X A BCIONA]N =2 ) 1Pl 2L P> @&l N = <)
» Hiénthidanh |~ Viing lam viéc » Hiéntnidanh' | ¥ Viing tam viée
® A-(52) | ACY ® A-52 | AC~
® cix-5PF+(y Ci(x-SF+(y
® 8-(9,2) n ® 8-09,2 |
® =4 ® 1=4
® g:x=9 g : ex=0 | -
® d:(x-9F+ly (e & (x -9y +(y A
® D=(9,5 f ® D=(9,5 f
® c=(9,-1) ® C-9,1)
® nx=5 | hx=-5 |
® y=1 ty=-1 |
® E-[5-1) ® =51 | | j
® j=3 [
® k=4 |
® =3 |
E ; | E fe c
Hinh T.1

Luyén tap 1

a) Dung céng cu | "‘:. dé kiém tra cac géc cua ti giac ABCE c6 vudng khong.
b) Luu hinh vé 6 HD1 thanh tép anh hnc.png.
c) Tuong ty, hay vé hinh vuéng ABCE c6 canh 4 cm.
i3 VE HINH BINH HANH
Vé hinh binh hanh ABCE c6 AB=4cm, BC =3 cm, ;4/85 =120°
Budc 1. V& doan thang AB va c6 dd dai 4 cm tuong ty nhu Buéc 1 clia HD1.
Budc 2. V& diém C sao cho BC = 3 cm va ABC =120°.

Chon cong cu 4 — Chon 'é. — Nhay chudt Ian lugt vao cac diém A, Bva nhap

s0 do gobc la 120.

Chon céng cu = —>Chon «* Tiadiaua2diém _, Nhay chudt I4n Iuiot vao cac diém B, A.
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Chon coéng cu @ — Chon @ Durng tron khi biét tdm va ban kinh _, Nhay chuét vao
diém B, nhap ban kinh béng 3.
Chon céng cu oAt. — Chon X Giao giém cia 2 dbituong _, | An |uot nhay chubt vao tia
BA' va dudng tron vua vé.
Budc 3. Vé diém D la giao cla dudng thdng qua A song song véi BC va dudng
thang qua C song song véi AB.

° Lo | p
Chon céng cu —— — Chon — Budngsengsong _, Nhay chudt vao diém C
—> Nhay chuét vao doan thidng AB.

Chon cong cu — — Chon _—— Buéngsongsons _, Nhay chudt vao diém A
— Nhay chuét vao tia BA'.

Chon cong cy o — Chon X Giaodiémcia2abivong _, | An |ugt nhay chuét vao hai
dudng thang viia vé.

An dudng tron, tia BA', cac dudng thang va diém A', chon cong cu " Boanthing
dé n6i B vGi C, C véi D, D v6i A va thu dugc hinh binh hanh ABCD.

7 GeoGebra Classic 5 'O GeeGebra Classic 5
Hé s¢ Chinhs(ra Hiénthi Céctlychon Céccdngcu Clrasd Tro gitp Hdse Chinhsita Hiénthi Cactiychon Caccongcu Cirasé Tro gilp
] il X‘aﬂ ' | .‘,,,/ 3 o N =y |
=12 dPIENEENIRNSE Z  JdERNEER
CCR s - Y o S —— P 1 o e A - — — — i -
; H”%" Saa VOREy I e C » Hidn thidanh | w Viing lam viéc
s [l er-an ||| nc-
® =4 h ® B=(11,1) |
@ A= (13, A4¢ A ® =4
@ a=120° A’ = (13, -4.4€ A
@ 0:3.46x+2y ® a-120°
® ci(x-11)+¢ 0:3.46x +2y | f
® C-(125,-3.6 cx-11F+(
® h: 3.46x + 2y ® C=(125, 3.6} |
® i:y=36 h: 3.46x + 2y
@ 1=(8.5,-385) iy=36 |
@® D=(8.5,-3.6) |
" ® j=3
. ® k-4 o2
® =3
|
Hinh T.2

Luyéntap 2
e

a) Dung ,°® Trungdiémhodctdm trong cong cy o dé kiém tra trung diém AC va BD
c6 trung nhau khéng.

b) Luu hinh vé 6 HD2 thanh tép anh hbh.png.
¢) Tuong ty, hay vé mét hinh thoi ABCD cé canh 4 cm.
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[:3E] VE HINH THANG

| 118

Vé hinh thang ADEC c6 day I6n AD = 6 cm, day nhé EC = 3 cm, cac canh bén
AC =2 cm, DE = 4 cm theo cac budc sau:

Budc 1. V& doan thdng AB va c6 do dai bang AD — EC = 3 cm tuong tu nhu Budc 1
clia HDP1.

Budc 2. Vé tam giac ABC c6 BC = 4 cm (d6 dai clia DE), AC = 2 cm.

Chon cong cu @ — Chon @ Puing trdn khi biéttdm va ban kinh _s Nhay chudt vao
diém A, nhap ban kinh bing 2.

Chon céng cu @ — Chon @ Bung trdn khi biét tdm va ban kinh _, Nhay chuét vao
diém B, nhap ban kinh bang 4.

Chon céng cu " - Chon X Giao diém cla 2 dbitvong _; | An |ugt nhdy chudt vao hai
dudng tron vua vé.

Chon cong cu =", — Chon |« Boanthing . Chon diém A — Chon diém C.

Chon céng cu ~~. — Chon |« Boantiéng _, Chon diém B — Chon diém C.

Buéc 3. V& diém D nam trén tia AB sao cho AD = 6 cm.

Chon cong cu (J. = Chon (#) Bungtron kni biéttam va bén kinh _ Nhay chudt vao
diém A, nhap ban kinh béng 6.

Chon cong cu ~~ — Chon «* Tia@iaua2aém 5 Nhay chudt I&n Iuot vao cac diém A, B.
Chon céng cu ", — Chon >\/ Giao diém cia 2 aéitvong. 5 | An |ugt nhay chudt vao tia
AB va dudng tron vua veé.

Budc 4. V& diém E sao cho DE // BC va CE // AB.

Chon cbéng cu ./ — Chon ~*_ Bubngsong song — Nhay chuét vao diém D
—> Nhay chuét vao doan thdng BC.

Chon céng cu — —» Chon _°— ®ubngsongsons _» Nhay chuét vao diém C
— Nhay chubt vao tia AB.

Chon céng cu " — Chon >'\/ Giao diém clia 2 déitvong _, | 4n |Ugt nhay chudt vao hai
dudng théng viia vé.

An céc dudng tron, cac duding thdng, doan thang AB, BC va diém B. Chon cong
cu " Boanthéng dé ndi A véi D, D véi E, E véi C va thu dugc hinh thang ADEC.



(7 GeoGebra Classic 5
Hé s¢ Chinhsta Hiénthi Cactlychon Caccdngcy Clasd Trogiip

NNEERNgERNEE

€7 GeoGebra Classic 5

Hbso Cninnslia HIdnthl Cictiychon Caccéngcu Clrasé Tro giip

DSEEEREENEE

» Hién thidanh:| ¥ Viing lam viéc ; HIn i dann || ¥ ving tam viéc
A-(8,-3 | AC~
® A-(23) || fC~ B pel A Cw S
® B8=(11,.3) <3 i
S e > cx-8F+(y
® ci(x-8y iy o & SR APt
® d:fx-11y. ¢ ® C=(75,1.0¢
® C=(7.5-1.0¢| j ® g-2
® g=2 c h-4
® n-4 S ryes
® iy=3 h e (x-8F+(y
@ e:(x-8F+(y A B 5 ® D-(14,-3)
o ry-im i ilped®
® jy=-1.06 f da K
® K:1.94x+3.5 : IE-—G“DS 1.0
® E-(105,-1.0 o it
® a=3

Luyéntap 3

a) Dung ;m/( Khodng cich trong cong cu «£- dé kiém tra DE c6 bing 4 cm khong.

Hinh T3

b) Luu hinh vé § HD3 thanh tép anh hth.png.

c) Tuong tu, hay vé hinh thang can ADEC c6 AD // EC, AD = 6 cm, CE = 4 cm,

AC=DE =3.cm.

1. a) Em hay trinh bay cac buéc dung phan mém GeoGebra dé vé hinh chii nhat ABCD

c6 AB=6cm, AC=9cm.

b) V& hinh chii nhat trén trong phan mém GeoGebra va luu thanh mot tép c6 dudi png.

2. a) Em hay trinh bay cac buéc ding phan mém Geogebra dé vé hinh binh hanh ABCD

c6 AB=4cm, AC=5cm, BC=6¢cm.

b) V& hinh binh hanh trén trong phan mém Geogebra va luu thanh mét tép cé dudi png.
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PHAN TICH BAC BIEM KHi HAU VIET NAM

. . - .

Muc tiéu

Tim hi€u mdt s6 ddc diém cta khi hau Viét Nam.

Trong mén hoc Lich st va Dia li, cac em da biét mot s6 dic diém cla
khi hau Viét Nam. Trong hoat déng thuc hanh trai nghiém nay, cac em
sé thu thap di liéu vé nhiét do, dé 4m, lugng mua,... va phan tich dé
minh hoa cho cac dac diém do.

Chuan bi
May tinh két néi mang Internet. Trudng hop khéng c6 mang Internet cé thé chuén bi
cac ngudn tai liéu nhu sach, bao,... dé cé thé tra ctiu, thu thap di liéu.

Thuc hién
Chia I6p thanh bon nhém, hai nhém thuc hién Dy an 1 va hai nhém thuc hién Dy an 2.
Céac nhém thuc hién thu thap, biéu dién va phan tich dii liéu theo cac budc huéng dan
va trinh bay két qua trudc ca I6p.

Du an 1. Minh hoa cac dac diém khi hau chung
Budc 1. Thu thap di liéu vé nhiét do, lugng mua, dd &m trung binh cac thang cla
Viét Nam va dién vao bang théng ké sau:

Thang 1 2 12
Nhiét do (°C)

Lugng mua (mm)
Do 4m (%)

Bang T.1. Nhiét dé, luong mua va dé am trung binh cdc thdng cta Viét Nam

Da liéu nay co thé thu thap tu sach gido khoa Lich si va Bia Ii; sach bao khac hoac tu
Internet, chdng han tii website clia Téng cuc Théng ké & dia chi gso.gov.vn/ hoac dia
chi worlddata.info/asia/vietnam/climate.php.

Budc 2. Lua chon biéu dé va vé cac biéu dé biéu dién cac day sé liéu vé nhiét do,
ligng mua, do &m.

Budc 3. Phan tich di liéu va thdo luan trong nhém xem dii liéu thu dugc minh hoa cho
nhiing d4c diém nao cla khi hau Viét Nam.
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Du an 2. Minh hoa su khéac biét vé khi hau giia mién Bac va mién Nam

Budc 1. Chon hai dia diém & hai mién Bic va Nam (chang han Thanh phé Ha Ni va
Thanh phé Hé Chi Minh). Thu thap di liéu vé nhiét d9, lugng mua, dé &4m trung binh
cac thang tai cac dia diém nay, ghi lai thanh 3 bang théng ké theo mau sau.

Thang
. ,, 1 2 12
Thanh phd
Ha Noi
H& Chi Minh

Bdng T.2. Nhiét d6/Luong mua/Dé dm trung binh cdc thdng

D liéu nay c6 thé thu thap tif sach gido khoa Lich sii va Dia Ii; sdch bao khac hoac tii
Internet, chang han ti website cia Téng cuc Théng ké & dia chi gso.gov.vn/ hodc dia
chi worlddata.info/asia/vietnam/climate.php.
Budc 2. Lya chon loai biéu dé va bidu dién trén cung mét biéu dé hai day s6 ligu tai
hai dia diém trén vé nhiét do, lugng mua, dé am.
Budc 3. Phan tich dii liéu va thao luan trong nhém xem nhiét do, lugng mua va do am
tai hai dia diém nay trong nam c6 nhiing khéc biét gi, c6 phu hop véi cac dac diém cla
cac mién khi hau ma em da biét?

Trg giap
1. Ngoai cac ngudn thu thap di liéu da chi ra trong hai du an, hoc sinh ciing c6 thé
thu thap di liéu ti mot s6 website khac nhu website clia cac cong ty du lich, Ngan
hang Thé gidi, Téng cuc Khi tigng Thuy van Quéc gia, ...
2. D& vé cac biéu dé em c6 thé xem lai phan Hudng dan thuc hanh véi may tinh trong
Hoat déng thuc hanh trai nghiém, sach gido khoa Toén I6p 6, 7.
3. C6 thé thuc hién thém cac du an khac nhu minh hoa dac diém mién khi hau
bién Dong Viét Nam, mién khi hau Béng Trudng Son.
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Béc cla da thic

Béac clia don thtc

Pa thic

DPinh |i Thales

DPinh Ii Thalés dao

Pon thic

Pon thic thu gon

Hai don thic déng dang

Hinh binh hanh
Hinh chii nhat
Hinh thang

Hinh thang céan
Hinh thang vuéng

Hinh thoi

Hinh vuéng

Phan tich da thic thanh
nhan td

Ti s6 clia hai doan thang

Tinh chét dudng phan giac

clia tam giac

Tu giac ABCD

GIAI THIiCH
Bac cla hang tl cé bac cao nhét trong dang thu gon clia da thiic do

Bac clia don thiic c6 hé s6 khac 0 la téng s6 mii clia tat ca cac bién co
trong don thiic d6. S8 0 dugc coi la don thic khéng cé bac
Pa thuc la mét téng clia nhiing don thic

Néu mot duong théng song song vGi mét canh cla tam giac va cat hai
canh con lai thi né dinh ra trén hai canh dé nhiing doan théng tuong
Ung ti 1&

Né&u mét duding thang cét hai canh ctia mot tam giac va dinh ra trén hai
canh nay nhiing doan thang tuong (ing ti I& thi dudng thang dé song
song véi canh con lai cla tam giac

Biéu thuic dai s6 chi gdm mét s6, hoac mét bién, hodc mét tich gitia cac
sd va cac bién

Don thiic chi gém tich clia mot s6 véi cac bién, ma méi bién da dugc
nang Ién luy thira v6i s6 mi nguyén duong

Hai don thic déng dang la hai don thiic ¢6 hé s6 khac 0 va cé cung
phan bién

TU giac co cac canh déi song song

Tl giac co6 bén goc vudng

T giac ¢o hai canh déi song song

Hinh thang c6 hai géc ké mét day bang nhau
Hinh thang c6 mét géc vudng

Tl giac co6 bon canh béng nhau

TU giac c6 bén goc vudng va bén canh bang nhau
Bién déi da thiic d6 thanh mét tich clia nhiing da thic

Ti s6 do dai cGa hai doan thang theo cing mét don vi do

Trong tam giac, dudng phan giac ctia mét goc chia canh déi dién thanh
hai doan thang ti 1& véi hai canh ké hai doan &y

Hinh gém bén doan thdng AB, BC, CD, DA trong d6 khong ¢6 hai doan
thang nao ndm trén cling mot dudng thang
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Nha xudt bdn Gido duc Viét Nam xin trén trong cdm on
cdc tdc gid co tdc phdm, tw liéu dwoc st dung, trich din
trong cudn sdach nay.

Chiu trach nhiém xuét ban:
Téng Giam déc HOANG LE BACH

Chiu trach nhiém noi dung:
Téng bién tap PHAM VINH THAI

Bién tap ndi dung: DANG THI MINH THU — VU THI VAN

Bién tap mi thuat: PHAM VIET QUANG

Thiét ké sach: VU XUAN NHU

Trinh bay bia: NGUYEN BICH LA

Minh hoa: BINH THANH LIEM

Stra ban in: PHAN THI THANH BINH — PHAM THI TINH

Ché ban: CONG TY CO PHAN DICH VU XUAT BAN GIAO DUC HA NOI

Ban quyén © (2022) thudc Nha xuat ban Giao duc Viét Nam.

Xuét ban phadm da déng ki quyén tac gid. TAt ca cac phan ctia ndi dung cudn sach
nay déu khéng dwoc sao chép, Iwu trir, chuyén thé dwdi bat ki hinh thirc nao khi
chwa c6 s cho phép bang vén ban clia Nha xuét ban Giao duc Viét Nam.

TOAN 8 - TAP MOT
Ma s6: G1HH8T001H23
In ... ban, (QD ...) khé 19 x 26,5 cm.
Ponviin: ...
Bia chi: ...
S6 DKXB: 8-2023/CXBIPH/97-2097/GD.
S6 QDXB: .../QD - GD - HN ngay ... thang ... nam ...
In xong va nép Iwu chiéu thang ... nam 20...
M3 sé ISBN: Tap mét: 978-604-0-35041-1
Tép hai: 978-604-0-35042-8
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HUAN CHUONG HO CHI MINH

BO SACH GIAO KHOA LGP 8 - KET NOI TRI THU'C VOI CUOC SONG

1. Nglrvan 8, tap mot 8. Mi thuat 8

2. Ngirvan 8, tap hai 9. Am nhac 8

3.Toan 8, tap mot 10. Giao duc céng déan 8

4.Toan 8, tap hai 11.Tin hoc 8

5. Khoa hoc tu nhién 8 12. Hoat déng trai nghiém, huéng nghiép 8
6. Céng nghé 8 13. Gido duc thé chat 8

7. Lich strvabiali 8 14.Tiéng Anh 8 - Global Success — SHS

Céac don vi dau méi phat hanh

¢ MiénBac: CTCP Pau tu va Phat trién Gido duc Ha Noi
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc mién Bac

e MiénTrung:  CTCP Pau tu va Phat trién Gido duc Da Nang
CTCP Séch va Thiét bi Gido duc mién Trung

¢ MiénNam: CTCP Péu tu va Phat trién Gido duc Phuong Nam
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc mién Nam
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc Cltu Long

Sach diéntd:  http://hanhtrangso.nxbgd.vn

978 604—0—

Kich hoat d& mé hoc idu dién 1t Cao 16p nhd trén tem
d€ nhan ma s6. Truy cap http://hanhtrangso.nxbgd.vn
va nhap ma sé tai bidu tugng chia khod.
786040 350411

Bdn in thit
SACH KHONG BAN




